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 IPEATOBOPS, . 
Настоящата Кратка Teomerpia e cepartemie отъ ,. 

Елементарнж-тж Геометриж на Давидова. Разумъва ся, 

чи б5ще 1o добрЕ да ся преведе на Българск язикъ 

цБла-та Геометря на pyccrid проеесеоръ, нъ по голбма- 

та часть отъ IMABHU-TE ни училища при еегащно-то 

ΟἹ състояне не може да отдбли за изучванте на тъзи 

HAYEX повече отъ еднж TOAHHE; Затова ΘΡΕΡΆΤΗΣΡ 

ῬΧΚΟΒΟΧΟΤΒΟ-ΤΟ на Давидова. . . 

Въ при скратене-то на Геометрих-тж азъ cpb- 

щнахъ затруднене, кое-то е неизбъжно ΠΡῊ такъвъ 

" родъ работж; ΤΘΟΡΟΝΗ - ΤῈ въ Геометрик-тж сж TR 

тБсно свързани, що-то H30CTABAHie-TO на кокб-да-е 

отъ тбхъ разваля тонно-то доказателетво на слбдующи- 

τ. По тъзи причинж бЪхъ принуденъ да H3MBHE 

. епособъ-тъ на дДоказателство-то на HBEOM теореми; 

инакъ тЕ щбха да си оестанатъ недоказани u I'eomerpis- 

та urbme да изгуби значене-то си въ педагогическо 

отношене. Съдържане-то на leomerpim-Tx e съобра- 

зено съ съдържане-то на ФизикжТж, E04-TO СЪМЪ 

съставилъ; именно при изборъ-тъ на TeOPeMH-TE съмъ 
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ся ржководилъ OTH Ттъзи мисълъмчЧи тръба да ся пред- 

почитатъ тЕзи теореми, безъ EOH-TO научно-то. прее 

нодаваше на Физикж-тж е невъзможно, . 

” Mucmx, чи ще бжде полезно "да ея съобразьвтъ } 

съ слЪдующи-тВ 185 забел жкн ΤΉΒΗ отъ ὙΠΗΤΟΛΠΗ-ΤῊν ! 

EOH-TO би прюели RHHIE-TE MH за ржководство въ 

училища«-та си. Първо, за да може да ся свърши ” 

Геометря-та удовлетворително 84 едиж годинх, тръба - 

да ся назначатъ отъ ΠΘῈ най малко три часа въ 

HeJlelIX-TX ; второ, преди да са начене преподаванте-то , 

. Ba Геометриж-тж въ нЪкой классъ, ученици-тЕ тръба 

да ся запознакетъ ΟἹ .тъзи наука въ предидуща 

классъ практически, т, е, да ¢4 даде ΠΟΗΑΤῚΘ на ученици- | 

ΤῈ за Фигури-ти и Геометрически-тЕ тБла (също и да 

yMBIETD да ги исписватъ на JABCRX-TE и на енигж) и 

за измБрване на лица-та и объеми-т Е (напр. на EOAEO 

е равно лице-то на трижгълникъ, параллелограммъ, i 

врагъ H пр.; сжщо -- какъ да ся измЪри объемъ-тъ 

на пилиндръ, сеерж и пр,) 

Ако настояще-то ΜΗ ржеоводство послужи за пре- 

подаваще въ главни-тЕ ни училища, TO това ще ΜῈ 

даде eMBI0CTH да предпрема съставяне на единж EPATER 

елементариж Алтебрж; защо-то, спорвдъ мнбне-то мп,„ 

В1Й ябмами ощи на BrarapcEifi язикъ такова DPXEO-; 

BOACTBO къмъ тъзи HAYEX, Ео00-То да. има пЪнж въ 

цпедагогическо отношенте | 
. я И, Н. ГЮЗЕЛЕВЪ, : 
Габрово 1813, ; ΕΝ
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Ha wheros Чети: - " 
19 (отгорб) защо-то, тогава - „ Защо-то тогава “ ͵᾽ ξ 5 

7 (отлолу) aKceioMu | акеоми Ὸ щщ ” 
8 (отдолу) HMCTHHHR HCTHHE . н 
2 (отгор5) защо-то, чьрта-та: защо-то йьртц-та / 
6 (отдолу) защо-то, ΤΗ ἰ - ῬῈ 8810-τὸ лини-теВ ” / 
7 (отгор ) защо-то, | A,B,C,™> | АВС чети: 

защо-то ( А, BC к ГАВС | 
12 (отгор в) | АВС | | АВС, | АВС - | АВС, 

Π Ε Σ Ν S R 
(Чърт, 13.) | #8 

2 . κ " 
D B A A B . D 

14 (orroph) защо-то, тогава ς защо-то тогава, 

.13 (отгор ) оркжжность окрхжноеть 
1 (отдолу) пишивжетъ IHIXTH 

3 (отдолу) т. в AC | AB4+BC 1 e AC < JAB-}-BC 

3 (отгорб) чи точка B, чи точка В 

4 (отгорв) к на линъж АВ и на лияъж BC — чети : и на 

anuisk А В, и на aunim B,C, 

7 (отгорб) три хгълникъ АВС трижгълникъ А,В,С; 

16 (orropt) АВ + В + С ~ АВ, + ВС, чети: . 
ΑΒ - ВС ~ АВ, + Β, С, 

15 (отгорб5) щЕме жщ бте 

11 (отдолу) на А а на A, а 
6 (отдолу) напр. E, . напр. въ E, 

6 (отгор 5) Нека АВ (Uspr. 38) Нека АВ (Uspr. 39) 
10 (отгор 5) спутенати спуснали - 

13 (оттор Б) дв6 ammim пресбчени κ лини, apechuenn 

3 (отдолу) т5 LM ия RQ) Τ LM и РО) - 

2 (отдолу) на трижгълници ABD на трижгълници АВС 

7 (отгорв) и спущами ™M и спущами . ..



Стр. - phaz На whero: - Yern: 
34 
36 

12 (otropt) да ся замести ABC да ея замБети съ АВС 
6 (отгор Б) ся наричать ся нарича 
8 (orroph) yenophrux другжтж  другх-тж успорбдиж 
8 (отгорЕ) Субщуположни-тЕ Сръщуположни-тЕ . 

18 (отгор ) прекараме прекарвами 
17 (стгорБ) да постронмъ па да постронмъ 
11 (отдолу) чи въ nimorx чи Ehros А 

6 (отдолу) и ноголбмо - Β по малко 
5 (отгор Б) защо-то, { B= [ D, samo-ro | ΒΞ | B, 

N AB  BC АВ Β0 2 (orroph) тогава , p = Β G, 2~ ToTaBaj g Ξ Ο 
Δ (orropk) на части пропорщонпалии — чети: 

AR части, пропорщонални 
1 (отдолу) да съвидатъ да съвцадатъ” 

AB Β л _ BC _ €D 
Wlmoay) 3 3= ве ="CD 4B Ξ 8,0 = ὁ ; 

6 (отдолу) въ OKPEKHOCTE-TE еъ окржаностьтж 
- AB AOB AB AOB 

11 (отдолу) 4 = АОЕ Ax T ΔΚ 
1 (orroph) доказва докарвиа 

15 (отгор ъ) центръ O - центръ Ое 
9 (отдолу) жгълъ ABD хгълъ АВС 
8 (отдолу) на два хгъла АВС на два жгъла ABD 
7 (отдолу) хва правожгълни Ддва равни правожеълни 

12 (отгор ) еъ дадензе въ даденж 
? (orropt) 18 е τ ἴὸ е тъ 
5 (отгор в) ЕС е раздлика-та FG е разлика-та 

10 (отдолу) еъ него въ него 
8 (отдолу) етрама-та, етраня-та 
1 (отгор 5) правожгълникъ-тъ . нравожгълмици-тЕ 
4 (отгор Б) Нека ABCD Нека ABCD и AEFD 
8 (отдолу) на правожгълня на HAPABOXIBAMIA тря 

| . “ EIBAHUESD . 
10 (отдолу) ABCD . ABCDE 

1 (orrops) ADQB APQB 
8 (отдолу) ALMU -- LOTM — APQB = BRSC чети; - 

: ALMU + LCTM = APQB -Ἐ BRSC 
ABC AD X BD ABC ACXBD 

1 (07г005) κ μ =20, ἧς B, U ABC =A4CxBDM 
12 (отгор ) трижгълнищи трижгълници 

1 (отдолу) уворъ дворъ 
1 (отгор в) означихъ в . означимъ ” 
7 (отдолу) прави първи : .
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Стр. ръдъ - - . На mtero: “ .Четп: 
80 .15 (отдолу) OCHOBX-TX съ 0CHOBX-TXE . 
— 18 (отдолу) ще бжде “ me бжде лице-то 
81 13 (отгор в) вписанъ еъ кржгъ вцисанъ въ кржгъ 

. 83 11 (отгорб) чи N ACO=/A0CD чаА BCO = /\ 000 
* 86 7 (orropt) ma половина O,D, Ha половина 0,р, 

88 16 (отгор5) вгто къто | 

— 18 (orrépE) MBE—0M:—20M У А0:-Ай24 A0*—AG* 

чети: MGE=—0M2—20M V" ia;—Af}?-l-AOL.-AG! 
— 10 (отгорб) на Mbero:. : : 

- блъд. AM2= AG*+OM2—20M V A0*—AG*+A0'—AG: 
- чети: 

Сл5дъ. АМ2--АС4-0М2--20М Y Ай--АС24-АО2--Ай! 
92 14 (отдолу) я К лице-то му " К лице-то му 
— 18 (отдолу) чи Ко-яКо2 чи ΚΞ: πᾷΞ 

101 B (отсерб) имами 602 -Ξἢ πὸς 3 имами 602—mx? 

k 
- 4 (отдолу) слЪд, = :% 1 cabg. х :\-/71? 

— 3 (отдолу) Kpxra e d.—L k к xraeé rod+ -4k~ L0, К Τ \/7; р . v;i 

102 4 (отдолу) вя върши - ся върти ᾿ 
103 17 (οΥτοΡ}} пространетво-то , въ пространство-то 
1065 ὃ (отдолу) си въобразими « A8 CH въобразимъ 

106 3 (ormoay) Нека AO и AB Нека АО я AC 

107 2 (отгорб) АОР и АОР АОР 

112 9 (отдолу) .я двуграния ! на двугранитя 
113 17 (orropt) LMPQ на ADBF " LMPQ на DABY 

113 12 (отделу) лищя TO нри калегаще-то — чети: 
. annig, ТО при налагане-то 

119 2. (отгорб5) но аин ъе 100 - ΧΜΗΪΗ 

120 4 (отгоръ) Muororpaymurs ABCDE — чети: 

Многограняикъ.- SABCDE 

122 14 (отгорБ) ся отнаоБктъ ся отиасятъ 

— 14 (otrop}) страна страня “ ’ 
" 123 5 (otropt) въ точкж Е въ Tourx T . ' 

+ =— 11 (oTropt) повърхниа , повърхнина 

124 10 (отлолу) mpechuens на пресбченжета 
— 9 (отдолу) състоти Ν ΘΡΟΤΟΝ 

125 8 (отдолу) (чърт. 153) (чърт, 154) 

126 1 (orropt) (чърт. 154). (чърт. 153) 

— 5 (отгорб) (чюрт. 155) . 77 (чърт. 156)-



Стр. 
126 
127 

-- 

.128 

130 
134 

раъ . Ha мсето: ” Yern: 
8 (отгор ) (чърт. 156) “ (чърт. 155). 

2 (отгор в) ἈΜΔῊΡ 7 nMars 

| ?(отдолу) ако ΐἓ-χ’ -ἷἓκ , TO γ88 --- YeTH: 

вко ...;ἓ \J‘% . 10 ΒΜῈ 

3 (отдолу) на токлози “ на таквоза “ - 

7 (отдолу) ха 6 A% _ ΔὉ AG AR долу) 18 бжде Ау ἘΞ τχς, Да бжде N — AL 

12 (отгор 5) раввнъ равенъ 
12 (отгорб) призж С ОО призмж 

9 (отдолу) на околоврьетнтия й на околовръстн я 
6 (отдолу) У ржбъ рхбъ 
2 (отдолу) Ипогохгълниця SA и МС -- чети: 

Миогожгълници SH я MC 
6 (отгорб) SM - БА -- АТ --- ВА SM — SA —AF --БА 
8 (отгор в) слъд. GB -- ΕΝ , GB=TN 
9 (onop');)“ или GB—FB=TN --- ЕВ — чети: 

или ОВ -- ТВ -- ТУ —TB 

18 (orropt) вржгъ-ть кржгъ, кой-то 
1 (отгор Б) С -- дължина- ™ 1 — дължина-та 

14 (отдолу) на конуси-тЕ WA конусъ-тъ “ 
11 (отдолу) равиа ᾿ »hpna 
2 (отлоду) на полокржегъ χ полукржев 

13 (отгорб5) не еферж-тж на сфержтж “ 
2 (отдолу) чи КС ς KD чи КС >~ KD 

18 (отгор в) или 73 ΕΞ -- k2 най : ἈὉ - 2 
13 (отгор Б) cxepa соера 
16 (отгор <) отъ диа XI'SAHH - ς 0Τ два пълни 

6 (отгоръ) abedex abedef 

9 (отдолу) r=VRz—R r=VR=R 
10 (отдолу) отъ aunimk de, ако предложимъ — чети: 

отъ AnHipk de, ако предположимъ 
4 (отделу) 2rm.mb.ac 27, mb, ав 
2 (or10ay) brna . “ bma 

18 (orropt) | Onx 4- | xub—=d ς [oux | xub=d 
4 (отгорб). вяесочини-т 6 My височина-та MY 

12 (отхолу) πὰ коя-то - πὰ KOM-TO 

10 (отдолу) на кржгъ со на крагъть СО. 

17 (отгорв) дължнинж А а Ч 

3 (отдолу) УжВ2Н ς V==RH 

1 (отдолу) Петрова Булаещва Петрова Булашева 



ВВЕДЕНТЕ “ 

Величинж наричать BCHUEO, що може XA става по 
Ϊ толбмо и по малко, Да земемъ на примбръ кжеъ желъзо: 
{ той може да бжде H 10 тежъвъ и ΠῸ легкъ, свлЪдователно 
тешю TO на желъз0-то е величина; сжто 8л 830-То 
ι  може да бжде к по мегко M ΠῸ кораво, слъд. мегвость 
: Та на желЪзо-то е величина ; послв — мбето-то, кое-то 

«: заема този кжеъ ®entso, може да бжде и πὸ roxhmo, 
и πὸ малко, { ν , ἢ мтюто ~P0 на +ел5з0-то е величина “ 
и пр. 

. Наука-та, коя-то расправа 88 величини-тъ, ся 
/нарича Математикж ; Геометря-та е само часть отъ 
MaTeMATHER-TX, ващо-то не разглежда всички-тВ вели- 

-YHHH: тя учи, какъ да ся измЪрва MECTO-TO, кое-то 
1е заето отъ ибкое тбло, 

| ξ Мбсто-то, Eoe-To завма πῆκοθ τῆπο, ся нарича. 
Геометрическо тбло. Геометрическо«то TH10 е загра- 
,Дено ОТъ сбЕж странж, слЪд. има предъли (граници):; 
. предЪли-т6 на тБло-то ся наричать Геометрически 
: повърхнини, Повърхниня-т8 и ΤῈ имать предбли; npe- 

„ xbaH-1% Ha повьрхнини-тЕ ся наричать Геометрически 

лищи, а краищаета на линтя-т ся наричать Геомете 
- рически точки, 

Геометр. . : | 1
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За да узнаять, колко е голбмо геометрическо-то : 
~1510, тръба да го измЪрять по три повокк; на пр. 

за да узнаемъ, колко е голбмо мБето-то, кое-то 3aeMa . 

стая-та, тръба, освЪнъ далокинжетж, A2 измЪримъ . 

широчинЖтж И височинжтж на OTAIS-TXK! ако знаемъ . 

само едно отъ три-т8 Tham whina, я не ще можемъ . 

напълно да разберемъ, колко е roakya стая-та. Сжщо-. 

TO може да ся каже и за οὗκο Геометрическо тбло, . 

И тъй тБла-та ся ,измЪрвать по три ΠΟΟΟΕ : по 

дзлжинж, широчинж Ж височинж ἩΠῈ дебелинж, 

Повърхнини-т5, въто граници на THIA-TA, не 
могхть да HMATH дебе:пшх, защо-то, тогава т8 ще 

приличать на тЪла, Ето защо mopspxHMHH-TR ся изе 

ῃ 

мБрвать само по дв8 посоки: по далжияж B широчинж, " 

На пр. вога искать да узнаять голбминхетж на поле-то, 
измВрватъ го само HO дължинж и широчинх, безъ да 

разглеждать дебелинж-тя MY. ! 
| ἹΗ , въто граници на повърхнпни-тт. Βθ᾽ 
могхть да имать широчинж; защо-то, тогава т8 не ще 

бжджть дини, а повърхнини, На пр. кога искать да 

ὶ 

узнаять, EOJEO е далечъ отъ едно мБето до ДруУгд,: 
измВрвать само JBIXHHX-TE HA пжтъ-гъ, безъ да 

обръщать BHMMAHI® на широчинхеТж му, 
Явно е посл8 това, чи ,краища-та на лиши.тт. 

т, ¢ Геометрически-т5 точки HEMATH НИ ATIRHHX, ни 

штирочинж, нИ дебелинж. Не само враища-та на линиж-е. 
TX, нъ И ΟἸΚΟ мБето на ἩΘῊΣ може χᾶ ся CUHTa ва 

точкеж, защо-то отдблно еБкео WECTO на лин ет нбма,; 

дължинж. Й тъй на сбкж линиж можемъ да CH пред-; 

ставимъ колко-то щЪмъ точви, CEmo и на CBEX MO0~ 
върхнинж и въ ΟἾ κῸ THio можемъ χᾶ си представимъ,. 
кодко-то ΠῈ Μ точви, Нъ не тръба да мислимъ, чи 

дин1и-тВ, повърхнини-т В и THAA-TA CE съставени отъ 

TOYEH, защо-то, не може да ся състави ни JBIEHRX, 

΄ 

Ν
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ни MHPOYHEX, ни дебелинж отъ таквози нбщо, кое-то 
„ самб нЪма ни дължина, ни широчинж, ни дебелинж. 

Да си представимъ равно поле. За да додемъ 
. ОТъ еднж HETOBX TOUEE до другж, Нй можемъ да 
изберемъ различни пжтища. А тъй къто при вървежъ- 
Th СК Hill са движимъ само по дължиня,; и ΟΠΟΡΑ͂ΧΡ 
това петь-тъ ни е геометрическа линя; то между 

. ABE TOUEH MOIXTH да минать много лищи. Между 
вейчЕИ-ТВ THsu лини cBrora има една, коя-то е най” 
кжса; въ геометрия-тя тя ся нарича правж AUKIER, & 
други-ТВ « криви. H тъй права-та лишя e най косо 
разстояще mexcdy две0 точки, 

Kags-10 хини-т В бивать прави и криви, тъй и 

повърхнини-т8 ся ABMXTH На плоски И криви, Плоскж 

повърхниж, илия IPOCTO плоскость, ся нарича тъзи, ΟἹ 
коккето сбга права лищя ся слива съ BCHUEA-THR си - 
точЕИ, квога е прекарана презъ дв вакви да X нейни 
TouEd, СВка повърхнина, коя-то не е съставена отъ 

"плоскости, ся нарича Kpusd. 

Teomerpix-r& xbuxTs на B3 части --- Плание 

метриж и Стереометргьк. Първа-та часть разглежда 
лищи-т8 и vacTH-TE отъ I[LIOCEOCTB-TE, KOH-TO CX 

заградени съ IuHim, CrepeoMerpis-ra расправя вобет- 

венно 33 тЪла-та, Ν 

Веички-тВ разежкдена, кои-то ставать въ ΓΘ0- 

MOTDitE-TX, ся облегать на таквизъ истияни, EOM-TO 

сами πὸ ceGh ἐπ ех очевидни. ТФбзи истинни ся наричать 

axccionu ; Bro нЪкои отъ тБхъ: цЪл0-т0 в по голбмо 

отъ СБЕЖ CBOIX Часть; ДВЪ величини, кои-то OTABIHO 

Χ равни на HEROIX TPOTER, равни сж H 110 между CH, 

880 отъ ABT равни ведичини отнемемъ равни части, 

то и OCTAHAIA-TS части ще бжджть равни по между 

сИи; 810 къмъ X85 равни величини прибавимъ по равно, 

то и CyMMH-TS ще бжджть равни и пр. . 
. и 1*
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Веичви-тЕ хруги истинни, кои-то ставать очевидни 

само ΠΟΟΙΒ нБЪколко разесжжден!я, ΟἹ наричать теореми, 

Thsu разежеденя, кои-то явявать BEPHOCTE-TE на 

TEOPEME-TX, СЯ наричать доказателство, 

Теореми-т8 πὸ whEorams ся наричать θλλε, 

Тогава ти наричать лемми, когаето ΤῈ HEMAaTh не 

посвредственинж врьъзкж съ предидущи-тв теореми; нъ 

CX ввождать за по деено доказателство на елъдун 

щц-тй : 

L 

¥



ЧАСТЬТ й 
“ . ПЛАНИМЕТРИЯ - 

ГЛАВА L 
ПРАВИ ЛИНТИ И ЖГЪЛИ. 

§ 1, Права-та линя е, какъ-то казахми, най 

кжео pascrogHie между Β точки, Между Β точки 

има само едно най кжео разстояне, съ други думи — 
„между 06T точки може да ся прекара само еднж пра- 

вж aunizk, Отъ това слБдува: 
1) Ksmo знаема, 200 ся namupams 6 кой да с 

. точки ка RPABR-MA Линък ; ще знаемв, какв е тя pas- 

.
 

e
 
е
 

сположена, защо-то между u3elcmuu-mB nams 068 

точки може да MUHE само една права, 

2) Ако 06D прави ся пръсбкжть 65 еднж точка, 

те вече нОма да ся србщнат; защо-то, щома допу- 

cmums, чи т ся срОщатрь ощи ва вторж нОкож точкжк; 

ще uaaBau, чи межеду 068 точки munyeams 065 различни 

прави, а това е невазможно. 

Правж-тж лин!« изобразавать съ чьрта, ncnncanx 

на книгж или HA дъскж и IX 03HAUABATEH съ ΒῈ букви; 

т8зи" букви показвать TOYEH-TH, между кои-то минува 

права-та, . 

в | Чърта та, коя-то изобразява 

Чърт. 1. правж IMHIRK, ¢4 нарича влщо 

правж лин е; на пр. права диня г 

« и Н
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АВ (wpr. 1.) Нъ трбба да помнимъ, чи чьрта и 
прАва дин1я не е Bce едно; защо-то, чьрта-та, колко- 
то ида бжде тънка, тя BCO има тирочинж и дебелинж, 

е
в
 
Т
я
 

че. 

а линя-та има CAMO дължинж. За да H306PASIKTH правж : 
линИж HA EHEIX, употрБбявать дървенж или метал- 
лическж Динйкж. Дюлгери-т8 изобразявать правж 
диниж съ врьвъ, HAMASAHX съ чьрвено мастило, 

Да си представимъ двб5 прави АВ и CD (чърт. 2), 
- Да кажемъ, чи точка С e нало- 

B 
¢ Жена на точеж A и mpasa-ta С 

Чърт. 2. D отива по пововжтж на линиж | 
АВ, ἀκὸ точка D цадне на B, то казвать, чи ЛиюТи- 
ТЕ 10 равни, Ако точка D замине TOYEX B, то ΠΗ - ΤῈ 
ке сх равни и CD е по голъма отъ АВ, 

Линя ABCDE (чьърт, 3), коя-то е съставена 

D 
B отъ HBEONEO NIpaBH ” 

AB, BC, CD, я DE, на- 

рБдени еднж подиръ 

дхруг+ж не по правж пое 

с } 05 наричв, чу- 
| Чьърт.8. пенж, 

§. 2. Права-та лишя може да б6хде расположена 

на плоскость-тж съ BCHURA-TH ся точви, Да си пред- 

ставимъ ΧἈΒῈ прави АВ и ВС (чърт. 4), EOH-TO ὁκ 

Е 
и 

с расположени ка HEEOEK плоскость 
и ся пресичать въ Touex Β. То- ' 

ί“ тава между тъхъ ще остане чясть ' 

B А 0T NIOCEOCTH-TE} TH3H часть е“ 

# Чърт. 4. неопредЪлена, защо-то, IMHIU-TS . 

ВС и ΒΑ могхть да ся продълЕжть, колко-то ἹΠῚΜΈ,: 

НеопредЪлена-та часть oms плоскостъьчтж, заключенж ! 

между 080 прави, кои-то излизатъ ота едиж точкж,” 

ся нарича жгвла, Точка B, 0T коя-то излизать прави-те, . 

с4 нарича върте на кгълъ-тъ, а прави-т8 ΒΑ и ВС, кои- | 

«
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T0 CHCTABATH ЖГЪЛЪ-ТЪ -- негови страни, ЙТЪЛЪ-ТЪ 

ся oxHauaBa съ три бувви ABC тъй, що-то буква-та, 

: коя-то е при върхъ-тъ, ся туря между други-т6 две 

” букви, - с 
Жтълъ-тъ ся означава по ибкотатъ и съ еднж 

"буквж B, туренж при върхъ-тъ, или съ буквж а, K04~ 

то е вхтрб въ него, 

Думх-тж жгълъ изобразявать на Енигж съ знавъ 
Ζ. Голбмина-та на Жжгълъ-тъ 

не зависи отъ дължинжтж на 
страни -тЕ MY, а отъ това, колво 

сж т8 наклонени една въмъ APY~ 

rx. Тъй на пр. АВС и LBM 
Чърт. §. (чьрт, 5) е вее единъ жгълъ. 

§, 3. Да си представимъ два «гъла АВСи A, B, C, 
(чьрт, 6) и да нало- 

с | / жимъединъ-тънадру- 
" | rig тъй, що то върхъ 

в A B, A, B na падне на B, н 

μῃ 6. - " crpana ΒΟ дася 61 89 

съ странх B С. Ago втора-та страна AB отиде mo 
A, B, то за жгъли-т 8 казвать, чи CE равни. Ако пъкъ 

страна АВ падне вътрб въ жгълъ A, B, С,, то. 2 ABC 

е по малъкъ отъ / А,В, С,; maf-nocaB, ако страна 

АВ излЕзи вънъ 07 /А, B, С,, то / АВС в по 

толЪмъ 0Τ /£ A, B, C,, “ : 

Забълбжка, FKora искать да покажать, чи една 
величина е WO голбма отъ другж, употръблвать знакъ 
<<, обърнать въ отвърет16-то CH къмъ ΠΟ-ΤΟΠΈΜΧΌΤΣ 
величинж. На пр. 8>>5 ще pbue: 8 e по голбмо отъ 
5, скщо / ABC> /А, B, С, ше pbue: хгълъ ABC e 
1o гоЛЪМмЪ ΟΌ жгълъ A, B, С, и пр. 

Нека / ABC> /А, B, С, (чърт, 7). Да наложимъ ' 

Z A, В, С, на / АВС тъй, що-то върхъ B, да падне на



р с | . ¢ върхъ В и страна B, 
//’ : / A, да иде по NOCOEX 
. < . BA, Тогава страна B, - 

B A | A, C, нбма да падне на . 

Чърт. 7. ВС, защо-то, хгъли-тВ 

не CX равни; T4 сжшо нбъма да надне и вънъ отъ 
/ ABC, защо-то, / A, Β, C,> 2 АВО; слбд, 
страна B, С, ше цадне xrpt въ «гълъ ABC и ще 
иде по НБкоБЕ посокж ВС,. Отъ това ще ся обра- 

зува новъ жглъ CBC,, кой-то ся нарича разликж OTH 
два-та хгъла АВС н A, B, C, 

Да земемъ два жгъла АВС н A, B, С, (чьърт. 8) 

Р ΔΑ, и да наложимъ единъ-тъ 

i A | А на хрумя тъй, що то B, 

/ ” да падне Ha B, Β, С, да 

B"""-/- ¢ B „ са слве съ АВ, а страна 

А. B, да не отива къмъ 

ВС а въмъ cphmyno- 

зожиж посокж. Тогава B, A, me земе REE0IX MOCORX 

BA, и ще ся състави новъ жгълъ A, BC, кой-то ся 

нарича CYMMG отъ два-та първи хгъла ABCHA, B, C, 

ς 8. 4. Два хгъла ABC и DBC (чьрт. 9), кои- 

то имать общъ върхъ B, 01Η5 

/c " ofmx странх BC, а други-тв имъ 

. κ страни ΒΌ и ΒΑ съставять 

и | A правж πππίης DA, ся наричать 

“ Чърт. 9, смежни жгвли. 

“ Кога два смежни хгъла АВС и DBC (чьрт. 10) 

сж равни, то еБ отъ ΤΌΧ» 

ся нарича πραθῦ Жжевлб. Η 

А "t πραθία жавле е eduns oms 

B деа-та равни смежни жевла, 

. Чърт, 10. Лина-та BC (чърт, 10), коя- 

"то съставя съ линпж AD прави жгъли, ся нарича 
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перпендикуляриж линйж или просто перпендикуляра, & 
точка B, въ коя-то перпендикуляръ CB ся пресича 
въ лин ъе AD — основж на перпендивуляръ-тъ, 

εὐ 98 да означать на Енигх, чи линя BC е пер- 
пендикулярна въмъ AD, пищъктъь BC 4 AD, 

! СОБка xmnig, коя-то не е перпендисвулярна къмъ 
; руТж πὔκους NMEIIX, с0я нарича наклоненж къмъ HOIE. 
| Ако EBEOR жгълъ € ΠῸ ΓΟΧῚ Ν отъ прав!1я, той ся 
нарича зтжпо, 4 ако в Π малъквъ отъ прав!я — ocmaps. 

§ b, Теорема, Всички-тО прави жаевбли cx равни 
то мтежду си, | С : | : 
”” Нека АВСи A, B, C, (чьрт, 11) еж прави XEI'BIH ; 
"трбба да докажимъ, чи ΤῈ сж равни по между си, 

” „Доказателство, Намвето да доказвами, чи правя- 
‘T жгъли CX равни по между CH, Βἰ ще докажемъ, чи 
‘T не ΜΟΙΧΤΡ да Ожджть различни по между си ; това: 
м 800 едно. Този епособъ за доказване ся нарича 
Фоказателство отв противно-то 7 Ттой твърдб wecro 
ὑ употръбява въ I'eoMeTpirx-Tx. 
: И тъй нека АВС ὶ A, B, С, (чърт. 11) сж два 
[ EC g прави жгъла, не равни единъ 

ἰ НА на друпй; тогава единъ-тъ 
; l/ _ отъ тЕхъ ще бжде по го- 
: А “ мъ ΟἹΈ ἈΡΥΠΑ: да кажемъ, 
i . 0 | чи / ABC> / A, B, С 
Н Ι - (1), Къто продължимъ стра- 
а А, НКАВИА, B, 10 Tousk | 
: Чъръ И. - D и D, и въто сви npuno- “ 
инимъ, чи прав!я жгълъ е единъ отъ два-та равни ξ 
змежни жгъла (§. 4,) ще имами: . .. 
: L ABC=/CBDx /A B C=/C Β, D, : 
“ Kwro замбстимъ въ неравенство (1) / АВС съ ᾿' 
ἸΔΒΗΪΑ му / CBD н/ А B, C, съ pasuiamy / C,B,D, . 

' Ке получимв / CBD> /С, B, D, (2)." - 
ΝῚ e 
К“ 

; Ν > а 
Н к ч Y 
Н и “ ._& Щ ‘),f\( . К “ ἔν} ч
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Аво наложимъ muik A, D, на AD ТЪЙ, що-то 
точка B, да падне на B, то неравенство (1) показва, 

чи линя B, С, тръба да падне вжтрб въ «гтълъ-тъ 

„ СВА πὸ ἈΒΕΟΙΚ пововх BE, а неравенство (2) показва, 

чи сжща-та линя трвба да падне въ жгълъ CBD по 

другж umocoxx BE, С . 

И тъй предположене-то / ABC> /A, Β, С, 
” докарва противорече, кое-то CHCTOR въ това, чи права- 

та лин:я все въ едно време тръба да има двв различни 

ΠΟΟΟΚΗ Ὶ отъ това заключавами, чи то е невбрно. По 

CXIif начинъ ся доказва и невЪрностьета на пред- 

положеще / АВС / /А, B, C,, Нъ ако нбкоя ве- 

личина е нито ΠῸ голбма, нито по малка отъ ΧΡΥΓΧ, 

т8 Tph6a да бжджть равни по между си; слВд, 

/ ABC=/ A, В, C, . 

Правя жгълъ ся означава съ OyEsx 9 H съ него 

сБкога сравнявать други.т8 жгъли, за да YSHAETH 

rOABMHUX-TE ИМЪ, 

< Отъ теоремжх-тж, коя-то доказахми, олЪДдува, ΤῈ 

oms οὔκπ точкж, KOA-MO е на правж-тж, може да 

ся издигне само единв перпендикулярва; защо-то, щомъ 

допустимъ, на пр. чи отъ TOUEX D на MPaBE-TXE АВ 

e\ 16 (чьрт, 12) MOTETH да Ο 

издигнать два перпендику- 

ляра CD иС, D ще полу- 

А Ἔ - чнмъ два прави жгъла CDB 

D g C, DB неравни по междт 

Hepr. 12 | CH, кое-то е невърно, 
8, 6, Teopema. Cymma-ma на два смежни фЖжгвла 

е равна M@ два прави, | 

Нека АВС и CBD (чьрт. 13) еж смежни XCBIH; 

тръба да доважемъ, чи . , 

| ABC +CBD =2 d.
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Aoxazam, ЕКъто прекарами 

E ¢ mmikBE перпендпкулярно въмъ 
, . АВ, ще имами!: 

Ξ ΔΒΕ-ἀπΕΒΟ-ι-ΟΒΒ =d. 
D B 

Чрьт. 13, Събирами 7534 paBeHcTsa — 
първж-Тж часть съ първж-тж ц 

вторх-тж съ BTOPX-TX -- и лолучвами: ΄ 
ο ABE+EBC+4CBD=2d. 

, . Нъ АВЕ--ЕВС = ABC; слд. 
м АВС + СВР -24а. 

" фтъ тъзи теоремж слЪдува, UH ако едина-та oms 
смежниет Е жгвли ¢ остърв, то другя e тжпь, и на-.” 

опаки. Наистинна, Не могжть И Два-та жгъла да 
бждхть остри, защо-то, TOFABA еумма-та имъ ще бжде 
по малка отъ 2d;. ехщо т8 не могжть да бжджть H 
два-та тжпи, защото, тогава пъвъ CyMMAa-TA имъ ще 
бхде по-голЪма отъ 2d. : 

8. 7. Кога xp% прави АС и DB (чьрт. 14) ся 
в < присбЕжть, TO Οπ010 TOYEE-TX 

на пресичане-то имъ O ся обра- 
зувать четери жгъла АОВ, BOC, 

с е A COD m DOA; два-та отъ тбхъ 

- АОВ и COD санаричать срОщу- 
: положни МЛИ вертикални; CEIIO 

Upsr. 14, тЪйЙ ся наричать и Ддруги-твВ 

два BOC и DOA. Й тъй два жгъла сж вертикални, 

ако имать общь върхъ; една отъ CTPAHH-TE на единъ-тъ 

съставя правж JIHHIK съ странжтж Ha Jpyrid, cXmo 

и други-тб AL страни съставять правх ЛинТък, 

' § 8. Теорема. Вертикалниф:тО жгали сж равни 

по между си, 

Нека AOB и COD (чърт. 14) ¢X вертивални 
хтълк ; тръба да докажимъ, чи / АОВ =/ COD.
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Доказ, Хтъли AOB и ВОС ¢x смежни по между 

си, слъд. АОВ + ВОС =24 (§6); сжщо жгъли ВОС и 
COD с смежни, eaky. BOC 4 COD=2d, Нъ ash 

величини OTABIHO paBHH на TPETIE, равни CX IO 

между CH; 88 това HXaMH право да напишемъ : 

K AOB + BOC =BOC + COD,, 

Равенетво-то HEMa да ся m3wBHH, ако отъ Β-ΤῈ 
му части отнемемъ по равно; слЪдД. къто отнемемъ по 
ВОС, ще получимъ: 

- AOB = COD, 
Ilo сщ я начинъ ся доказва, чи и APYrH-TH Bep- 

тиквални жгъли ВОС и АОР ¢x равни по между CH 

. ГЛАВА П. - 
. TEOMETPHYECEH ®UTVPH, 

§ 9. Часть отъ IIOCEOCTH-TX, коя-то е заградена 

оТЪ ВСИЧЕН страни, ся нарича фигурхк. Кога eurypa- 

та е заградена съ правя лищи, тя ¢4 нарича право- 

линейнж, а кога е заградена съ еднж или HEEOJIEO вриви 

ЛИЩИ — криволинейнж. Лини-т6, EOH-TO заградявать 

Фигурж-тж, вя наричать нейни страни, & суммата имъ 

- периметра, м 

Правозинейна-та Фигура АВС (Чърт. 15), коя-те 

е заградена съ три страни, ся нарича трижгьлнико; 

v с B B с 

| Δ ΔΒΟ” 
А СА D A B 

Чърт. 15.  Yspr. 6. Чърт, 17. , 

Фигура ABCD (Чърт, 16), коя-то е заградена съ четери 

страни -- vemeepoxzsanuxs: surypa ABCDE (Чърт, 17), 

- 

п
у
 
е
а
а
а
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„ в04-то е заградена съ петь страни -- петожгвлнике и 
пр, Ако тигура-та е заградена съ повече отъ четери 
страни, то IX наричать евъ общо име многожгалника, 

Хгълъ-тъ, кой-то е съставенъ отъ двЕ страни на 
MHOPOXI'BIHHES-TS, кои-то CX еднж κῸ другж, Ha пр. 

с D хгълъ ABC на многожгъл- 
| | никъ ABCDEF (чьрт, 18), 
B B . ся наричя вжтрбшена; а 

ЖТЪълЪъ-ТЪъ, KOH-TO 6 съста- 
А + .Я “ венъ отъ еднж етранж и 

Yspr. 18, отъ продълженще на другж 
до HOIE, на пр. хгълъ Efg, ся нарича воншена, 

Явно €, чи въ CHEM многохгълникъ има толкова 
страни, колко-то и жгъли, 

8, 10. Дгагональ на многожгълникъ-тъ са нарича 
лин1я-та, коя-то съединява BLpXOBe-TH на два жгъла, 

в кои-то не CX единъдо Apyridl; на 
пр., дин1я АС (чърт, 19) е дТагое 

с наль, Явно в, чи въ трижгъле 
никъ-тъ не може да ся прекара 
ДМатональ; въ четверохгълниквъ-тъ 

ъ отъ единъ неговъ върхъ може 
Чърт. 19. да ся прекара само единъ д7аго- 

Τ, въ HOTOXI'BAHHED-TH — вамо два и ΠΡ, 
§. 11, Дагонали-тЕ, кои-то излизать отъ единъ 

върхъ А на многохгълникъ ABCDEFG (чърт, 20), 
с п раздблять МмногожгълниеЕъ- 

в | тъ на трижгълници. СЪЕЩЙ 
к " Ο тЕзи трижгълници 886- 

А ма по еднж отъ CTpaHA-TH 
HA многохгъдникъ-тъ, 06- 

6 d Β.Η два-та крайни АВСи 
AFG, кои-то заемать πὸ 

88 страни. Отъ това слб 

Β
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[
 

дува, UH digzoRaiu-mB, Kou-mo излизать OMD Ω 

вьрав на многожгвлника-тае, раздбляте 20 на толкози 

трижгвлници, колко-то многожгвлниката има страни 

безв дв0, Тъй на пр. патохгълникъ-тъ ся раздЪля на 

H—2=3 трижгълника, шестохгълнивъ-тъ - на 6—2=4 

трижгъдлника я пр, | ΕΝ 

8. 12. Ержгъ-тъ е илоска Фигура, заградена съ 

кривж линпж ABCD (чьрт, 21), на E0g-TO BCHUEH-TH 

B . . TOYRE сж HA еднакво разетояне. 

отъ еднж BETPSmEE точЕж O, 

А Haphuena цемтра Криваета диня 

А с( ABCD, съ коя-то е заграден+ъ 

кржгъ-тъ, ся нарича оркжоюносто, 

Pascroguie-T0 отъ пентръ-тъ до 

. Β ἡἜκοης TOYES В на OEPEEHOCTE- 

Чърт. 21. тж, или линя ВО, ся нарича ра- 

diyes, Сбка часть отъ OEPEEHOCTD-TE, HA NP ВСили AD, 

са нарича джеж. Права-та AC, коя-то минува презь 

центръ-тъ и съединява ДВЕ TOURR на овржаностьтж, 

ся napnqa. diamemps, | 

. Даметръ-тъ "раздъля кржгъ-тъ на κ равни 

. части, Наистинна, ако прегжнемь чьртежън-тъ ΠῸ Даметръ 

АС, ще видимъ, чи BCHYEH-TE точен на IOPHIE-TE часть 

ще покврижть TOUEH-TE на долньсета, 

ΒῈ окржености, кои-то имать общъ центръ, Cfl 

HADHYATE концентрически, 

Окржжность-тж пишижть съ перигель. 
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РАВЕНСТВО ΒΑ ТРИЖГЪЛНИЦИ-ТБ. 

§ 13, Трижгълникъ АВС (чьрт. 22), на кой-то 
„ ВеИЧЕН-ТЕ страни ΟΧ равни, нарича ся равностарияств, 

Трижгълнивъ ΑΒΟ 

| ” (чърт. 28), на вой-то 
ἰ Ξ . само κ ΤὮ страни 

Ὶ o А АПВ A с AB и ВС сж равни, 

ся нарича равнойбее 

“ dpens. Трижгълникъ 
АВС (чърт, 24), вой-то има едивъ правъ жгълъ АСВ, 

¢4 нарича правожгвлене. Страна АВ, коя-то в срещу 

правш жгълъ, са нарича Гипотеиузж, а други-тЕ a8k 

страни — катета, . 

Страна-та, на коя-то е сложенъ TPHEIBIHHED-TB 

ся нарича основж, а върхъ-тъ на отербщи!я хгълъ-- 
: ébpxs на трижтълниквъетъ. Въ рае” 

внобедрен я трижгълникъ 34 основж 

пртемать неравнж-тж странж, Пер< 

пендиквуляръ ΒΌ (чърт, 25), ξοῖ то е 

спуснать отъ върхъ В връхъ основж 

"АС, вя нарича височинж на трижгъл- 

Чърт. 25. никъ-Тъ, J[yMa-Ta трижгълникъ изо- 
бразавать на Енигх съ Знакъ А. 

§. 14. Teopema. Вв сОка трижгьлникв една-та 

страна ¢ по малка отв суммж-тж на други-т6 двб. 

. Доказ. Нанстина, въ трижгълникъ АВС (чърт, 
в 26) страна АС, къто правж Id- 

ня, e най кжео разстояне между 

ДВЕ rougr А и С, слЪд. тя е πὸ 

малка отъ чупенк JUAIRE ABC, 

A С 5 e AC/ AB+4BC. 
Чърт. 26. 

§ 15, Teopema. Jea трижголника сж равни, ako 

umamd по del страни и жавла-те между mUrs равни 

Чърт. 22. Чърт.23. “ Чърт,24. 
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Нека въ трижгъдници-т5 АВСи A, B, C, (чърт, 27) 

ΕΝ Β B : 
а 

А υ A, ¢ - 

. Чьрт, 27. 

AB е равна на A, Β, BC=B,C, и /B=/By 
трвба да докажемъ, чи A ABC=AA, B, C,, 

Aokas. Налагами crpanx A, B, на AB тъй, що-то 
точка A, да падне Ha A; тогава TOUEa B, ще цпадне 
на B, защо-то линя-т Е ¢x равни, Тъй къто ΔΒ =/ B, 

” то страна B, C, ще иде mo BC; крайна-та точка. 
С, ще uaxue на C, защо-то, ВС = В ὍΝ | ! 

“. ОТъ това ся види, чи врайни-т8 точки на линти. 

АСИиА, C, съвпадать; e, тбзи лищи при наложенте-. 

то ся сливать. И τιῦ ЛА, B, С,. съвебмъ поврива. 
AABC, 1. е. той му е равенъ. : 

§ 16, Teopema. Два трижгалника oX равни, ака, 

амате по два жгола и странж-тж мемжду тйхв равни, 

Нева вь трижгълници ABC и A, B, С, (чърт, 28) 

B | B, 

A " C А-, G/ 

| | Чърт. 28. 

| [.Аеравенъ на.[„А„слщо £C=/CrAC=AC), 
. трбба да докажемъ, чи AABC—AA, B, C. - .-, 

Aokas, Налатами странж AC на A, C, тъй, що-то 
А χ падне на A,; тогава точка С ще падне на Ο 

͵ " и



. 12. 

Тъй квъто / A=/ A,, то AB ще иде mo A, B,, uo 
eXI%-T% причинх BC ще отиде no B, C, . 

Отъ това ся види, чи точка Β, Tphba да ся 

намБЪри и на линиж АВ и на amnisx BC. Нъ тя може 
да абжи на дв8-т86 хищи само тогава, кога-то падне 

μ В,, гл 6-то T8 ся пресичать; и Ттъй Л ABC покрива 
съва]:мъ трижгълнивъ АВС, елбд. той му. .Ф равенъ. 
К § 1"1.ь ς Ako вжтрб & mpuxzsanuks АВС 

(чьрт. 29,) прекарами чупенж лишщък 
АОС, то: АВ + BC>AO + ОС. 

Aokas, Продължавами линиж АО 

ΧΟΙΚῚ ся пресбче съ BC въ HEROIX 
: С точех : отъ трижгълникъ ABD ще 

” Чърт. 20.  имами (8, 14) AB+BD>AD . ΄ 
cxmo отъ трижглникъ ODC имами: OD + DC> ОС, 

Сумма-та отъ първя-т6 части W& т#зи неравен- 
ства ще бжде по голЪъма отъ CYMME-TX на втори Τ, ΟἸΈΚ. 

АВ + ВР + ΟἹ + ОС>АР 4- О(„ 
Нъ AD = АО + OD, слйд. 
AB+BD+OD+DC>AO+OD+00. 

Къто отхвърлимъ отъ двб-тВ части но ОР, ще 
получимъ : 
AB+4BD4-DC>AO + ОС или ΑΒΈ BC>AO + OC, 

О 8 18, Теорема, Два трижегевлника сж равни, ако 

mpu-mB страни на eOuns-ms сж равни на три-тб 

страни на другл, 

Нека въ трижтълници АВС н A, B, С, (чърт. 30) 

,;,;„" 
# Чърт. 30. ; 

AB = А,В, BC=B,C, и АС--А С ; тръба да докажемъ чи 

ЛАВС- ЛАВО. - : 
Teonerp, 2
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< Доказ, Тъй къто AB=AB, н BC=B,C, то, къто 

съберемъ тези равенетва, получвами: ” 

АВ + ВО -- А,В, + В.С, (1). 

На„шг:ши ЛАВ,С, на AABC тъй, щото сетрана 

А,С, да morpie страна AC; това е възможно, защо 

AC=A,C. Тогава върхъ B, може κ падне: 1° 

ΒΧΤΡῈ въ трижгълнивъ АВС; 29 на едяж 01 страни- 

7% му: 3° вънъ отъ този трижгълникъ и 40 най поелк 

- на върхъ B, Ще разгледамн. кой отъ-тЪзи ΥΛΗ в 

възможенъ, . ; 

” 10 Нева допустимъ, чи върхъ B, пада въ RBE0OEX 

ТочЕК M, в0Я-Т0 в въ Л ABC. Тогава Л AMC ще бжде 

равенъ на Л ABC, T, e, AM ще бжде равна на A, Β,Ξ 

и MC = ВС. Нъ cuopens § 17 ! 
AB 4 BC > АМ 4 МС или ! 

АВ +B+C>A,B,+B,C. “ ἑ 

A това ΠΡΟΌΤΗΒΟΡ ΠΗ на. pas, (1), cnby, пьрвя cay- 

чай е невъзможенъ, 
20 Нека допустимъ, чи вьрхъ B, пада въ HEEOK 

Toux O на странж ВС, Тогава Л АОС ще е pasems 

на ЛА,В, Сл т. е, ОС - Β, C, или вее едно 0C=BC, 

защо-то ВС -- Β, С,. Нъ равенство OC=BC е He 
вБрно, защо-то OC e camo часть отъ BC, mm.nm 

случай е невъзможенъ, 

| 80 Нека допустимъ, чи върхъ B, пада въ НбЕоН 
rouex N, вънъ отъ A ABC, Тогава /_\ANC me e ра 

Beus на AA, Β, (,, т. в. АМ -- А, B, и МС BC 

015 A AOB имами: 
АВ < АО + OB 

me,o отъ трихгълникъ ONC имами: И 

NC< OC + ON К 
Къто съберемъ ΤΗ двй неравенства ще иолучиш. 

АВ + УС « АО + 0B + 0С + ON Ϊ 

Сумма-та OB + ОС е равна на цл дин к BC 

o
 

g 
Am
mr
he
A 

AR
 
i
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скщо АО 4- ОМ е равна на whix лине AN, χ. 
AB+NC<BC+4 AN, Нъ NC=B, Ο а B, C,=BC; 
тъй щото NC BC; cxupo AN A, B aA, B, = AB 
crtn, AN = AB. 

Къто замбстимъ въ горне-то неравенство NC и, 
“AN съ равни-тЕ имъ ВС и ΑΒ, ще получимъ: 

АВ + BC<BC + AB. 

A това тюследне HEPABOHETBO в неМ;рно, Ο Χ. 
и З1Я случан е невъзможенъ. 

И тъй остава да ся преме само 41 случай, т 
¢, чи върхъ B, ще падне на Β, Тогава линя A, B, 
ще ся слбе съ АВ, схщшо B, C, съ ВС, 7.0, ЛА, B, C, 

" me nospie A\ ABC, и за това тези трижгълници еж 
равни. : , 

. § 19. Teopema, Bs cluili mpuxesARuKs eswunia 

#2045 е no голбмв oms вжтрбиишия, кой-то не e cmboicens 

€8 него, Ν 

Тъй на пр. въ A АВС (чърт, 
81 /у BCD е πὸ roabus 0Τ 

Х/ АВС нотъ / ВАС. 

„Доказ. РаздВЪлями ВС въ TOUEX 

——p 0 ка κ равниЧчасти, съединя- 

звами А съ О и продължавами 
линк AO до точеЕЖ Е тъй, щото 

“ AO да бжде равна на ОЕ, послв 
съединявами Е и С съ npasx линиж ЕС. Трижгъл- 
ници АВО и OEC сж равни, защо»то / BOA = / EOC 
(къто вертикални). AO = ОЕ и ВО = (С, 1. o, тбзи 
трижгълници имать ΠῸ две страни и жгълъ-тъ между 
тБхъ равни (8. 15). Отъ равенство-то на трижгълници- 
ΤῈ излиза /„ В-- / ОСЕ; нъ / OCE e πὸ малъвъ отъ 

/ ВСР, влбд. и равя1я му В ще бжде 10 малъвъ отъ 
/ BCD. 

Чърт. 31, 

р
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ПослВ, ако nambero AC продължимъ странж ВС,. 
то, какъ-то ¥ по напредъ ще докажимъ, чи вънНшня 
хгълъ АСЕ в 1o голбмъ отъ вхтрешия ВАС; нъ; 
хгъли-т6 BCD и АСЕ еж равни, къто вертикачви 

(§ 8), слбд. / ВСР e по голбмъ отъ / ВАС. | 
Отъ тъзи теоремж елбдува, Чи 6s: 

Β . правожевлщя трижгвлника, жевяли-т В при 

гипотенузжетж сж остри. Наистина 
| отъ чърт. 32 са види, чи /А е 10 

А €y МалъЪвъ отъ правмя BCD, къто вжтрв-: 
Чьрй. g9, - Шшенъ несмеженъ съ него; b, /£ A 

е остъръ, Сжхщо-то тръба де ся 880 8-᾿ 

леки и за жгълъ Β. . } 
§ 20, Teopema. Bs равнобедрешщя πιριμκόδακιμκα' 

Xesau-ml при основж-тж сж равни. ' 

Нека трихжгълникъ ABC (чърт. 28) 
B е равнобедренъ, т. е. AB=BC; τρϑύδ 

да докажемъ, чи / A=/ C. 
Доказ, Раздълами осиовх AC въ 

Tousx D на двб равки части и съеди- 
Ал ¢ нявами D съ В:отъ това ся получавать 

Чърт, 33. два трижгълника ABD и ВОС, кои-то 

| ” сж равни (§. 18), защо-то страни-тв 
имъ сж равни, именно: АВ = ВС, BD е обща свтрана 
за два-та трихгълнивка и AD = DC. Отъ равенство- 
то на TB3M трижгълници излиза / A—/ C. 

. § 21, 886 сбка mpuxesanuxs cpluy по голдлж. 
mx cmpanx лЪжи no голф.на жгвлв. 

+ Нека въ трижгълникъ ABC (чьрт. 
84) страна АВ е по толъма отъ ВС; 
тръба да хокажемъ, чи / АСВ в πὸ 
голбмъ отъ / ВАС. | 

А с Доказ. ОтмБрвами на 10 гол мже 
„ Чърт, 84, тж странж АВ часть BD, равна на BC, 

1 1 

D
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и съединявами точеж D еъ С. Въ равнобедреня я три- 
хгълникъ BDC хжгълъ BDC в равенъ на %reas BCD 
(8. 20); нъ жгълъ BDC e по rorkms отъ жгълъ DAC, 
защо-то е външенъ жгълъ на A АРС ; влаЪбдД, и жгълъ 
BCD 9 по roxkws отъ / DAC. Явно 6 mocat това, чи 
хгълъ АСВ ще 6xxe ощи по голбмъ ors / РАС. 

Обратна Теорема. Bz сбкЩ трижгвлнико србщу 
по голЪзия жгвла лОоюи no голбма страна. 

т Нека въ трижгълникъ АВС (чърт, 
Β 35) / АСВе πὸ голбмъ 0175 / ВАС; 

тръба ха доважемъ, чи AB>BC, 
Доказ. Явно e, чи АВ не може 

А “ бх.ще равна κ ВС, защо-то тогава 
. П чъри, 36, A ABC щшбше да бжде равнобедренъ 

| и / ВАС щбме да ὕχπθ равенъ на 

ΧΡ. АСВ (§.20), а niit знаемъ, ча / ВАС < / АСВ. 
Схщо AB не може χᾶ бжде по малка отъ BO 

защо-то тогава ще излъзи / ВАС > / ACB (8. 21), 
кое-то пакъ е невфрно. Отъ това слЪдува, чи AB e mo 

roakya отъ BC, 

| -8, 22, Теорема. Tpuxesanuks-ms е равнобедрене, 

,акЪ има 0ea равни жгвла, 

Нека въ трижгълникъ АВС, 

в (чърт, 36) кгълъ А е равенъ на 
; П. жгълъ ΟἹ тръба да доважемъ, чи 

( АВ - ВС, 1, в. чи трижгълникъ-тъ 

Ν е ровнобедренъ. : 
А с Aokas, Ἀπὸ допустимъ, ЧИ 

P Чърт. 36. страни АВ и ВС сж не равни, TO 
) И ХТЪЛИ-ТБ A й С mibxx да OXTETH не 

равни, E0¢-TO € HepLpHO; слЪд, страни-тв АВ и BC 

треба да бхджть равни, T. е. трижгълникъ-тъ тржба 

"да бжде равнобедревъ, 

Ι § 23, Тъй въто 'BCHIRH-TE правожгълня трижгъд 
! 
ξ 

ῃ
Ν
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HANH шшть цо едниъ равенъ хгълъ (правш) TO двв 
правожгълни трижгълника ех равни: 
1) Кога-то xamemu=mT на едина-те сж равни на ка- ; 

знети-т Ν другвя, защо-то въ този случай трижеълде ; 
HUOH-TH ще имать по κ стра.ни и XrbI ТЪъ Ммекду l 

T’IiX'b (upasiz) равни (8, 15.) .. и 
5 2) Кога-то имать по eduns катета u острая же 

2045 00 нсего равиц, защо-то въ този случай трижгъ τ-- 

няци-тВ ще имать по два хгъла я странк-тк иехду 
ΤΈΧΡ равни (8. 16), . - ! 
. #. 244 Теорема, Ако. гипотенуза-та в остря, 
жгвалв на единв правожгвлене трижгд„шика еж раани а: 

гшютеиузж-тж й ocmpin жгвла на другт, mo трижгал-*г 

” ници-тЕ еж равнщ . - : 

. Hosd въ правожеълни-тев трижгъшици АВС и 
LI й - A,B,C, (чърт, 387) АВ. 

ὍΝ Β B, © pasus на A Β, к 
Ε N LA=/ A Tp’hfi& 

ο χ Ддокажемъ, чИ. 

: ΔΑΒΟ:ΔΑ, Β, С,. 

| . Доказ, Налатами 

| ο AABC, на AABC 
T ity ποτὸ A, да падне 

" HO A а IHuig A B, да иде по АВ ; тогава точка Β, ще 

падне на Β. Въ сжщото време зиюк A, С, тръба 

да иде по АС, защо / A = / ,. Колко-то за точЕЖ. 

С, тя не може да nagxe между А н С, Нанстинна,: 

ако допустимъ, чи точка С цада между А и С, па пре 
Ε, то ЛА, B, C, ще земе noxoxenie АВЕ и / АЕВ 

тръба да бжде правь; Β} отъ ЛЕВС издиза, чИ. 

εὰ 

ЗИ АЕВ, къто външенъ, в по roakus отъ вътрвш- 

яя / BCE, т, e, излиза, чи прави-т8 жгъли не 

. ¢X равни по между CH, кое-то е не възможно (8. ὅ). 

Точка C, схщо не може да. падне 10 нататъвъ OTH 
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C Haucmun, 4E0 допустимъ, чи T4 пада ΠῸ начатън*ь, 

на пр. въ D, то ЛА, B, С, ще земе положеще ABD o 

и / BDA трЪба да бждо правъ; нъ въ Л BDC/ BCA, 

„ вЪъТто външеяъ, 6 ΠῸ roabws отъ вжтрешня / BDC, 

Τ. €, павъ излиза, чи прави-т 8 жгъли не CR равни по 

„ между си. U тъй точка С, тръба да падне въ ΟἹ то-. 

тава B, С, ще иде по ВС кн ΔΑ B, С, ще покрю 
ЛАВС. # , 

Отъ тъзи TeOpeME cJI'L,IyBa, чи височини-т“д В1) 2 - 

B, D, (чьрт. 388) на два равни трижгвлника ABC и 

.A ъ А/ф(у- 

й Чърт 38. 

А, B C, сж равни, защо-то NPABOXIBINE-TS трижгъле 
ници ABD н A, B, D, въ кои-то / A=/ A, и гицо- 
тенуза DB = B, D, спорбдъ дохшзанх % теореиж, CE 

- e еее 
свойстм HA ПЕР ПЕндикулягъ*г,?ь 

- <X НА НАКЛОНЕНИТЕВ. <. А 

8. 25, Om HBKOER MOYKX на плоскост -тж може 
дася спусти само едина перпендикуляра връхв правж-тж, 

“ Hera отъ точкж А (чьрт, 39) е 
А . CIYCHTATE перпендикулярълА В врьхъ 

правж-тх РЕ; тръба да доважемъ, 
Ἀ чи chea друга права AC, прекарана 

D =g B # “ презъ TOURE A, не може да бжде 
Чърт. 30. перпендивуляарна къмъ DF, 

Доказ. ТЪъй къто / АВЕ 6 правъ
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то / ACB, къто ветрещенъ, в но малъвъ отъ наго, 
т. е. остъръ; ш;д AO не е перпендикулярна, & на- 
клонена. 

8. 26. Теорема, Перпендикуляра-те e по" кжев oms 
сЪкж наклоненж, { | 

. Hexa AB (чърт, 35) е пернендикуляръ, епустнать 
отъ TOYEX A, а права-та АС е каква да е наклонена ; 
тръба да декажемъ, чи АС > Β, 

Aoxas, Въ правожгълня трижгълникъ АСВ, епо- 
ЪБдъ слЪъдстве-то отъ 6, 19,, хгълъ С е U0 MATBED 
отъ хтълъ B, слбд, AC> AB (6, 21), : 

Тъй къто перпендикуляръ-тъ е най кхео разсто 
auie отъ TOUEX-TX X0 правх-тж, то разстояще-то отъ 
TOURR-TX ДОо правжетж ея измЪрва съ перпендивуляръ, 
спустнать отъ TOUYEX-TE врьхъ правжтж. 

§. 27. Теорема, Pasuu-mb каклонени сж paenoom- 
далечепи отв перпендикуляра-та, 

Нека АВ (чьрт, 40) еперпен- 
Ν А дикуляръ, епустнатьотъ ТочеЕЖ A 

й връхъ праве EF, а АС и AD 
- сж ἈῈ равни наклонени; тръба 

ве Т ὰ докажемъ, чя CB = BD, 
” Чърт. 40. Доказ. ТЪЙй въто AC = AD, 

10 ЛАСО в равнобедренъ, слбд, / АСВ τ / ADB 
(8. 20)." ЦПослв правохгълни-т8 трихгълници АСВ и 
ADB еж равни, защо-то гипотенузи-т4 имъ АСи AD 
сх равни, ежщо и остри-т# хгъли АСВ 1 AL'B ех равни 
(S 34). Отъ равенство-то на THIM трижгълнини k- 
длува, чи СВ -- ВР. 

Обратна Теорема. Наклонени-тй сж равни, ако 
сж равно отдалечени дтв перпендикуляра-та, 

. Нека BC==BD (uspr. 40), тръба да докажемъ, 
чи AC=AD. 
, „Доказ, ТЪЙ къто UPABOXIBAHH-TE трижгълници
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АВС и ABD имать общъ катетъ АВ, и други-тЕ HM"B 
катети СВ и BD сж равни, то тези Трижгълници сж 
равни (δ, 23); евлЪд. AC=AD, х 

. - TEOMETPHUECEH ЗАДАЧИ. ” 

1. Да начьртимъ правж, равна μ CYMMX-TX отъ 
BEEOAEO ЛИНИ. ει 

Pluienie, На произволно взетк правж отмБрвами 
съ перигтель еднж елЪдъ другж веички-тЕ дадени Tuuix. 

2. Да начьртимъ правж, равна на разликж-тя 
0% ДВЕ лини АВ я ΝΝ, ᾿ . 
| Pluenie. На по ronbux-rx линик АВ отмБрвами 
-съ перигедь 10 малкж-тж MN; оетанала-та часть отъ 
по roxtME-TX ЛИиНиж ще бжде разлика-та, коя.то 
търсимъ, 

)(/З. Да презполовимъ линиж АВ, 
ц . Pbuenie. Нека AB (чьрт. 41) е 

. \ “ TpaBa-TA, коя-то HCEAMH да презпо- 
ловимъ. (Тъ точЕн A и B съ uepu- 

#. Тель ὉΠΗΘΒΆΜΗ джеи съ равни pagi- 
) yeu; rousn-15 M и N, r1%-To ся пре- 

CHYATH THIM JINTH, съединявами еъ 
mpasx MN, коя-то ще презполови 
AB въ точеж O, Наистина, 

A AMN = AMBN, С 
BAU(O-TO Иимать BCHIEH-TB CH страни paBHH; отъ pa- 
BEMCTBO-TO Ha TB3H трижеълници CIBIYBa, чи 

/ AMN = / BMN; . | 
ποῦαβ A AOM = A MOB, защо-то АМ -- МВ, OM = OM 
И ZrerH-TE мехжду Thiw страни, именно / AMO кн 
-/ ОМВ cx равни. Отъ това слъхува АО -- ОВ, 

. 

N 

МЧърт. Al 

¥ 

Н 
Η 
1 
ἐ 
ἰ 
Ῥ 

! 

! 
| 
ἰ 
3 

. 

Ν
 

ο
ο
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. Отъ Ρ Σ Σ на πππίς АВ (чьрт. 41) да 

издигнемъ перпендикулаяръ. и 

PBuenie. Яъзи вадача ся phmana кавъ тоизадача 

3, защо-то MN е -перпендивуляарна къмъ CPHIX-TE 

πὰ ляниж АВ. -, 

5. При точеж A на правх-тж AB да построимъ 

хгълъ равенъ на дадешя хгълъ LOM, : 

PBuenie. Отъ точкж О описвами съ пронзволенъ 

урадусъ XXrX, коя-то ще пресъчестрани-тЕ Δ жгълъ- 

тъ съ ТочЕн L ® M; отъ точкж A описвами съ ежща 

радуусъ RErx, воя-то ще пресбче АВ въ точеж С; 

най послб отъ точеж С съ pajtiyes LM описвами джгж, 

коя-то ще пресбче първх-тж джгж въ точкк D. Къто 

съединимъ Р съ A, ще получимъ жгълъ DAC, вой-то 

е равенъ на жгълъ LOM, защо-то трижгълници LOM 

и DAC cx равни (§. 18). | 
6. Да съставимъ жеълъ, равенъ на сумнх-тх Σ 

HBEOAED Гъл ; 

. Pbwenie, Къто прекарами произволнж лин:щ АВ 

ще съставимъ при HEEOIE нейнж точкж A хгъЛъ CAB 

кой-то да бжде равенъ на първа отъ χ-ΤὮ жгъли : 

при CXUE-TX TOUEE A строимъ на линж AC жгъдъ, 

равенъ на ΒΤΟΡΙΗ отъ дадени т6 хгъли и.пр, ᾿ 

. Отъ TouRE M да спустимъ перпендпкулярт 

къмъ правхтж АВ. - ая 

Рбшене. Отъ точЕж M онисвами онрхжноеть. 

коя-то да пресбче upasx~rx АВ въточея Р Q; om 

точки Р и Q описвами джги съ равни радуси ; лини"! 
T4, коя-то съединява TOUYEX-TE, ТАЪ-то ся пресичат 

ТЪЗИ ДЖжГгИ, съ точЕж M, ще бжде перпендикуляр 
къмъ АВ. } 

. 8, Да презполовимъ хсълъ BAC, . 
. } 

2
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PBuenie. Нека ВАС (ubpr. 42) 
е хгълъ-тъ, кой-то HCEAMK да πρθᾶ- 

А З половимъ. Отъ върхъ А съ произ- 
воленъ радусъ описвами джгж, E0d- 

Чьрт, 49, то ще пресбче страни АВ и АС 
въ точви B 5 C; отъ точи B и С“ 

описвами съ равни радуси джги, KOH-TO ще ся пре- 
сБЕжТЪъ Съ ТоЧЕЖ Р; Tourx D Съединявами съ А; 
диня AD ще презполови хгълъ ВАС, Това слбдува 
отъ равенство-то на трихсълници ABD я ACD, коин 1o 
иматъ три-т8 си страни равни. 

9. Да прекарами презъ точеж А правж, коя-то 
да минува междлу точви В и С ва равно разстояане" 
0Τ 'r'l.x's. 

: Решеще. Hexa, A, В и С (чърт. 43) 
ΟΣ Ддадени-т8 точки, Съединавами 
точки Ви С съ правж ВС; презъ epb- 
дж-тж O на линьк ВС и презъ точЕЖ 
А прекарвами линке АМ, квоя-то ще 
бжде на равно разстояне отъ ΤΌ ΕΗ 
By Ο Наистина, къто спустимъ пер- 

м ” пендивуляри BD и СЕ врьхъ правж 
Uspr, 43. О AM, ще получимъ два правожгълни 

трижгълници BOD и СОЕ, кои-то сж 
равни, защо-то гипотенузи-т86 имъ ВО я ОС еж равни 
к ocrpu-T5 имъ хктъли ВОР и СОЕ сж равни (въто 
вертикални). Отъ равенст на т и трижгълници, 
слбдува BD=EC, ;( : 

(, ττὰ 10. На правж-Те AB да 
П. Гу намбримъ точЕЖ, коя-то да 

. @ на равно разетояне отъ . 
“ ДВЕ дадени точки M и N, 

- Pbuwene, Нева AB 
(uspT. 44) е тъзя линя, а 

АН ς | а - 

. 

. “ , 
X, L ἢ τ ΄
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M и N лалени-тВ точки. Съвдинявами M и N и отъ ξ 

връджете на линиж ММ издигами перпендикуляръ, ! 

кой-то ще пресбче лин!е АВ въ точеж О; тъзи точка | 

ще бжде на еднакво pascrosHie отъ Ми N, Найстина, 

лияй-тБ ON и ОМ ¢x равни, защо-то CX HARIOHEHH, | 

равно отдалечени отъ перпендикеуляръ oD. ᾿ | 

. и . Н 

Ν Ξ ГЛАВА Ш. 
. “ УСПОРЪДНИ JHHIL 

§. 28. 188 лини АВ α CD (чьрт. 49) кои-то . 

ЛБЕжтТь HA еднж Пплоскость, И кои-то не ся пресичать, 

' Е колко и да ги продължава- 

MH къмъ еднж и къмъ другх 

CTPAHX, ся наричать успо- 

рбдни, Аво mpeckueMs усепо- 

рЪдни-т5 лиши съ третък 

линПж EF, воя-то ся нарича 

πρϑοῦφκα, TO ще ся обра- 

. зувать 8 жгъла τὰ, B, Py 9, 

v, u, X, W, 01 EOH-TO m, Ὦ, X, W, С0Я наричатъ ваншни, 

awv,p q — вжтрбшни жгъля. (hEd два жгъла, 

EOH-TO ΧΒΈΧΤΡ отъ еднж CTPAHE на npecHUER-TX, На 

щ. m ¥ W HIK v ¥ ¢, ся наричать вдностарнясти ; & 

СБЕк два вънНШшни или BERTPBUIHHA жгъла, кои-то ABEETDH 

отъ еднж-Тя и JPYTE-TE странж на npecbyEx-TX, На! 

пр. p MV, или п A W, ся наричать Kpbemocani. : 

Два едностърнастя жгъла, отъ EOH TO единъ-тъ 

е вхтръщенъ, а друмя въвшенъ, на пр. р и W, ΒΠῚ 

ΟΥ͂ Ἡ n, ся наричать сготвбтственни, ! 

. За да покажать на внигж чи Д8 JIHHIK сж γόπο’ 

рбдни, употръблявате знакъ . На пр. AB || CD 

ще pede: NHHin-TH AB и CD с« усноръдни по между CH 
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)ξ 29. Теорема. Asb .auniuv сж успорбвдни no ' 
между си, акд сж перпендикулярна квмв третак. - 

Hera лищи АВ и CD (чьрт, 
ЧН “ 46) ех перпендикулярни въмъ 

линик. EF, тръба да xoramews, 
ЧИ ТЕ сж успоръдни по между си. 

=~ Доназ. Ако допуетимъ, чи 
-~ TE3H лини ся пресичать въ Ἀ}- 

ΚΟῊΣ TOYEX, Ще ИиЗлЪзИи, чи ὋΤ 
ТъзИ ТочЕЖ сж спутенати два цер- 
пендивуляра EBMB лин к EF, а 
това противорбчи на 8, 25. 

: ‘é 30. Теорема. AsB auniu npecluenu oms mpem i, 
еж успорфдни no между cu, ако exmpBunu-mb крь- 
стосани Жжедли еж равки. 

Чърт. 46. | 

Нека q==u (чърт. 47); 
тръба да доважемъ, чи 

АВ || CD. 

Доказ. Ако допустимъ 
чи auniE-15 АВ и CD ся 
пресичать на пр. отъ ἴ 

| на пресбчкж EF, то ще ся 
Чърт, 4?. образува Трижгълникеъ, въ - 

кои-то / q ще бжде външенъ жгълъ, а п вжтръшенъ; 
нъ q = U, T. е. външи Я жгълъ на трижгълниЕъ-тъ е 
равенъ на вжтрЕшия несмеженъ съ него, а това е 
противно на §. 19, слЪд. лини-т6 AB и CD не Morz- 
гь да ся пресбежть с e . у 

, Отъ тъзи теоремж слЪдува: 
р 1) Линти-тв AB и CD сж успорбдни, ако външни- 
IS крьетовани жгъли, на пр. m и X CX равни, защо-то 
зтъ равенетво m =X, EBTO 8aMBCTHMB ш съ верти- 
каля1я му 4 и х съ вертикалня MY u, ще получимъ 
Ξ ш, & кога q==u, ἀπηϊη-ΤῊ сж успорвдни. 
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2) Лиши-т5 AB я CD сж успорбдни, ако съот. 
BBTCTBOHU-TH жгъли, на пр. ш H сж равни; защо-то 
отъ равенство m = u, въто замБстимъ ш съ вертикал- 
Bif му Ф ще получимъ ἃα Ξῷ ἃ, а тогава IRHIM-TE сж 

успоръдни. 
8) Цинпи-тв АВ и CDcx уснорщни, ако CyMMa- 

та отъ два-та вхтрошни едностърняасти жгъла, на 
пр. р иче равна съ два прави, защо-то отъ PABEHCTBO 

ptu=2d ¥ p+q=2d (жеъли-тЕ, ри ч сж смежни), 

erbiysa р + 9 т-р + или q=u 
§. 31. Аксгома. Де лиши АВ и CD (чърт. 49), 

oms кои-то една-та, на np. CD е перпендикулярна 

| квмв пресбчкж ЕЕ, а друга-та 

Ἱᾗ “ свставя с8 MeER остьра ил 

А тжпа жевлв, при продалоюкеще. 

, Mo им ся пресичать, m. е. н 

в еж успорфдни, ἰ 

Отъ тъзи ARCIOME сл 

Xysa, Чя права-та, коя-то ( 

Ε перпендикулярна комв едяж от 

Чърт. 48. успорВдни-тб, ще бжде перпен. 

“ дикулярна и KoME другжтж. 

.+ Нанстина, нека АВ я CD (чърт. 49) еж Де 
успорбдни и нека права-та ЕЕ 6 перцендикуларн 

къмъ CD, Ακὸ допустимъ Ч 

права-та EF не е перпендиЕ) 

лярна къмъ АВ, тя ще съставн 

съ ненк остъръ или ТжПЪ ΧΡῈΕ 

и тогава лини-твВ АВ и СР, ещ 

редъ казанх-тж Aaxcionx, Тръбв 

да ся пресичать, кое-то е не. 

. възможно, ващо-то Τῇ сж уеш 

рбдни; caby amuisEF тръба » 

бжде перцендикулярна и къмъ AI 

" 
Н 
i 

i 
? Г 

Н
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§.-32.Neopma. Axo 060 лищи сж успорбдни, 

"то exmplunu-mb кръстосани жгвли сж равни. , 

Нека лими AB и CD 
(чърт. 50) еж двЕ успорбдни, 
пресъчени отъ TPETIX ли- 
в ЕЕ ; тръба да докахемъ 

чи q—w 
Доказ. Нека O е сръда- 

та на ливих ММ. Отъ точЕж 
О спущами перпендикуляръ 
къмъ CD и го продължавами, 

ДОоТДВ ся nmpeckue съ линиж АВ въ яЪвонЕ TOUEE Q. 
Juuis РО ще бжде перпендикуларна и къмъ АВ (8, 81) ; 
Β Χ. трижгълници OQN и ОРМ сж правожгълни. Тзи 
трижгълници сж равни, защо-то THUOTEHY3H-TE имъ 
OM и ON cx равни и остри-тв жгъли МОР QON еж 
равни (къто вертикални). Отъ равенство-то на TP 
хеълници MOP и QON селъдува / q=/ u. 

, Отъ тъзи теоремж cabiysa: 
Μ 1) Ако ἁμηΐα AB α CD 
Q,, 95pT. 51) сж успоръдни, 

-В  TO външни-тЕ крьстоса- 
рИ НИ жгъли, на пр; ш И X, 
__p X% равни; защо-то отъ 

PABEHCTBO а : п, къто за- 
мЪстимъ а съ вертиквале 

: Hif My m, к ц съ верти- 
калюя MY X, ще получимъ m == Χ. 

2) Axo suniu-mB AB а CD сж успорбдни, mo 
csomebmemeennu-mY жгвли, на np, M ¥ U, CK равни; зае 

що-то отъ PABEHCTBO q==u, EbTO BaMEcTAM® / 4 съ 
вертикални я му / ш ще получимъ m=—u. 

3) Ако auniu-mB АВ u CD сж успорбдни, то 
сумма-та ото dga~ma едноставрнясти exmplunn жегвла, 

Чърт. 50. 
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на Rp. P U n ¢ равпа ка два приви; защо- то 4 Ἐ p_ 

24, а ᾳΞξ ἃ, ел бд. τῈ Ρ ΞΞ ῶ ἀ, : 

§. 33, Teopema, 4Деб auniu, oms каий-то сбка 

отдОХно ¢ успорЪдна на mpemsw, успорбдни cx и no* 
между сец. . - | 

' Hesa AB || CD nLMHCD 
(чьрт, 52), тръба да дока„- 
хеъ AB || LM. ) 

Доказ, Ако AB || ΟΙ) 

10 2 8=/ Ъкъто съотвт.т- 

ственни, {§ 32 cflucrme 

2); сжщо, ако LM || СР, то 

ХИещ / b, пакъ къто съоте 

твътственни. Нъ b вели- 
Чърт, 59. ' UHRE, OTABIHO равни Ha. 

TPOTIE, равни CX и цо между . 

си, 1R / a = / c. Посвлъдке-то равенство показва,. 

чи линя АВ e успоръдна на LM (§. 80 елбдетве 2)i 

Y § 34. Teopema. Omchuku-mb на 06l успор”йдпиЕ 

между друш 966 успорбдни сж равни, ἰ 

” Нека LM || РО я 
RS {] TU (чьрт, 93) ; тръба 

да докажемъш чи AB Ξ CD 

" AC=DB. : 
Доказ, Съединявами 

точкх В съ ΟἹ трижгълници 

АВС и DBC еж равни (8,. 

« 16) защо-то BC е обща 

“ Чърт. 53. erpana, / BCD/ АВС (къте 
кръстосани отъ успорбдни- 

ΤῈ LM B RQ), exmo / DBC =/ ACB (uaxs въто” 

крьстосани). Отъ PABEHCTBO-TO HA трижгълници ABD 

и DBC елъдува AB=DC и AC=BD. 

« 
ἑ 

f 

-
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§. ‘-35 Теорема Разстояшя-та mexcdy дв8 успо- ~2; ” к cat, 

И | ” "/Ъ:ЦЪ 

’ | : 7(;1.:„»04 3&'[ el ”'“”“ 

Bonu .шпш сж на вредв еднакви, -." ο Е еаеу 
ἷ Нека LM ὰ PQ (чьрт. К (ἶρΐλ{ ὧν 
[ + ἧ ἐ ι { Ве 

Β M 4) ¢z 1B успорбдни ли. / ΕΝ 
) Ζ | Ν Hig; земами на LM двъ 

произволни точки A и В ;. „ 
а к спущами*%(отъ TEXD Μ...ά а 

i Ε ΝΝΝΣ перпендикуляри АС и BD е αἷ“ζκξἑ 
вънъ линив РО ; тръба κ mosamews, чи AC=BD, ͵͵ 

' Доказ. ТЪЙй къто АС и BD сж перцендикуляри χ 6|ἶ| 
въмъ PQ, 10 τ еж уснорбдни по между си (8, 29); 4“1**« 
а oT¢huEu-TH на ABE успоръдни между други дв“нь ” Ἱ“ἱ“” 
,ycnop’l,jmn ΟΧ равни (8. 34); свлЪд. AC=BD, ((.\"Sl" ΊΣ 6"3„„ 

§. 86, Теврмш Два Kesaa сж равни, ако страни- e {““3} 
ηι'ὕ ums сж успорйдни и ако т сж обгрнати Ksms w 
"едиж странж цли ksms cpBuynoxoxewu cmpanu, . 
Ге ᾿ Нева AB || DE н СВ || EF 

D A (чърт. 55) ; тръба да докажемъ, Ἱ 
чи / ABC=/ DEF. . % . 

Α͂ Доказ. Продължавами АВ “ 
χ 

. до τ ся mpechue съ EF въ | ” 
>jfl K- точеж K; тогава . . , 

“2 | Ζ АВС Ζ AKF и .. 
” щ Ν / АКЕ = / DEF, 

oy 5. - въто ChOTBETCTBeHRE (§. 32 
слЪдстше 2), влбд. / АВС = „ ЮКЕ. | - 

Къто продължимъ страни ОЕ и ЕЕ, ще видимъ,- 

чи / ABC = / HEG; т. e. хгъли-тЕ сж ехщо равии, 
ако страни-т5 имъ CE успоръдни и 810 т6 ех обър- 
„натя къмъ србщуположни страни. . 

Μ 81, Теорема. Bs сбки трижавлника сумиа-та 

на жгвли-тВ6 my e равна на два приви. “. 

Геометр. | ' | 3
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| Hesa ABC (чьрт. 56) | 
B E- ΒΒΕΟΪ трихглникъ; тръба ζ 

й / Докажемъ, чи Ϊ 
N / ABC+ ΔΒΑΟΔΓΔΒΟΑ-ῃ 

Α Ν Ὴ D . . «ἴοκαϑ, Продължавами crp 
Чьрт 56 нх AC им презъ Tousx С пр 

карвами πμηΐες СЕ, уепорбду 
πὰ AB. Xremerh АСВ и ВОР ех смекни, сл 
/ АСВ 4 BCD = 2d; къто замбетимъ жгълъ BCD 4 

cymyx BCE + ECD, ще имами: . 

- / ACB +BCE 4 ECD Ξ 94 1 
Нъ / ВСЕ може да вя замБети ABC, samo-y 

тЪзи два хгъла сж вхтрЕшни кръстосани и слъд. рав 
(8 32); схщо и жхтълъ ECD може да ся saMBicTH 4 

ВАС, защо-то и Τ 8 два жгъла CX равни, EBTO су 

отвЪътственни (8. 32, елтд. 2). Слбд. отъ горне-) 

равенство ще нмами / АСВ + / ΑΒΟ- / BAC=2, 
: Отъ тъзи теоремж слъдува: ! 

1) Bonwnin жгвлв на сбкш трижгвлника е page 
ка CYMME-MmX oms два вжтрОшни, cs него несмежи 

. ващо-то какъ-то тъзи сумма заедно съ трет!я хгъд 
прави 2 d, тъй €XNO и BREMHIL жгълъ. заедно (g 

TpeTig прави 2 d, 
2) Ако два жгола oms единв MPUFK2BARUKS сж paenf 

. на два жевла oms други, mo ¥ mpemu-mT има жга 
сж равни, защо-то TPOTH-TH хгъли допълнять R0 равщ 
T. & до 2d. | 

8) Bs mpuxesRuks-ms не може да има nom‘ 

отв единв правв UAU тжпе K240, и 
4) Сумма-та на остри-т Е жгвли, 88 привожгвлщ, 

трижгвьлицка е равна на едшш права. Ι 

§ 88, Teopema. Сумма-та на жгвлиетВ 86 cbml 

,шюгожга ARUKS е равна Ka два прави, повторени толкоа] 

"ижти, KOIKO-MO мндгожгвлникота UM страни безв dely 

Ν



Нека MHOTOXIBIHHED 
ABCDEFG | 

(пърт. 57) има п страни ; тръба - 
E . да докажемъ, чи сумма-та на 

” жгъли-ТтЕ My е равна на 2d 
. (n—2). : : 

Чкрт. 57. . Доказ. ТЪй къто дагонали- | 
тБ, кои-то излизать отъ върхъ 

% на Β 0ἢ жгълъ A, раздЪлять Многожгълникъ-тъ 

ῖμ n— 2 трихгълника (8. 11), а сумма-та на жгъли-тв 

Ь сЕ TPHXIBAHAES, слоръдъ § 37, е равна на 24, 

Ъ сумма-та на жгъли-тЕ ὰ многожгълникъ-тъ е равна 

м 94 (n—2). - А τ Алблетио R SN 
t β. 89. Teopema. Ακὸ на едижчаиж странж κα 

Кгола-та отмБЪрима нВколко равни части и презв точки- 

10 на дВлене-то прекарами успорйдни линш, то й 

и друглжтж странж ще ся отсбкжтъ равни части, 

: Нева на странж AB. 
(чьрт. 58) сж отмбрени 
равни части: 
Aa—ab=bc=—ed, 

и сх прекарани успорб- 

А ς ἅΜπ ХИ - 
; t m Π а Ρ ( cn|rdp, 

. „ Чърт. 58. . тръба да докажемъ . 
. , Α]:Ξ}1ὰ Ξ δι ι ΞΞῈΡ. 

Aoxas. Прекарвами- ΜΗ ai, bk, ен, успорбдни 
ι АС ; тогававъ трихгълници Аа!, abi, bek, чав | 

мами Aa—ab=be=cd, и Ο ΒΗ TOBA «гъли-те, 

OK-TO сж κὸ ТЪЗИ NMMiH, къло CHOTBETCTBOHHE €X . 

завни (6, 32, селъд. 2); елЪд. ThsH трижгълници CX 

)RBEH по между си (§. 16) и за това А 1 = aiz=bk=vuh, с 

Тъ ai e равна на lm, exmo bk=mn, Heh=np (8. 

34); c1t1. Al=lm—=mep=np. Σ 

εο I ] " υ 
. .. аА А /” . f‘ " 7] 

. )(‘»z‘“w) " НЕ
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ПАРАЛЛЕЛОГРАММИ И ТРАЙЕЩТИ, 
8. 40. "Четверожгълнивъ ABCD (чьрт. 59), в 

\ вой-то ДВЪ-т8 страни АВ и CD ex успорбдни, 
Ὥ ἐξ J 142 (0 ч. другпи-тЕ g, AD и ВС, не 
„) ᾗ”””’ A Μ Β споръбдни, ся наричат ь mpaneyi }' 

l Pascrosmio-To между Aub-TH "νἸ“ 
¢ “порфбдни страни, т. e. черпен“ 

м дикулярь MN, кой-то в спустнал 
ι Чъвт 49, отъ OIHZ-TX EbMB ycnopa;m 
APYIX-TX странж, ся нарича височинж на тр:шецпх-щ 

” Четверожгълникъ ABCD (чьрт. 60), въ вой-те 

сръщуположни-тЕ страни сж успорбдни, ся шърич%* 
параллелограмма. Ex 

. на отъ страни-те Mg 

параллелограмъ-тъ, н 
} пр. AD, o нарича о! 

сновж а церпендику: 
cll 

᾿ ляръ-тъ, кой-то е епу 

етнатъ отъ нЪко TOY: 

ФА кж Ἠδ србщулоло 

жнх-Тж странж ΒΡΡΧΊ 
OCHOBX-TX, с0я нарич: 

височинж на ппралеллограммъ-тъ 

Параллелограммъ ABCD (чърт. 61), въ кой-то BEH 
ЧЕН-ТБ ΧΡΕΙΗ сж прави, ся парича правожгалтика. Еди; 

отъ CTPAHE-TS на правожгълникъ-тъь, на up. AD, ¢ 
нарича оеснова, а JpYra-Ta АВ -~ неговж вивочинж 

защо-то е перпендикулярна къмъ основх-тж. 
Явно 6, чи правожгълници-ТЕ, кои-то имать една 

ЕВИ OCHOBH H височини, сж равни ΠῸ между си, ааща 
TO TAEBHSH правожгълници при HAJIATaHie~TO CH съ 
впадать, 

Параллелограммъ-тъ АВСР (чърт, 62), въ кой-т 
вшчви-тт свтрани CX равни, ся нарича ромда, 

Σ 

Чърт θθ Ч ърт. (il 

Чьрт 62, - Чърт. 63
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| Правожгълникъ ABCD (чьърт, 63), въ «0й-то 
᾽ (HUEH-T страни CX равни, ея нарича Keadpams, 

” Въ еа параллелограммъ сумма-та отъ жгъли-тЕ, 
;ои -То CX до единж неговж странх, на пр. A и D (чърт, 
50 спорЪдъ § 32, слЪд, 3, е равна на два прави, а 
йщуполошн-тъ хгъли, на пр, А н С сж равни по 
| !ежду CH, защо-то страни-тЕ имъ сж успоръдни (6, 36), 
“ СуЗщуцоложни-т Е страни на параллелограммъ-тъ 
спортдъ §- 34, CX равни по между си. : 

. § 41, С параллелограмив ся раздвВля oms 
é‘iaeonau-ma си ка два равни трижгалника. 
) в с Въ параллелограммъ ABCD 
Н (чърт. 64) прекарами jiaromaxs 
ἑἶλί Z . ACj; тръба да докажемъ, чи три- 
) - μ ктълници АВС н ADC сж равни, 

| Чърт, ὑὲ. Доказ, Трихгълници АВС и 
гМ)О имать общж странж AC, и освЪнъ това, споръдъ 
§ 40, AB=CD g BC = AD, елъд. тъзи трижеълници 
ек равни (8, 18). 
А Теорема-та е вБрна и за правожгълникъ-тъ, ромбъ- 
ттъ И квадратъ-тъ, защо-то и TH сж параллелограмми, 
;\ § 42. Teapema. 'Adigzonasu-mB на тгра„мш.ю- 

грамма-та ся презполвявать взацмно, 

ι в с Нева ABCD (чърт. 65) е па- 
[ раллелограммъ съ AiaroHaim AC 

Lo E пя BD; tphi6a да докажемъ, чи 

ПА в AO0O=0C u BO = OD. 
ΐ Чьрт. δδ, Доказ, Въ трихтълници BOC 

н AOD, BC=AD (§.40), а отъ 
„ успоръдность-тж на страни-т# имами: 

) / ОВС - / АРО и / BCO= / ОАР; 

(слЪд. T3 трижгълници сж равни (8, 16); 88 това 

ТАО -- Ο и BO=0D. . 

Teopema-ra е вБрна и 88 пра.вожгълнивъ-ть,
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ромбъ-тъ и ввадрадъ-тъ, защо-то и Τῇ еж парала 
лограмми. “ . j 

§. 43. Teopema, Дшгтшли-тб на μοπῦδεπιδ ο 
взацино перпендикулярни ц презполовяватъ жгали-тЕ м 

Нека ABCD (чърт, 66) r 
B С pombs съ дагонали AC и Bp 
” тръба да докажемъ, чи AC_L B? 

и / ABO -- / CBO. 
D Доказ, Трижгълници AB( 

ῳ И CBO имать общж странж ВЧ 
Чърт, 66. освЪнъ това AB=BC, въто стран 

на ромбъ-тън АО--ОС (§, 42) ; елъд. тъзи трижгълниц 
сх равни (δ. 18). Отъ равенство-то на трижеълници 
т6 имами „ AOB = / ВОС, т. e дина ΒΌ e пер 
пендикулярна къмъ АС ; оевЪнъ това / АВО = / СВО 

Теорема-та е в1.рна H 88 квадратъ-тъ, защо-то 
тойве ромбъ съ прави хгЪЛИ. " 

8 ͵ Х A ДА Ч H 

11. Презъ точеж А да прекарами линтьк, ycm» 
р*Ъцнх на даденх тж правх LM. 

. Pbuwenie. Нека A (чьрт 
. 67) е тъзи точка, и LM Δ. 
А μ θμᾶ-τὰ права, Отъ τόῦκχ 

L— 7 A спущами перпендику. 
: l | ляръ AD, продължавами то- 
L Π M зиперпендикуляръ тъй, 110- 

. τὸ AD 73 бжде равна на 
Uspr. 67. . AD, ¥ отъ връдж-тж На 

лин DD,, издигами перпендивуляръ L, М,. Линй 
L, M, ще бжде успорядна на LM, защо-то и дв5.т1 

ек перпендикулярни EbMB пресбчЕЖТ.
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! 
ι 12. На колво @ равна сумма-та на XIBIM-TH въ 
петнадесятожтълникъ-тъ ? 

ι PBuenie, На 26 прави: | 
13, Колко cTpaHR има MHOTOXPHIHHED-TH, ако 

сумма-та на жгъли-тЕ My е 80 d? 

Pbuenie. Тъй къто 30d=2d (М--2), T0 ако 
раздЪлимъ 30 асъ 2 d ще получимъ число-то на страни- 

т5 безъ χ ; слъд. -320 -ἓ = 15 ще бжле чиело-то на 

страни-т Е на многожгълниеъ-тъ безъ Β} отъ това 
излиза, чи многожгълникъ-тъ е съ 17 етрани. 

14, Да раздълимъ линье AB на п равни части, 
„ PBuwenie, Прекарвами презъ A произволнж линих 

АС у отмБрвами на ибък съ помощь-тж на перигель- 
тъ а равни, пъ произволни части ; съединяавами послб- 
диТжЕ Toukx С съ B и презъ всеичен-тЕ точки на 
дълене-то прекарвами лин!и, успорбдни на CB. 

15. " Да построимъ на паралледограммъ по ΚΒῚ 
дадени страни и KUBID-TH между THXD 

Pbuenie. Нека ABC (чърт. 
B в 68) e даденя жгълъ : на страни- 

А 15 ΟΥ̓ΜΈΡΒΑΝΗ дадени-т 8 страни 
| с на параллелограмъ-тъ и отъ край- 

Чърт, 68. нж-тж точкж С на странж АС 
прекарвами линиж CD, равна н успоръдна на АВ, 
nocrs съединявами В съ Р. 

“ РЛАВА К. 
᾿ ПРОПОРЦТОНАЛНИ ΠΗ Ε Τ. 

4 

. § 44. Общж мфркж на дв5 лини ся нарича 

таквази лип)я, коя-то влиза въ тЪхъ цБло чиело пжти, 

ейе
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. : “ Badava. Да на м 
с и Β ybpuMt общж-тж ΜῈΡ 
И К . EX на лищи АВ нСу 

᾿ Чьърт, θ9, ΡΡΤ: 69). ΄ 

стхпвать ТЪЙ: 

По-малеж-тж ἀμπίης CD отмБрвать на πὸ голбмМж- 

χ: нека CD влиза два ΠΧΤᾺ отъ A o Ми остава 

остатъкъ МВ; тогава : 
у AB=2CD + МВ (1). 

' Остатъвъ MB отмврвать на CD, нека MB влива 
два пжти отъ С до N съ остатъвъ NDj тогава! 

CD=2MB+ ND (), . 
Остатъкъ ХР orubpsats Ha остатъкъ МВ ; нека: 

ND влиза равно два пхти въ МВ; тогава: “ , I 

MB=2ND, . : | 
Въ равенство (2) aa\fl;c'mym MB съ paBHO-TO му | 

2 ND Torana: 

CD ==4ND 4 ND, или CD=5ND." - " 
. Въ pasencrso (1) замбетями CD и МВ съ равни- 

τ имъ ΝΌ и 2ND; тогава: 
AB=2.5ND+42ND = 10ND+4-2ND Ξ 12ND. - 

И тъй: AB=12ND и CD=5ND; 1, е. линя 

ND влиза wkao число 12 ΠΧΤΗ въ AB к πἴπὸ чисело 

5 пети въ CD, слбд. тя e обще тВтнж MEpga. | 
При pbmenie-To Ha TH3H задаче MOEe да (я , 

случи, щото ни единъ отъ елБдующи-т 6 остатъци да . 
не влбзи цВло число ΠΧΤᾺ въ предидущия. Въ този . 

случай лини-т8 инЪмать обще ΜΌΡΕΣ, т. е. не MOEe 

да ся HAMBpH трета диня, коя-то да влиза цЪло число 

ἩΧΤᾺ въ ΤΈΧΈ. Кога лими-т6 имать общже MEpEX, ТЕ 

сянаричать свгизмбрими, а кога HEMATE — несзизмВрими. 

§. 45. Отношеще на двЕ хищи ся нарича чиело- 

то, вое-то показва, колко. пхти една-та € по длъга 

Phutenie. За да HAMGPIXTH общж-тж WEDEX ποι 
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ἩΔᾺ 10 EXC3 ОТъ другхчтх. Тъй къто съ дблене ся 
намира, волко MXTH една величина е U0 голбма 0ΤῈ 
ApYrE, TO OTHOWEHie-T0 между aBuin-TS AB и CD 

AB 
" изобразявать тъй еБ 32 да намБЪрькть отношенте- 

"то на дв*Ъ лищи АВи СР (чьрт, 70), тръба да знаксть. 
EOIE0 HETH обща»та мЪрка 

в влизавъ една-тя и другж 
TX, Неш на πρ, o6ua-1a 

Ф мБрка влиза въ АВ 10 нжти,. 
Чърт. 70. авъ CD 5 нжти; тогава от- 

: ношене-то на лищи АВ и 

CD ще бжде }50:: 2, Число-то 2 показва, чи линя AB | 

в два OXTH πὸ дълга ors CD. Ако изобщо обща-та, 
мБрка влиза въ АВ m пжтя, а въ CD- п NXTHE, TO 

AB | Ε 

oD~ 
Ако линТИ-ТЕ CX несънзмБрими, TO o'momeme-'ro 

имъ не може да ся намбри точно, а прибдизително. 
Heza на пр. AB и CD Σ несънзиБрими, Да кажемъ, 
чи въ нбкоке третя линя влиза въ CD равно 10 лжти, 
Схща-та третя лин!я не може да влъза въ AB цйъло 
чиело ΠΕΤῊ, защо-то лин и-т Ὴ сж несъинзмЪрими, Π 
тъзи трета линш злиза въ АВ 15 пхти и остава нъкой 

„А --- 

с 

отношен1е-то ка лини-т5 ще бжде Ъ , T. 0 

15 
остатъкъ NB, по малъвъ отъ нем; тогава - 10 Моке 

Да ся счита 88 отножене между лини-тЪ; нъ то 
” whya да бжде точно, а приблизително, защо-то ие- 

15 
. тинеко-то отношене е по голбмо отъ --. Наистина, 

10° 

HCTHHCEQ-TO отношенте не в ἷἔ, а .1.5.1%312 ῬΔΒΥΜῈ- 

, ΒΆ ся, чи второ-то UHCIO е HO голъмо, защо-то чи- 
слителъ-тъ MY е ко roibys. .. .
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IIPOIIOPIIIOHAJIHH JIIIHIM. 

К;. 46, Ако orsomenie-o на дв*!ч лпнш е равно 

на отношене-то на други двЪ, то ΤΊΒΗ четфри лищи 

ся наричать пропорцдоналии. Тъй на пр. ако АВ е 

толкози цжти по голЪма отъ 
B, ΟἹ (uspr. 71), колво-то MN е 
„ mo-roxtma отъ PQ, то ще H- 

ПО e 2B 
) ” CD Τ ΡΟ, 

Ако въ TOBA DABEHCTBO на 
а " ДВЪ-т8 отношеня длищи-тЕ 

Чърт. M. : АВ, CD, MN и РО sambeTams 

съ числа, -кои-то поквазвать 
дължини ΤῈ ииъ, TO равенство-то ще б6хле Геометри- 

ческа пропорщя; за това TO има сжщи-тЕ совойства, 

кавъ-то и сбка геометрическа пропорщая. Тъй на пр. 

може да ся напише AB.PQ = CD.MN, +, е, произве- 

„ Деще-то отъ CPBIHH-TH членови в равно на произве- 
лене-то отъ крайни-теЕ, 

А 

с 

м 

P 

5047, Teopema, 460 успорбдни auniu, кой-то 

србщатаъ страни-тВ на жгала-те, omcuxams oms тйха 

Jacmu пропорщоналви, 

| Нека лини ¥G и ЕН 
(чьрт, 12) пресичать страни- 
75 на хгълъ АВС; тръба 
да докажемъ, чи UACTH-TH 

BH, BG, BE к BF ¢x про- 

порщонални, T. е. 
i Ν " ͵ " ΒΗ BE 

. Чърт. 72, ΒαΞ ΒΕ. 

” Доказ. Тувъ MOI'STH χ бжджеть два случая: 

... 1lift бСлучай. Лищи-тЕ ВЕ я ВЕ могжть да бжджть 

. еънзмБрими, Да кажемъ, чи TH сж сънзмЪрими H нека 

-
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обща-та мърка влиза m пяти въ BE ¥ n nxtu въ ВЕ; 
” тогава отношенте-то между линйи-тт: BE н BF ще 

BE __ 5 " m 

жде DABHO Β —— T, @ = - бхде pasH τ ™ & μξ ῃ΄ „ Ако наистина ра 

здЪлимъ линък BE на m равни части и презъ TOUEM- 
5 на дълене-то прекарами лини, уепоръдни на 
правжтх НЕ, то, спорбдъ § 39, лини-т5 ВН и BG 
ще ся раздЪълять схщо на т и п равни части, T. e. 

„ и ТЕ ще бхдать съизмБрими, тъй щото ἓἓ: - Ἱ. Къто 

сравнимъ това PaBeHCTHO съ горне-то, ПОЛУЧВЯ;МИ” 

! ΒΗ ΒῈ ,ζ 
ва” вЕ" M‘ 

2ifi Случай. unin-1% ΒῈ и ВЕ (чьрт, 73) могхть” 
да бждхть несъизмрими, 
Въ този случай може да 
ся докаже, чи отнотене 

BE не може да бжде ни BF X Д 

по толбмо, ΒῈ по малко 

B IF ἘΞ A с отъ ormomenie ва 

Чърт. 7. Найстина, ако на пр. до- 
BE BH ) 

пустимъ, чи р 2> ра TO Bukoro лине ВО може 

да ся земе друга по малка Вх, коя-то да направи вто- 
. PX-TX дробь DABHE на правж-тж T. &, 

Β ΒΗ 
=_"" (1. - Ве в U 

Ако cera раздЪлимъ лишж BH на таквизи равни 
части, щото ¢LEa отъ тБхъ да бжде по малка отъ Сх, 

то макаръ една отъ точен-тЕ на дбленте-то ще падне - 

между G и х: невка THsH точка да бжде K. Тогава 

отъ В до К ще имами цъло чясло отъ равии-тЕ части,. 

.
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кои-то ся намирать въ линих BH, 1. е. линя ΒΗ и? 
ΒΚ ще бжджть ChHSMEDIMH. За това къто прекарами | 
лишш KL, yenoptaux на НЕ, ще имами : 

ΒῈ ΒΗ . | 
Β. " ΒΚ᾽ : 

Ако първо-то отношене на тъзи пропорциж pa-? 

здблимъ съ първо-то отношенге HA προπορπίης (1) W | 

второ-то съ второ-то, ΤΟὶ 
BE ВЕ ΒΗ ΒΗ BE BF _ BH.Bx 
ВЬ BF Ξ ΒΚ᾽ Bx’ ™™ BLBE~ BH.BK" 

Най mocat къто свъкратимъ на BE н BH, ще получимъ : 
BF Βχ 

Нъ откошентя Ве “ не MOTXTB да. (139164 ¢ % 
BL BK 

DABHH, защо-то отъ чьртежъ-тъ € вижда, чи първо-: 

то е не правилна дробь, т. е. по roALMO отъ единиця, . 

а второ то цравш;на, T. е. цо малко отъ единицж, И 
BE BH ! 

тъй равенетво BF в цевЪрно, нъ TO про-% 

. , BE_ ΒΗ " : 
излЪъзи отъ пръдиоложене ВР> ΒΦ слбД. и това.; 

BE 
прЪдиочожеше е невърно, т, е. отношене BF He 

| 
ἰ 

BL Π BK ἓ 

и ! 

! 

може да бжде по гол*Бмо отъ Bg' 

ΠῸ ежщ я начинъ ще ся докаже, чи отношене 

BE не може ὔχκα ф BH, стига HA- ' ΒΕ да ὕκκα и πὸ roatiMo отъ ва” 

мБето BG да земемъ по голбмж линик By и да. πο- 

вторимъ сжхщи-тБ разесхжденя. ζ 
Нъ ако една величина He -@ ни по ΤΟΙ Μ ΗΜ, 

по малка отъ APYI%, TO тЪ сж равни, слбд, 
ВЕ ΒΗ . : 

# -- щ Н 

BF Τ BG’
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Отъ тъзи теоремж слъдува, чи 
успорбдни-тЕ лищи ЕН и FG (чърт.. 
74), разсичать CTPAHH-TE на «гълъ- 

тъ на пропорщжонални части, защо- 
: . ВЕ ΒΗ 

то отъ пропорш ж р = р имами 

BE—BF _ BH—EG 
BF - Be UM 
EF _ HG : 

" BFT BG | 
щ ς 

ГЛАВА У. . 
| %цодовни ТРИЖГЪЛНИЦИ. 
§. 48. Два трихгълника ABC к А, B, С, (чърт, 

᾿ 75), на EOH-TO жгъли-тЕ 

сж равни, на пр. ( )‘/f/“"/w 
Β, LA LAN /B—LBH ἼΜ 

/.C=/C, ¥ca наричать . 0 еал 
подобни. Страни-тЕ на..з ; 

СА, r . подобни-т8 трихгълни- 

Чърт, 76. ци, EOH-TO сж CPBILY рав- 
| ня-тВ ж«гъли, ¢4 наричать 

сходни, на пр. страна АС е сходна еъ A, С,, защо- 

10 и ДВЪ-ТБ се србщу равни хгъли B и B,. 
88 да покажать на ERATX, чи Δ ABC е подобенъ 

на A A, B, С, nmmgte: A ΒΌ ο AA, B, С,; това 

ще рсвче ЛАВС е nogoGens на трижгтълникъ A, B, Сл 

" 013 опръдълене-то на подобни-тЕ трихгълнпцп 

елъдува: 
1. Два трижгълника CE подобни, ако имать по 

два равни жгъла, защо-то TOTaBA и трити-т5 имъ 

хтъли ще бжджть равнк (8. 37, χ. 2). 
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2. Ако въ трихгълникъ ABC, 
. (чърт. 16) прекарами ляниж DE, 
успорбдна на АС, то отебчен я 

ADBE и цБля АВС ще бжджть 

подобни; защо-то, / B = / D, 

: С у D=/ A, къто съотвЕтетвенни 
Чьрт. 26. и /Е-/С, по cXux-rx при-, 

-]L— ετ е VHHX, 
S. 49, Теорема. Bs подобни-та трижгалници 

- егодни-тВ страни сж пропорщонални. ἰ 
Нека въ трижгълници ABCu A, B, С, (чьрт, 77) 

) A 

1 

͵ 

2 9 равенъ на LA,/ В- 2 В, н /C=/0Cy 
тръба да докажемъ, чи . 

„ Aoxas. На crpanx AB отмБрвами лин е BD, равна 
на A, B, и на странж ВС — aunig BE, равна на B, G, ; 
съединявами точкн 1) и Е съ правж ὨΒ. Трижгълнивъ 
BDE е равенъ на трижгълникъ A, B, С, , защо-то те 

имать по двЕ страни равни и оевЕнъ това / В - / B, 
(8. 15). Отъ равенство-то на тБзи трижгълници имами : 

483- /А,; нь / А,--/А, ел . / ῦ)Ξ / A Тъй 
къто CHOTBETCTREHHH-TE хгъля D н А сж равни, то 

mnin-th DE н AC сх усепоръдни (8. 30, слБд. 2), а 

отъ Yeuophauocrs-TX на лиши-тЕ cxhixysa (§. 47): ; 
AB _ BC ’ . : 
BD 7. BE' . ' 

}
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Ако въ това равенство замбстимъ лиши BD α BE 

съ равни TH имъ АА% и В, С„ TO ще получимъ: 

AB, ” Β, C D 
По ехщия начпнъ ся доказва пропорщоналность- 

T4 на CTPAHH-TT, EOH-TO заключвать PABHH-TS хгъли 
- CuC,, Затова отмБр- 

. вами Ha BC (uppr. 18) 
" A, линик CE, равна на 
Δ Β, С, и на АС -- ли- 

B ¢, ююъе DC, равна Ha 
A, C,. Torasa разеж- 
ждами схщо тъй, какъ- 

то и по напредъ и получвами: 
BC _ AC 

BC, τ А Ν 
Къто съединимъ тъзи процорциж съ (l), ше 

получимъ : 

Чърт, 78. 

АВ BC _ AC 
\ АВ, ” В C —AC 
. 50. Творема. Трижгмници-т”д сж подобни, ако 

страни-тВ ums сж пропорщонални. 

. Нека въ TPHBIBA- 

B Ν ници ABCx A, B, С, 

Tph6a да докажемъ, чи 

e Τ. /A=/A,/B=/B, 
n/C=/0C. P 

. Aowas. ОтмЪрвами на AB часть FB, равна Ha ὁ 
A, B, и прекарвами лищье FG, успоръдна на AC. 
Трпхгътшици ABC и FBG сж подобни (§. 48, eabx. 2) 

ч 

и 33 това (§. 49) ἓἓ ξἔ ἓἓ Въ ΠΡΡΕΧ-ΤΧ отъ



8 А 

А ь - . : 
Fg ξἕ замъстами, FB съ равно 

AB _ BC : 
A Β =B, \', нъ 

АВ BC BU BC 
A8 Ξ 5,0; S Ва =g G’ Тъй въто числителш 

тъ на тЪзи ΧἈΒῈ дроби сж PABHH, то и знаменатели- η᾽ 
тръба да бжджть равни, влбд. BG =B, Ο,. По схщц 
начинъ ще докажемъ, чи A, C, = ЕС, И тъй трихгш 

ници A, B, С, к FBG имать три-тв си страни равнт 

слЪд. ΤῈ сж равки (8, 18.); за това / A, =/ Е, 
L¥= ΔΑ влъд. / A,._[_A ot схщо ΔΒ Ζ 
и /С,-/С. 
Х § ὅ1. Teopema. Лишя-та, KOA-MO презполовав, 

жеалаете на трижевлника-те, раздбля србщупо. южмя% 

mx странж Ka части пропорцшиа ε, RO 0]))3“-") 

двв cmpaua. 

"тбзи npouopnin 

10 My A, B,, Torasa н1й имами ежищ. 

Нека въ Л ABC (чърт. 84 

. % дищя BD презцоловява ΧΡΒΙ 
)\/ ABC; тръба да докажемъ, ч? 

! ~ AB А . Ἀ Ὰ )σἳ 

| вс” DC . 
! Доказ. Презъ Tourx С πρὲ 

A с карвами IHHIEE, успоръдна B 

« Uspr 80 BDu продължавами AB, fory 

ся пресбче съ не въ ΤΟΌΚΧ E. 013 УспорБдноств-т 

ua лими BD π ЕС eabpysa: / АВР - / BEC (§. 3 

erkx 2), exmo / DBC = Ζ ВСЕ, (§. 82); нъ - t 

. /. ABD = / DBC . 

слъд. / BEC = / BOE, или, съ други думи Δ BE 

.е равнобедренъ, T. 6, BC Ξ ВЕ, ОсвБкъ това, ТЪЙ въ 

- страни-т8 на 2 EAC. ся пресичать отъ _yemophag, 

> дищи, τὸ (§ 47) “ еааа 
AB _AD o | 

. ΒΒ Ξ DO < 

н
и
р
е
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Еъто замбетимъ ἀπηΐης ВЕ съ равижтж и Вь, 
"~ АВ _AD 
BC - Ъе 

015 свойство-то на подобни-тБ трихсълницй ся 
ползувать при направж-тж на Ммасщаба-те, кой-то влужи 
за по точно измЪрваще на дължини-т6. Той“ състой 
отъ линйкж разлЪленж на нбколко равни части АВ; 
ВЕ, EF и проч. (чьрт, 81), кои-то сж главна-та еди- 

τ 

ще получимъ 

239557898 Ε ¥ 
Αἶ mmu-nm_l—-—_—- 
T Ν άι 
еНа , " 
ЕН ЧКА 

W Ε : П 
. гч.,...""зпшшшщща 

25е 

Чърт, 81. 

ница на масщабъ-тъ, Линя AC е раздълена на 10 
равни части и презъ точеи-т6 HA дбленте-то сж пре- 
карани лищи, успорбдни на АЕ, Junim АВ раздвлать 
схщо на 10 равни части; съединявать С съ 1 и презъ 
точеи-ТЕ на дБлене-то прекарвать лин/и уепорбдни 
на С 1; тогава сбка ΟΥΒ части-тБ мЪжду ABB таквизя 

| 1 
успорЪдни, напр. Mexay 43 и 54 ще бжде равна на ча 

отъ единицЕ-тж на масшабъ-тъ; & YACTH-TE между 
B9 m ΒΌ ще бжджть различно голЪми; най-горня та 

ще бхде 1 отъ 9D или 10 100 отъ главна-те enuguna{, 

слЪедующа-та ще бхде равна на отъ главна-Тж 
100 

единицж и ΠΡ. . 

3a да H3MhpIETH съ масщабъ-тъ нйжож Β ΪΗ 

налатать Бе по дължинж-тж на маесщабъ-тъ тъй, щото 
краищаета U A& съвпдать еъ Β отъ TOUER-TE „на. 

Геометр 4
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Abnenie-To. Нека напр. единъ-тъ край на линя MM 

въвпада съ N, а npyrit съ M, Torasa отъ N до Ф 

влизать три едикици 0Τ масщабъ-тъ, IMocat отъ M 

1o p T50 и най послБ отърдо Q τοῦ CABX. дължина-т 

на auuisx MN ще бжде 3,54, 

. ПОДОБКНИ МНОГОЖГЪЛНИЦИ. 

5,52. Два многохтълника съ еднавво чиело страну 
«я наъричать подобни, ако XTBIN-TE нмъ ех нарвбд 
равни и етрани-тЕ нарбдъ пропорщонални, Ако на 
Ξ „ пр. въ патожгълниц 

n . s ABCDE zA, B, Ο Ὁ, ἢ 

" , , (нърт. 822 A=/ А 
12, 2LB:LB;a

n.n 

.v,L\-—'—~ B | й АВ Bg___CD 

’ἆτρω.επ *Ч 
AB BG=0D 

| 

B пр. TO пятожгълници 
т & подобни; пропорщоналяни-т6 страни, manp, Af 
H A, B, ся наричать сгодни.. | 

%“%г-“* §. 63, Теорема. “ Периметри-тб на подобки-т 
многожгвлници ся отнасять, кото саодици-т8 им 

страни, | 

Нека нногохгълници ABCDE x A, B, C D, Е 

(чърт. 82) еж подобни; тръба да докажемъ, чи 

С АВ+ВС + CD+DE+4EA АВ 
АВ+ВС+СВ+Г)Е+ЪА B, 

“ Доказ. Tl къто многожгълници-тЕ еж подебни 

T0 страни-т8 имъ сх пропорщонални, Θ Ἐ Χ. 
, АВ BC CD DE EA 

, AB"‘BC“’CD D"E,"E,A, 
Нъ ако имами HBEOIEO равни отношеня, ΤΌ сумма 



51 

ν 015 предидущи-тЕ членове ся отнася къмъ CYMME-TX 

гъ TOCABAYIOIE-TB, какъ-то единъ отъ предидущи-т 

ьмЪъ 6804 посябдуюш, слбд. . Ξ 

AB4+BC+CD+DE+EA ΑΒ 

, τ Β, + 6,0, + Ъ,Е/ + ВА, "АВ. 

. , --.---- . . 

“ TUABA VI 
H3IMBPBANHIE НА ЖГЪЛИ-ТЪЕ СЪ ДАГИ, 

§ 54, Οὑ κ часть АСВ (чьрт, 83) отъ ORPXEHOCTH- 
; TX на Ерхгъ-тъ ся нарича джеж 

(§ 12), а лив1я AB, коя-то свъв- 
динява краища-та на джгжетж и 
не минува презъ дентръ-тъ, — 
гордж. 

„ κ хорда АВ стбга χ не- 
. равки дхги АСВ m ADB, кой-то 

. Uspr. 8 заедно CHCTABATH OEPSEHOCTH-TX 
Явно e, чи сбква хорда е помалка OTH дДаметръ- 

by дащо-то, EBTO съединимъ краища-та на хордж АВ 

ъ центръ-тъ, отъ Δ AOB ще имами АВ << АО + OB 
5 14), а AO+-OB е равна. на даметръ-тъ, защо-то, 
акъ-то H Даметръ-тъ, е сумма отъ два радтуса. 

: . Лищя АВС (чърт, 84), коя-то 
А ¢ “ЮЕща окржжностъ-тх въ BB 

точки A и B, ся нарича пресОчкж, 

- N & aunig MN, коя-то има въ окраж- 

HOCTH-TX само едиж общже ТочЕЖ 

L, ся нарича касателнж. Обща- 
та точка L ся нарича точкж на 

м Kacanie-mo. | 

- Чърв. 84. .  Часть отъ крхгъ-тъ AOBC 
4* 
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(чърт, 83), коя-то е заградена съ дхтх И два ращус 
¢4 нарича секторв, & часть АВС, коя-то е заграде 
c'siwrx и хордж -- сегмента, | 

8. δδ, Теорема. Равни-тЪ джги ся стбтть on 
равни Topdu. ) 5 

Нека. дхга ACB τ на дж 

GFE (чърт. 85), тръба да док. 
. жемъ, чи хорда АВ е p'uma 1 
хордж ОЕ, . 

Aokas, Оъединявами точ 

А,В, Ск Е съ центръ-тъ и нал 
ΤΆΜΗ секторъ GOE на секто) 

Чърт. 85. . АОВ тъй, щото радусь 06 : 
' съвпадне съ pagiyes OA и точ 
G съ Toukx А; тогава джта GE ще nospie дхтж Al 
защо-то BCHUEH-TE точки на Β-ΤῈ джги CX HA рав 
разстояня отъС центръ-тв. Тъй къто даги-тЕ CX PABH 
10 точва Е ще съвнадне съ Tousk В и хордж GE ς 
хордж АВ, Ν 

X Odpamua Teopema. Paenu-mT «хорди emBeams р 

вни джгц, 

Нека хорда АВ -- на хордя GE (чърт 85), Tpht 

да докажемъ, чи джга ACB e pasna яа A%rx ΟΕῚ 

Доказ. Налагами cersents GFE на сегментъ AB 
тъй, щото хорда GE да съвпадне съ равнж-тж си Al 

точка G ще падне на А и точка Е на Β, Джта GF 

тръба да повре джгж ACB, защо-то веички-тЕ точк 
кавъ-то на едиж-тж, тъй и на другжтж хордж, е# Ε 
PABHO разетояне отъ ΠΘΠΤΡ Τ: 

X § 56. Теорема, Равни-тб xopdu сж равно отди 
οο от5 центра-тев. “ 

Нека AB=GE (чьрт, 86) к OM Я перпендик 
ляръ вкъмъ GE, а OC.L AB; трвба да доклжемъ, Ч 
0C=0M. 
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Доказ, Съединавами A, B, G 
и Е съ центръ O; трижгълници 
AOB к GOE сжх равни, защо-то 
AB Ξ СЕ, 00 = ОА, къто pani- 
Yer и ОЕ = OB по скщя-Тж при- 

, ччн (§. 18) Отъ равенство-то 
Чърт. 86. на трижеълници-т5 слЪдува, чи 

в;(%чини-т*в имъ ОС и ОМ cx равни (8, 24), 
. 87, Теорема. Padiycs-ms, кой-то в перпенди- 

г.бярена камв TOPOR-MXK, презполовява TOPOK-MEK и 
тбгнат ж-тж oms неьк джеж. 

| Нека pagiyes OD (чърт. 87) 
е перпендикуляаренъ EbMD хордж 
АВ; тръба да доважемъ, чи | 

. AC=(CB 
и дхга AD e равна Ha джеж DB, 

Доказ. Съединявами точви A 
и Всъточки Ои Ὦ. Трижгълниквъ 

) AOB е равнобедренъ, защо Τὸ 
{0 — O3 (въто ращуси); отъ това слбдува, чи 
/О0АС -/ ОВС (§. 20). ΄ 
ες HocaB, правожсълни-т6 трижгълници АОС я OCB 
% равни, защо-то, гипотенузи-т5 имъ AO и OB cx 

ювни, cxmo и остри-т8 жгъли ОАС и OBC ¢x равни 

§ 24); отъ равенство-то на тЕези трижгълници 61}- 

ува AC=CB, Най mocak, правожгълни-т8 трижгъде 
απαὰ ACD и DCB c¢x равни, защо-то хкатетъ АС--СВ 

| ватетъ CD e общъ (8, 23); отъ равенство-то Ha 

Ὅ8 трижгълници CIBAYBA, чи хорда АР е равна на . 

ордж ОВ; нъ равни-тб6 хорди стЪгать равни джги , 
8 55), ey, дета AD= на дхгх DB, 

. 88, Теорема. Касателнаета е перпендикуляр- 

Ха квма padiycs-ms, кой-то е прекарана KoME точкЖж- 

μχ на касатще-то, 4 ' 

Чърт. 87.



54 ᾿ . .. . 

Нека, права-та AB (unpr. 88 
е касателна къмъ EpPELE-TD Β 

A точкж C; тръба да докажемъ, чи 
” ὨΔΎΡ Ob е перпендикуларен 

къмъ AB, „ 

/ Доназ. Овка точка на каса. 
Чьърт, 88, 7 телиж тж, ОосрЪнъ TOURA-TA а 

΄ касане-то С, е вънъ отъ OEPER. 

ROCH-TX: елбд, точка С е най близо до центръ O; 3 

това линюе ОС @ WO късж отъ CBEX другж ammim O 
воя-то съединява центръ-тъ съ HEKOE TOURE D в 
FACATEIH%-TX} а най EXCo-TO разстояне отъ точЕл 

ТЕ Jlo правжетж е перпендиквуларъ (8.26), еслад, ОС4Д.АВ! 

ΤΗ къто радусъ-тъ е перлендиквуляренъ към 

касателнх-Тж Въ TOYEX-TX На EACAHIe-TO, & окол. 
TOYRE-TX на касанте-то една твърдб малка часть OT 
окврхжность-Тж безъ roatMx погръшеж може да ¢ 
счита за правж JIHHIIE, то може да ся каже, чи ра 
жусъ-то е перпендикуляренъ въмъ OEPXEHOCTE-TX, " 
λξ 59. ,Y\r'i.m AOB (uppr. 89), ка кой-то връхъ 

ος „ с« намира въ центрътъ я 
„ кржгъ-тъ, ся Нарича ” цен 

” тралена жгвлв ; «тгълъ ΟΌ 

на кой-то BPESH-TH а δὺ 
мира на OEPERHOCTL-TX, 
CTPARH-TE му сжх преебчки 

вя нарича BUHCAHD; «гЪЛ 
Чърт, §9. LMN, μὰ кой-то страниет 
W κεβος В LR „касателни къмъ ORDER 

ность-тж ще нарича олисана Hzmas <L е ) 
Y§ 60, Teopema. На равкиетО uyenmpainu жгвли 

omzosapams равни джащ - - - ЖИ - 
Нека. (чърт, 90) £/ AOB е ъравенъ Ha Z_OOD 

треба да докажемъ, чи джщхАВ.. на axrx БС.” 
- 

«
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”” Доказ, Прекарвами хорди AB 
и СР; тогава ще ся образувать 
два равни трижгълника АОВ и 

” СОР (§. 15). Нанстина, А0-0Р “ 
и OB=O0C, въто радуси: - oc- . 
вЪнъ това „ АОВ- / COD. 013 
равекство-то на трижгълници-тВ 

 сабд ува равеяство-то на хорди АВ и СО; нъ ако хордие 
| ¢X равни, то джга AB= на gxrx СГ (§. 55). 

братна теорема, На равни джги отговарятоь 
| равни цекнтрални жгвли. . 

. Нека (чърт, 90) pxra AB= на axrz CD; тръба - 
да докажемъ чи, / АОВ- / COD. Ν Ε | 

! „Доказ. ТЪЙ къто Джги-тЕ ск равни, Τὸ и хорди “ 
"АВ и CD ¢x равни (8. 55); слЪд, трижгълници АОВ 
и COD, вои-то имать Tpu-TH ΟἹ страни равни, €KX 
равни (8, 18); затова / АОВ-- / COD. .. . 

- )ςξ'᾽ 61, Teopema, ЦентралниетВ жгвли сж отна- 
сятв RO между cu, какв то Oxeu-mB между стра- . 
ни-тб има . | А Т 

„ Невка AOB и СОР (чьрт, 91) еж два централни 
хгъла; τροῦδ да докажемъ, чи | 
6 , АОВ xzra AB 
h..".—.._u\\ — e 

с З)  COD™ джта С0 К 
. ) „Ддказ, Тукъ могжть да 0X- . 

джть два cxydad, “ “ 
. 1 Случай -- EOIa~TO джги 
" AB и CD εχ съизмърими. Нека 
обща-та мБЪрка влиза. m пжти въ 
АВ н n uxtm въ CDj; тогава 

R
O
 

W
 

в 
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-- първ!я на m, а ΒΤΟΡΙΑ на n равни жгъла (§. 60). 
Единъ отъ TH3H равни хгъли може да ся счита 3а 
общж ΜΈΡΕΧ между хгъли-т6 АОВ и СОР; тъй щото 
AOB_m АОВ AB 
Cop~n ' L 56D ор 
f 2 C-‘:Y"«au — кога-то джен AB к ΟἹ (чърт, 92) 

к ¢x несънзмВрими. ОтмБрвами nal 

T . Ажгж AB часть AE, pasux на | 
‘ A Χ CD и съвдинявами Tousx Е cm‘ 

центръ O; тогава 
| LAOE=/0COD (5. 60). ΑΒἰ 

\ Ше докажемъ, чи отношеше AR 

Чъе 92 ξ не може де бхде WM 1O гот!шо1 
0B и 

нИ ΠῸ малко отъ отн%шенхе хок P | 

Кека допустииъ, ч AB Ξἓἓἓ Bukero AE a6~ 
< 1 

| мами таквази по гол*виж джш Ах, щото Μ ΟΜΘ 
АВ 0 
202 (1) Ра.зд*в.швами ακὶς AB на mnunau‘ 

равни части, щото c'km отъ TH3b да б6жле по малва 
отъ Ех; тогава макаръ една отъ точки-т# на yhieuie- 
то ще падне между Е и х; нева тъзи точка бжде Е, 
Дуги-тВ AB и AF ще бжлжть ChHauwbpHMH; затова, 
гъто съединимъ Е съ O, споредъ дДоказано-то въ 

пьърв1я свлучай ще имами - ἓ..ἶἓἓ 

ΑκΟ раздблимъ тъзи пропорц ж съ (1) к съкра- 
Ах АОЕ - 

тимъ равни-тв чкеновв, TO ще получимъ! χ лор" 

Нъ тъви цропорщж е невБрна, защо-то отяошенте 
„ Ах АОЕ 
AF е no ΙὍἸ’ΒΜΟ, а ОТНОШОНЮ AOF по Μμᾶχπο 0’1"}»͵
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единицж. H тъй допустнато-то Ξἓ)ἓἓἓ доказва 

противорбч е: елбд. то е невЕрно, . 
По exmis начинъ може да са докаже, чи ще бжле 

АВ АОВ 
върно, ако допусти T - невърно, доп ΜῈ AE<AOE’ стяга само на 

убсто AE Да земемъ по малЕЖж джгж Ау и да повто- 
римъ CEXIMA-TE разсхаденя. Олбд.| касъ-го при сънз- 
ьМ:ршюсть-тж, Тъй попрп несънзмБримость-тж на 

АОВ АВ 
ἈΙ Τ ще имами: AOE= AE | 

§. 62. Да си представимъ два централни жгъла. - 
,О0тъ теоремж 61 слбдува, чи ако джга-та на единъ- 
тъ е 5 UXTH 10 rorbva отъ джга-та на друпа; то и 
imbpBif жгълъ ще бжде Б ΠΧΤῊ Do голъмъ отъ втор!а 

пр.; затова щцентралчи-т 8 жгъли могять да 08 
измЪрвать съ джги-тВ си. | 

„ За измЪрван!е на кгъли-т# съ джги-т6 имъ ебЕк /| 
OBPEEHOCTH раздблять на 36 равни части, нарбчеви - 
градуси; СБЕМ градусъ ABIETH на 60 равни части, 
щарбчени минути; CBEX минутж — на 60 равни ча 
T4, нарбчени секунди, Градуси-т5 означавать съ 
знакъ ° MRHYTH-TH съ знавъ ', а COEYHIH-TH съ знакъ 
' Hamp. 48 гтрадуса, 34 минути и 12 секунди пя- 
Π|ΧῚΡ THA: 480 34/ 12" : 

: Β Ако въ окрженость ABCD 
, (чърт. 93) прекарами два B3AHM~ 
,' o HO перпендикулярни JiaMeTpa 
А ¢ АС u DB, 10 около центръ O 

| ще станать четери прави жгъла, 

ξ - Тъй къто прави-тЕ кгъли сж PABHE 
.Ф помежду CH, то и джгИ-тЕ АВ, 

Чърт. 9. 
BC, Ср и DA ще бждхть равни 
помежду си; отъ това слБдува, 

Се м а 7 В ф ф
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чи сбка отъ тЕхъ, Hanp. АВ, е четвьрта часть 011 
OBIE-TE оЕрхжность, а тъй квъто пбла-га оквраж. 
ность съдържа 360° то четвърта-та U часть Ще 

х въдърже 90°; слБЪд. cBEifl правъ жгълъ съдържа 900 | 

” fBHO e, чи ако жгъдъ-тъ съдържа само 450, той! 
QU ще бжде два пжти IO малъкъ отъ правя, ако съдьржа 

30° той ще бжде три пжти по малъвъ отъ прави и 
пр. Отъ това ся види, чи WO UHCIO-TO на градуси- 
ТЕ въ JETE-TE НЙ можемъ. да сщимъ за толЪминж. 
'TX на жгълъ-тъ. : 

За измЪрваще на жгъли-тй:, кои-то сж исписани 
“на EHHIK, употребявать урбдь, нарбченъ травспоре 

\ тира. Той състои отъ MBXaws moayepsrs АВС (чърт, 
ες 94), раздВленъ на градуси. За да измВЪрюеть НЪвой 

@@%m ifi%&” | 

: Чърт. 94. 

хтгълъ СОВ, налагать на него транспортиръ-тъ Tbil, 

щото центръ O да съвпадне съ върхъ-тъ на жгълъ. 
тъ и даметръ-тъ на транепортиръ-тъ-- съ еднж отъ 

страни-т8 на жгълъ-тъ, напр. съ СО; тогава m'k-l 

Дать съ Eoe дЪлене съвнпада друга-та страна ΟΒ, 

На чъртежъ-тъ страна OB съвпада съ дЪленте 60, 

. 1B, / СОВ е равенъ на 60°. 
§ 68, Teopema. CUrilt вписана жевлв ¢ равенв на 

половинж-тж OME централня, кой-то ея опира на сж- 

Щщжетж джгеж, | ' 

При доказателство-то на тъзи TEOPeME ся сръ-
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£ щать три блучая: 1) Hewtpi<Te на кржгъ-тъ може 
Т ла бжде π еднж отъ CTPANE-TE на вписаня жгълъ; 

% 2, вхтрв въ жгълъ-тъ H 3) ΒΧΗ отъ Жгълъетъ, 
к 1 случай, Нева центръ O 

“ (чърт. 95) ся намира на «тра- " 
X AB тръба да докважемъ, чи 

Ὺ 

г АВО- 206 
Доказ. О0тъ трижгълникъ 

. ОВС имами: : 
Чърт. 95. - AOC=0BC4 ОСВ 

Ϊ (§ 87, caby, 1); нъ тъй къто въ трижгълвикъ OBC 
1 страни ОС и OB сж равни, къто радуси, To 

/ OCB= / OBC 
(8 20) олЪд. AOC=20BC или АВ(„..А-З(“ | 

214 случай, Hera nentps O 
(чурт, 96) вжтрв въ жгълъ АВС; 

тръба да докажемъ, чи 
Ό 

: ΑΒΟ-ΑΞ- 

с. ” Доказ, Трекарвами Шаметръ 
Ау . BD. Тогава вписаня жгълъ ABD 

Чърт. 96. - ще ся ῬΡΆΞΠ ΠΗ на два хгъла ABC 

и DBC, за кои-то теорема-те е справедлива, ващо-то 

центръ O ея намира на общжтж имъ странж ВР; 
AOD DOC 

Н . . Β 

Β 

елбд, АВВ---Я. DBC—-~—2— кътд съберемъ τὸ- 

; 88 ἈΒ8 равенства, ще получимъ! 

” aBD4DBO=ACREDOT o ABO-A%Q 
: Ἠω случай, Hera центръ O (чърт. 97) е вънъ 

АОС 
отъ хгълъ АВС; трбба да докажемъ, чи ABC== зо
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" Доказ, Преказвами Даметръ 
B , BD; Torasa теорема-та ще бжде 

справедлива 88 хгъли DBC и 
/ DBA, samo-To центръ O ена 06- 

WE-TX имъ странк BD; елЪд. 

"‘ DBC—I—)gg и υΒΑ-υξΑ 
pa U Къто извадимъ отъ HBPBO-TO pa- 
Чърт. 97. венство второ-то, ще получимъ 

Огъ тъзи теоремж слЕдува, ЧИ ВЛисан!Яя ErBIB 
ся измЕрва съ половинж-тж отъ ДЕГЕ-ТЕ, в0я-то е 
между страни-тЕ My, 

| | 
| ЗАДАЧИ, 

16, Да намЕримъ най кжео-то разстояне отъ 
TOYEX-TX κῸ оврхжность-тж. 

PBuenie. Часть отъ MPABX-TE, коя-то еъединява 
даденж-тж TOUEX Chb центръ-тъ, е най KXCO pascro- 
ян1е6, отъ TOUEE-TE до окрхжность-тж. : 

11, Да намБЪримъ най кжсо-то разстояще между 

ΒῈ окврхжности. 
PBuenie, Часть отъ IHHIEE-TE, коя-то съединява 

два-та центра, в най кжео-то разетояне. 
18, На оквржженость-тж A4 OTMEDHMD джгж, в05-то , 

да бжде два, три и проч. пхти по голбма отъ да- 
ACHE-TE NXIX. 

PBuwenie, Хордж-тж HA JlafeHE-TX джгж OoTMED- 

BaMe по окръжность-тж два, три и проч. IETH; TO- 
гава ще ся получи джга, два, TPH и пр. пхти по го- 
лЪма, защо-то PasHA-TE хорди CTBraTh равни джги.
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19, Презъ TOYEX A, коя-то е ΒΧΤΡῚ съ Ержгъ-тъ, 
да прекарами хордж, коя-то да вя прозполовява въ 
TOYRE A, : | 

PBuwenie, Точва А съединавами съ центръ O и 
продължавами линиж AO по свръщуположнж HOCOEX 
толкЕози, колко-то е отъ А до О; тогава точка A ще 
бжде cpbra-Ta на тъзи ликък. Презъ точеж A πρθ- 
карвами XODAX, перпендикуларна къмъ линйж АО ; 
тъзи хорда ще ся презполовява въ точка А. 

20. Да раздЪлимъ даденж-тж JXTE на 2, 4, 8 
+ « . . равни части, | 

Рошеще. Стбгами джгж-тжя съ хордж и отъ центръ- 
тъ спущами перпендикуляръ EBMB хордх-тж. Къто 
продължимъ този перпендиквуляръ задъ XOPAE-TX, ще 
разебчемъ даденж-Ттж джгж на ἈΒῈ равни части, По 
χ Π начинъ може и половина-та на джгя-тя да ся 
разевче на дв8 равни части и проч. 

21. Да опишемъ съ даденъ радтусъ окрхжность, 
коя-то да минува презъ κ дадени точен M m N, 

РОшенще. Съединявами точЕЖ M съ N и 015 сръдж- 
тж на JuMil® MN издигами перпендикуляръ. Hoea 

отъ TOYEX M съ даденя радусъ списваме джгж; нека 
тъзи джта пресбче цпериендикуляръ-тъ въ точеж O} 
тогава точЕеж О ще бжде центръ на OEPXEHOCTH-TX, 
коя-то ще мине презъ Toued M и N, ако XX опишемъ 

съ даденя pajxiyes. Наинстина, EBTO съединимъ M я 

Ν съ O получвами два правожгълни трижгъника (з3а- 
що-то катети-т Β имъ сж равни)., Отъ PaBeHCTBO-TO на 
тБзи трижгълници слбдува МО--ОХ, т. e, ако окрж- 
жность-тж мине презъ точеж M, тя ще мине и презъ 
точеж N. Въпросъ-тъ е възможенъ, ако даден1я pa- 

. MN 
Д1еъ не е по малъвъ - 

22. Да намБримъ центръ-тъ на ORDEXHOCTH-TX.
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PBuwenie. На окржжностьетж земами TPH про- 

изволни точки A, В и С; съединявами A съ B я В 

съ С; отъ сврбди-т8 на хорди АВ я ВС издигами 
перпендикеуляри; точка-та, гд8-то ся пресбежть ТБзи 
перпендикуляри, ще бжде центръ на кржгъ-тъ, Ha. 

истина, центръ-тъ на OKPERHOCTH-TX трбба χ ся 

намира какъ-то на единъ-тъ, тъй и на друмя nep-f 

пендикуляръ; нъ той може да ся намира на Β Τ 
ΤΈΒΗ ΤΠΗΪ въ CEU{O-TO време само въ ΤΟΊΣΣ. 'rx на 
пресичане-то имъ. . 

23. Да опишемъ съ даденъ радусъ окржжкость, 

кая-то да бжде касателна къмъ права AB съ даденх 
τοῦκχ M, | ᾽ 

” Pbusenie, Отъ точкх M на правх-тж АВ издигами 
перпендикуляръ и отмтрваии на него JHHIEE MO 

равно на даденя радусъ; точва O ще бжде центръ 
на ORPXEHOCTE-TE, коя-то търсимъ. 

24. Да опишемъ OBpPEZEHOCTH, R0S-TO да преми 

нува презъ точвж N и да бжде касателна къмъ npa- 

BXZ-TX AB съ даденж нейнж точкж M, 
Рбщене, ОТъ точкеж M на правж-тж АВ издигами" 

перпендикуляръ; поелв отъ ербджтж на ликие MN , 

издигами перпендикуляръ, Точка-та, гдлб-то ся пре-| 
сичать THSH перпендивудари, ще бжде центръ Ha 
окржжность-Ттж, коя-то тъьрсимъ. : 

25. Да опишемъ съ радусъ г окржжность, ΠΘΗ- 
тръ-тъ на коя-то да ся намира на праватж MN, и 

коя-т10 A& ся касае къмъ правхетж АВ, f 
Рошеше. Прекарвами линк, yeuophius на АВ, 

на разстояне r отъ неюк. Тъзи линя ще пресбче; 
правх-тх MN въ таквази точка, коя-то ще бхде цен.| 
тръ на OEPEEHOCTH-TX, коя-то търсимъв. t 

26. Да яздигнемъ перпендикуларъ къмъ tpaa на! 
ЛИНПЕ AB, коя-то не може да ся продължи. 
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РВшеше, Земами про- 
изволнж точЕж О (чьърт, 98) 
и съ радусъ,. равенъ Ha 
ОА, оцисваме окрхжность, 
Нека тъзи овржжиость пре- 

Β cnua правх-Тт АВ въ TO- 
Чрът. 98. чек M: пракарвами да- 

метръ MN и точеж N съеди- 
нявами съ А; лищя АМ ще 6xxe пернпендиквуляръ 
къмъ Α6, Нанстина, вписаня хгълъ NAM ся измбрва 
въ половина-тж отъ полувржжность MN, т. е. съ чее 

твъртинж YacTh отъ цБЪлж-Тж OEPXEHOCTH, Сслбд, той 
е правъ ἩΠΗ͂, Bee едно, πμηΐχ AN е перпендикулярна 
къмъ АВ, | 

27. Да преварами презъ даденх TOUEX А Eaca- 
телнж EBMB кржгъ-тъ. 

Рбшеше, Точква А съединяваме съ центръ Ο и 

къто презполовимъ линиж AO въ точкх О“, опиевами 
въ радусъ OO’ окржжность, Нека тъзи окрхжность 
пресича първжТж въ TOUEX M и N; съединявами 
Δ3Η ТОЧЕИ ¢b A и получвами Iuniu AM m AN, квои-то 

ще бжхджть EACATEIHH къмъ окрхжность-тж, защо-то 
еж перпендикулярни квъмъ рад1уси-т8 въ точкен-тВ на 
васаня-та (перпендикуляркость-та имъ «я доказва 
какъ-то и въ задачж 26). . 

28. Да намбЪримъ pascrogmie-ro между ABE ΤΟΎΚΗ, 
EOH-TO CX отдблени IO между CH 
съ нбкое npemarcreie, на пр. 
блато. 

Plwente. Нека тъзи TOUER 
бхджть M и N (чърт, 99), Изби- 
рами TpeTHE ТочЕЖ ¢, ОТъ Ε04-ΤῸ 
могхть да ся измБЪрькть pascro- 
gnig Ме и Мс; послв продъл- 

е B ,c«,.,;‘ ) 
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жавами JBHIE cN до ἃ тъй, щото да бжде cN=¢ 

схщо и лищя Ме да е тъй, щото πῷ ὕχχθ Me=c 3 
Къто измБримъ pascrognie de, ще рвшимъ зщачх-щ 

. защо-то Фе-ММ, Нанстина, въ /ЛАщця МУМс я са) 
имами: / McN=—dce (къто вертикални), поел8 de=c) 
И ев--МС; слбд. трижгълници-тВ сх равин (§. 15) 
Отъ равенство-то на TH3E ЛАци излиза МУМ -4фе,” 

29. Да опрбдБлимъ разстояне-то между ΧἈΒῈ то 
чЕН А H B, отъ кои-то точка A е непрестхина, 
А Ptuwenie, Нева АВ (чърт. 10 

е разстоянте-то, ко6-то те ръсиму 

Щ Прекарвами производнж лин/ ъе В( 
и си въображявами линижк АС 

избирами произволнж TOUEX О н 
B линък AB и презъ Touxx D mp 

карвами лин к DE, успорбдна н 
ΒΟ, Отъ подобни т5 трижгълни 
ци ABC и ADE имами: 

„АВ ΒΟ AB—AD BC-DE BD BC—DL 
ADTDE #8 7 g = Bc ™ *AB= BC | 

Къто ompEibamvs отъ послбдно-то равенетщ 
неизвтстпх-тж величинж АВ, ще получимъ: Н 

BDBC ., 
AB=popr # Ξ 

Въ вторж-тж часть влизать таквизи величин] 

; Чърт. 100. 

ECH-TO HemOCpBICTBEHHO могжть да ея H3WBPIETS 
30, Да измЪъримъ височинж-тж ΗΔ пристхпн 

предм тъ - τ} 

Α Pbuenie. Нека AB (чьр 
) 6 101) е предметъ-тъ висо. 
н Ὦ чина-та, на. вой-то тръб 

да ся измЪри. Въ точЕж Ιξ 

Β 1 Ο κ С забивами два koM 
Чърт, 101 : 

върхове-т8 на кой-то D
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"G да ся сливать съ върхъ A, кога глБламе отъ D 
: въмъ A, Къто си въобразимъ лищи ОН к ВС, отъ 
подобни-тЕ трижгълници AHD и GFD ще имами: 

΄ ΐ«ἷἶ:ΙἶΗ или, AH= ЕОХЮН, G—FD FD : 
Въ това равенетво ЕСе в разллика-та между ΒΗ60- 

чини-тЕ на двата кола РН--ВСе pascroanie-T0 отъ колъ 
DC πὸ предметъ-тъ; ΕὮ е разетояне-то мехду два- 
та кола, И тъй BCKUEM-TH TH3H величини могжть ся . 
измБри; затова величина АН ще бжде извбстна ; 
Бъто прибавимъ къмъ АН величинж НВ, или Bce 
едко BHCOUMHX-TX на колъ DC, ще опредбЪлимъ виеое ” 
YHHX-TX на предметъ-тъ, . 

Тъзи задача Mome да ся phum ome и по cxbny- 
Wi начинъ: 3a0HBATH колъ вертикално и измБрвать - 
AbIEHHX-TE на CBHEX-TX му и JBIRMHX-TX на ебнеже 
TX отъ предметъ АВ. Тъй къто 3apu-TH Ha елънце- 
то могхть да ся считать 88 успорбдни, то T5, заедно 
съ BUCOYHHE-TX на предмбтътъ M CLHER-TX MY, CXINO 
И съ BHCOUHMHX-TE HA колъ-тъ R ¢BHEX-TX MY, 06pasy- 
BaTh два подобни правожгълни трижеълника. Отъ mo- 
доб1е-то на трихгълници-тВ слЪдува, чи BUCOUMHA-TA 
на предметъ-тъ сЯ относя EDBWD височинж-тж на 
колЪ-ТЪ, ἘΩΚΈΤΟ CBHEA-TA на първя EBMD CBHEX-TX 
на BTopid, Отъ тъзи пропордиж вя опредблява ви- 
сочина-та на предметъ-тъ, - 

31, Да измВримъ BHCOYHMX-TY на непристжин!я 
предметъ, ᾿ : . 

PBuenie, Ако предметъетъ е непристжиенъ, TO 
трбъба да опредтълимъ най-напредъ разстояне ВС 

(чьрт. 10!) 10 способъетъ, кой-то е изложенъ въ за- 

naux 29,” ΠΟΟΙΡ това вече може да ся постжпва 
спорбдъ задачж 30, Ν , 

Забелбокка, 88 да преварать правж лин ж на 

Теометр. ΄ 5
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лице-то на 3eMIZ-TX, употрЕбаявать HBEOAE0 прави: 
пржта, забити единъ слБдъ други вертикалко въ 
земетя. ТЕзи пржтове ся порбждать тъй, що-то| 
пьрв1я да закрива други-т:в, кога поглБднемъ отъ него 
къмъ THXB, 

ЗабелЗокка. За да означимъ окржжность на. 
земно-то лице, можемъ да земемъ дълго вхже, на два-. 

та Epad, на кое-то CX вързани два кола. Ако забемъ 
единъ-тъ колъ въ земьк-тж, послБ обтбгнемъ вхже-то 
и притиснемъ острте-то на другя волъ къмъ земь.| 

TX, Τὸ, при въртен1е-то овколо първ!я волъ, остр!е-то | 
на вторш ще отбВлежи πὸ лице-то на 86MIE-TE EDHBX [ 

1 

Н 

ANHIIX, коя-то ще бжде окрхжность, 

~ 
Шш: @/' (C«f(‘:ic;(/w\’z, ἷἵ“ᾶ.ἓ 

ΓΙΑΒΛΑΎΙ, : . 

usmsPBAHm НА ЛИЦА-ТА НА ПРАВОЛИ- ; 
НЕЙНИ-Тъ ФИГУРИ, ’ 

! 
1 

§. 64. Часть отъ плоскость-тх, коя-то заема HE- 
коя тигура, са нарича лице на тъзи Фигурж. Да из-; 

" мфримв лице-то на SUTYPX-TE ще phue да узнаемъ, 
EOXE0 пхти влиза съ него лицеете на другж Фитурж, 
коя-то ся IpieMa 88 единицж. За едикицж JHIe ся 
fIpieMa лице-то на квадратъ тъ, страна-та, на кой-то | 
е нЪвоя линейна единица, напр. аршинъ, метръ Μζ 
пр.; това лице на квадратъ-тъ ся нарича изобщо 
квадратиж едикицж. Кога страна-та на пва.дратътъ% 
е единъ метръ, той ся нарича квадратень Memps,: 
квога е арщинъ -- Keadpamens аршинв X пр. 

8 Фигури, вои то имать едхнакви лица ся Ha-! 
ричать PABHOMBPHH, . 

а 
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§. 65. Теорема. Juua-ma κα npasoXzsARUKG-ms 
ои-то имать едкакви основи, сл отнасятаь по между 
“, K3mo височиките6, . ! 

- Hera ABCD (чърт, 102) ва 
два правожгълника, EOH-TO имать 
обще оесновх AD; трбба да до- 
кажемъ, чи 

ABCD_ ΑΒ 
AEFD—AE 

Aokas. Тръба да pasribia- . 
Чърт. 102. MH два cayyad. 

11 Случай: Нека височини- 
АВ и AE & съинзмБрими; ако обща-та MEpEa AL 

лиза въ АВ m nxry, а въ AE п пжти, 10 AE:E(I)' 

i, ὙΟΠΟΡΈΧΗΗ на оеновж AD, тогава правожгълниквъ 
BCD ще ся раздЪли на m, а правожгълникъ AEFD 

Lm Ὦ равни правожгълника (8, 40) eaty, ΑἘΞΞΡ-ΞΠ 

К ъто еравнимъ това равенство съ (1), ще цолучииъ- 
ἷ . ABCD AB 

' AEFD™AE' 
2 Случай. Hega BHCOYMHH-TH 

С АВ u AE ex несънзубрими, Въ този 

случай ще докажемъ, чи отношенте 
ABCD 

ἜΜΟ AEFD не може да бжде HH по голб мо, 

АВ 
ни по малко отъ отношене Ае Ha- 

ABCD _AB 
HCTHHA, ако допустимъ, чЯ ) pppy<<p 

ка
 

ш 

1 | 
Чърт. 103, то вмБсто АЕ (чърт, 108) може χᾶ cd 

! . 
3eMe TAEBA3H линя Ax, щото Да бжде; . 5 

| 
#
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ABLD__AB (1) 
АЕЕР” Αχ' | 

Разд*вшне Al АВ на таквози чиело равни часъ 
ΒΙ010 ебка отъ ТтЪтъ да бжде по MATER 0Τ Ех; ξ 

тава макаръ една отъ ТочЕн-ТВ на делене-то6 
падне между Е и x; нека тъзи точка е М,. Ет 
прекарами лина MN, успорбдна на AD, ще ποι 
чимъ два правохгълника ABCD я AMND, на нои. 

BHCOTMHH-TE еж въизмърими, слбд, 
ABCD _AB | 

“ AMNDTAM K 
Къто paztbiwss тъзи mporopuis съ (1) и къ 

скратимъ равнитв части, ще получимъ: ζ 
: AEFD Ax 

AMND™AN' 

m. тъзи пропорщя е певт“ршъ, защо-то 
AEFD 
а A\I> L 

| 
] 
К 

! 

0 " АВСР ΑΒ ; 
тъ това CIEAYBA, чи равенетво р А И B 

ABCD АВ окарва п отив ο,ιπο, но.равенетво AEFD<AE доварва пр 0 

че; MO тъзи причина TO е HephpaO, 

По ехщ я начинъ може да ся nokame» чи Ξἓἓ 

ΑΒ 
не може да бжде и по гол],мо отъ Ah’ затова Tpi 

6a Bubcro AE да земемъ по MAIEN BOIMTHES ¥ ᾗ 
повторимъ CXINH-TH разехжден!. д 
„“ H Ттъй н при сънзмБримость-те н при несъщ 
х"!.ричостъ-тх на хинти-тЕ имамни: 
еее АВСР ΑΒ 
AR - AEFD™AE' 
S ’ι Й къто ciha отъ страни- тт: на правожгълни ку 

.
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) може да ся счита за OCHOBX, а перпендикулярна- 
| къмъ HOIX за BHCOUEHX, TO отъ доказанх-Тж тео; 
шх слЪдува: лица-та на правожегвлнициетб, коц-то 

ате еднакви височини ся отпасять RO между си 
оскови«тф. 

„ 66, Теорема. Лице-то на правожгвлника-те e 
„авно Ν произв”Бденве-то OING основжетж U височии же 
Ж MY 

} - : ¢ ' Нека ABCD (чърт, 
ЪГ,-( Ν Ш ” 104)е правохтълникъ, 
# а МУРО — кввадратъ,. 
ι - на кой-то страна-та ев 

Ι ! равва на нбконе лие 
чц,т 104, нейнх. едияицх ; тръба 

) да докажемъ, ча . ΄ 
ABCD Ν 
MNpQ=ABXAD. 

Aokas. Земами новъ правохгълнимъ EFGH, на 
0й-то 0CHOBXE-Tx ЕН е равна на основж AD, а BHCO- 
„ина-та EF е равна на Bucoumux MN на квадратъ- 
Ρ тогава сцор*]:д*ь § 65, ше имами: L. . 

)! : - ABCD _AB EF(;H _EH s . Σ 
EFGH™FF MNPQ MQ π' 

Г Къто умножимъ тЕзи XBE равенетва (пьр]вь-тх 
Заеть съ първх-тж и вторх-тж съ BTOPX-TX) ще по- 
*[учнн*ь" 
ἰ ABCDxFFGH АВхЕН ππα ΑΒ(Ἕ-'.’ΞΙΞΖΞἝ 
ἑιΡυΗΧΜΝΡΘ EFXMQ MNPQTEFXMQ' .. 

¥ Нъ EH e равна на AD, EF=MN=1, ожщо! ¢ Σ 
; ABLD fiQ‘ l’ 1) ABXAD е а oL 

MI\PQ" ει 
| Μ къто при язм*врваще-то 8 дица-та, лице- 
0 на квадратъ-тъ ся пртема за единицх, то MNPQ=1 

затова послъдке-то равенство ще бждет | 
Ἱἕ . ABCD:ABXAP. 

| 
.
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Това значи, чи лице-то на правожгълниеъе 

свъльрхжа толкова квадратни единици, BOIEO-TO лине 

BH единици съдържа произвъденето отъ основжеу 

Ἡ BHCOYHHX-TX, . , . 

Нека на пр. BHCOUHHA-TE 

” правохгълникъ ABCD (чърт, 10§ 

съдьржа 6 метра, EOH-TO CX My 

бразени съ части Δ, ab, be, с 

ве и eB,a основа-та MY 4 MeTDj 

изобразени съ части Al, lm, 

н nD; тогава лице-то на р 

- вохтълникъ ABCD щебжде рави. 

. ξ . на 6)X4=24 квадратни метра. 

HauCruna, къто прекарами презъ 8, by o 4 и 

Tunid, успоръдни на AD, а презъ ἰ, ш, а лини, yeu 
ръбдни на АВ, ще раздвлимъ правожгълниЕъ АВО 

на 24 равни квадрата, отъ вои-то евю е квадрате 

метръ. „ - | 

Явно o, чи ако crpama-Ta на ЯВкой жевадрат. 

съдърха & метра, TO въто считами едихетя СТран 

за OCHOBX, а другхТж 88 височинх, JHIE-TO на EB 

дратъ-тъ ще бхде равно на a)a="a’ квадратни ме 

тра. Ἢ тъй втора-та стъпень отъ CEEO воличест 

представлава квадратъ; по тъзи причинж, Тя Ο Н 

PHYA квадратъ отъ това количество, . 

„ Отъ казано-то слЪдува, чи ако отношене-то н 

ΡῈ линейни единици е m, TO OTHOMEHie-TO на CXILY 

ΤῈ квадлратни единици ще бхде m* Нанстина, чиед . 

т LOES3BA колко ΠΧΤῊ по малка-та единица влиза 

по rarbMx-Tx, НЪ ако построимъ кевадратъ Ha 

MRIEX-TX Η на по галбмж-тж единици, то LEDBIT щ 

BrE3e въ вторж т2 uxTH; eIkl m? е OTHOmeRie-T¢ 

между кввадратни-те единици, На up. отнотенте-ц . 

на метръ-тъ и дециметръ-тъь е 10; caby, отношен 

С Чърт. 103,
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1o на квадрата1я метръ въмъ квадратнш дециметръ - 
8 102=100. 

: Х §. 67, Теорвма. Лице-то на еби па.ра.мело- 

“ граммв е равно на произвбдещенто oms основжтж и | 

“ височинжетж, “ ͵ 
N Ν κ . Нека ABCD (чьърт, 106) е 

параллелограммъ, на вой-то 06е 
новаета е AD, а височинаета 
MD, пернендикулярна къмъ некк ; 

А B ς Tpbla χᾶ докажемъ, чи | 

Чрът. 106. ” ABCD=ADXMD. 

Доказ, Ако отъ TOYEX А издигнемъ перпенди-. 

куляръ и продължимъ странж ВС, до гл-то тя са пре- 

сЪче въ него въ НЪкоБе точЕЖ N, то ще получимъ 

правожгълникъ ANMD, кой-то има съ параллелограммъ- 

. тъ o6ur% основж АР и общж височинж MD, Спорбдъ 

§ 66. ANMD—ADXMD. Нъ трижгълници ANB 1t 
DMC cx равни (§. 15), защо-то AN=MD и AB=DC 

(въто србщуположни страни HA параллелограмми-тЕ). 

Освбнъ това / NAB—/ MDC (§. 86), И тъй . 

AANB=ADMC, ощи ABMD=ABMD. ” 

Къто съберемъ THSH равенства, ще получимъ: 
| AANB4+ABMD=ADMCAABMD или 

ANMD=ABCD. , 
Ἢ ANMD=ADXMD; cn'kx‘nAB(JD—AEXMD 

\01}1 Ъ тъзи теоремж слБдува: 
ица-та на два параллелограмма ся отнасать, 

EHTO произвЪден!я отъ OCHOBH-TS и височини-тЕ имъ, 

2. Лица-та на два параллелограмма, кои-то имать 
охнакви оенови, CX,-OTHAEATH EBTO височини-тЕ имъ 

и иаопаки. ф Ἂς 
3. Дга „параллелограмма съ -еднакви OCHOBH Η 

височини сж равномерни, / м 
Ἄς 68. Теорема. Juye-mo на сбка трижгмиика е



мЩ 

ч2 

равко на половинж произвбдеще oM, основж ME и ви- 

сочинжетж MY\ . 

| Нека ABC (чьрт. 107) е 

]ЗГТЕ .. ΚΑΒΈΒ да е трижгълникъ съ θ0- 

/! \ . moss AC и pucounux ΒΌ ; тръба 
LN ACXBD 

A" P F - дадокажемъ, чи ABC= 3D 
Чьр. 107. 

.. Aokus. Axo презъ с прекарами IHHIEE, успоръднж 

на АВ к презъ В линиж yeuophunx на АС, то ще 

ся образува нараллелограмиъ АВЕС, кой-то ще има 

CXIX-TX основж AC B exus-T% височинж BD, Лице- . 

то на TOSH параллелограммъ (cmopBas § 67), ще бхде | 
ABEC=ACXBD. ;- а 

Нъ трихтълникъ АВС е половина отъ цараллде. 

лограммъ АВЕС (§. 41), евлЪд. лице-то на този три- 

ЖТЪлНИиЕЪ ще бхде равно на HOIOBHHX-TE ОТъ про- 
>XBD 

извъдеще-то ACXBD, т. е. ΑΒΟ-Α(’);} Ν 
, 

Омъ тъзи теоремж слбдува: : 
“ 1. Дицае-та HA два трихгълника ся ΟΤΗΔΟΙ͂ΤΡ 

хъто произвЪден!1я-та отъ оенови-тЕ и височини-тТЕ имъ; 
2. Лица-та на два тряжгълника, EOE-TO иматъь 

еднакви оскови, 64 откасять ἘΜῸ височиниеТЕ Емъ 
¥ наопакъ; А 

3, Два трихтълника, кон-то имать еднанвп осно 
ΒῈ Ἡ височини, сх равномбрни; 

4. Лицо-то на правожгълня в равно на полое 
ixux upouspbaenie отъ EATETH-TE MY. } . ¢ 

§ 6$(Teopena. Jduye-mo на mpaneyisk-mE в ра 

. B Ν вно на NORYCYMMEK-ME ота успон 

-/- / ” радни-т8 страни, умноженж ев 
- “ P т 

5 , ΄ GUCONURR-IRX. 

ΕΝ Нека ABCD (чърт, 108) е 
Чьрт. 108. “  Tpanmenig и СМ впеочина-та ; 

и ееещ мъщ ςςς . v 
Ν Ν 

П ὰ s T Щ К АИЦ



АВ;-В(, oM, - 

Доказ, Презъ точш С прекарвами лин ж LE 
орбдна ma AB; Torasa ще ся образува паралле- . 

траммъ ABLE, EOR-TO ще има CXU[X-TX BHCOUHHSE 
{; 151, - . ABCEzZAEXCM. . 

ОсвЪнъ това лице-то на тримълникъ ELD ще 

ΓΟΝ ‘ ECD—EBEQI(’ 

"Bfia да доважемъ, чи ABLD-— 

КБъто съберемъ тбзи двъ равенетва, ще полу- 

мъ: ABCE +ECD:AE><CM+ED>2<91‘£ 

: Нъ първа-та часть H& TOBA pflBGHCTiSO съставя 

апешък ABCD; слбд, 

гвсп АЕХьМ+ЮХМ(“ 2AEXCM +EDXCM 
2 2 ! 

Въ BTODS- тж часть земами СМ за общъ мно- 
итель; тогава : 

. ABLD_2AE 2+ ED AL+A;,+ED. 

ъ AE+ED AD и AE=BC, слбд. 

вами магональ AC и 
npe3s точек В линпя 

. BX, ускорбдна на АС; 
\\ „ продължавами CTPARE 

é—————~14 DC, Хогдб ся npechue 
ΒΞ Ν съ ΒΝ B's\q'l;xoxx точ- “ 

кж L и съединавами 
ееу А съ L. Трижгъдници 
L1 gy х 

РОшеша” IIpelca,p- #2
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АВС и ALC имать общх основх AC, ocBBHB това ви 

« чини-т8 имъ с равни, защо-то върхове-тв имъ Е 

L ся намирать Ha линия BN, уепорвдна съ АС 

разстояната мекду Yeuophaun-Th ΕΗ схна вре 

еднакви (6, 35), По тъди причиня TPHXIBIHHED Al 

e равномБрень съ XALC (§. 68, елзд, 3), . 

Аво оть паубхгълникъ ABCDE извадимъ ли 

АВС и вмбсто,/Наго му прябавимъ равно лице АТ 

то лице-то HA пятхгълнико-тъ HEMA да ея измън 

нъ въ Tog случай той Ще ся превърне въ четве) 

ХРЪЛНИБК ALDE, кой-го/е равномбренъ еъ него. . 

Σ ς ΠΗ и четверфхгълниеъ ALDE може да 

upe‘a/{fie въ pasHoMbpeds HeMy .TPRXUBIHHES AL 

Затфва прекарвами дагоналъ AD B презъ Е - Уа 

ΡΈΧΗΣ нему линик ΕΡῚ продължавамяи Ο до M 

съединавами А съ M, Ν N 

§. 11. 3a да изчнслимъ лицето HA какъвъ 

многожеълкикъ, превръщаме го 10 напредъ въ рава 

ΜΈΡΘΗΊ, трижгълникъ и иечасляваме дице-то на Ty 

тряжгълникъ. Нъ многожгълникъ-тъ може да ся 1 

дЪлк K на трижгълници съ Даганали, преварани пра 

НЪкоЙ неговъ врьхъ, И да 04 иечисли лице-то на ¢ 

kil отъ тЪзи трихгълници отдблно. : i 

: Xs. 1 Teopt Η 

/ Keadpams-ms, κοιῖ-πᾖ 

: постровна на гипд 

нузжтж на πρᾷ 

жевлщя трижевлиша 

< равенв на сумижа 

oms keadpami-mB, щ 

mo ¢X построени 

два-та му катет 

Нека АВС (щ 

. 110) e правожгъл 

И Е С VR 4
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. трижгълникъ, а ACTU, BRSC и ADQB сж квадрати, . 

лостроени на гипотенузжтж и катети-т5; тръба да 

докажемъ, чи ACTU_BRSC+APQB 
΄ Aokas. Спущами 0TS върхъ-тъ на прав жтълъ 
' перпендивуляръ ΒΜ къмъ THNOTEHY3X-TX и прехар- 
- вами зищи ΟΡ BU. Тъй квъто chrift отъ два-та жгъла 

“ PAC и UAB е съставенъ отъ правъ жгълъ, събранъ 

- въ хгъть BAC, то ТЕЗИ жгъли сж равни ΠῸ между 
' : освЪнъ това PA—AB и AC=AU, къто страни „ 
” ка ввадратиет ; слъд, трижеълници ABU и РАС еж ч 
” равни по между си (§. 15). Нъ трижгълникъ ABU и ; 

правожгълникъ ALMU имать ofms оеновж AU я 4 
еднавкви височини, защо-то лищи ΑἿπ ΒΜ χ γόπο- - 
ръдни, а разстояня-та между успорбдни-тЕ сж на 
вредъ " еднаквви (§ 35). Затова трижгълникъ ABU e 

половина 0Τ правожгълникъ ALMU, Ilo ежшя Ha- 

чинъ може да ся докаже, чи трижгълникъ PAC е по- / + 
ловинж отъ кЕвадратъ APQB. ТЪй къто ся доказа, чи ” < 

половини т6 на правожгълникъ ALMU и на квадратъ “ 
APQB ся равкомЪрни, To отъ това слбдува, чи whiig 

правожгълникъ ALMU е ровном]зренъ съ ц*вш EBA- 
дратъ APQB. | 

10 ехю я начинъ ся довазва, чи нвацратъ BRSC 

и правожгълниквъ LCTM ex равно голЪми. Й тъй 
ALMU=APQB и LCTM=BRSC. 

Къто съберемъ тЪзи двЕ paBeHCTBa, ще получимъ: 

ALMU+4LCTM=APQB=BRSC .~ - 

или ACTU=APQB4-BRSC. - и 

Неква гипотенуза АС съдържа Ъ метра, катетъ 

AB—c метра и катетъ BC—a метра; тогава епорт:д*ъ 

довазанх-тж теоремх ще имами: К 
Ь2--а2 +-е2, 

Задбелбжка, (Доназанв,-та. теорема са нарича Пи- 
4 τ mazbposa, . Σ 
— 1 AR 

ὰ ἢ А 
Η Ν н А м 

. Wy 

" 

# 

" 
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" Ι 8- 13. Теорема, Лиц%%ти на два подобни три- 

жгвлника ся отнасято, 0 квадрати[%тб сгодни ! 

страни, 

н П в Hema ABCu ABG, 
. . A - (чърт. 111) еж χᾶ по- | 
НИ „ τ ROOHM трижгълника ; 

ζ s м ; " TpkGa πᾶ докажемъ, чи 
A D с А*, D, c’ P ABC : АВ2 - . 

В ABGC~=AB? . ! 
Aokas, Къто прека- 

рами вксочини BD и B,D, ще имами: 

АВС  ADxBD () ᾿ Ν 
AB,C,~ACxBD, Ε 

(. 68 слъд. 1), Нъ правожгълниетв триь.гълхшщнАВП 
иАВ,ТГ, ех подобни, защо-то | 
ZA=/A и ADB=/ADB, (къто прави), слЪд. | 

АВ ВЬ ΑΒ AC 
AB~BpD, W авлАС . 

Бъто умножимъ Th3R Jm'l; paneuc’rua помеждУ ит„ ка 
мирами : ει 

Чърт. #. 

AB*_AC BD - 
AB3~ACBD, ” 

Къто ераввимъ това равенство въ равенсетво (1) ще 
имами: п : еа 

. „АВС АВ Ὶ Ν 
Ἄ ΒΞΆ ε. Σ | 

v + P Τ 

ΒΔπΑψ’π \ 
Ν Ν Ξ 

᾿᾿᾽82.1Ιιι опре*хЪлимъ ще-то папаршшелограшъ-тъ, | 

ако основа-та му е 5,75 метра, а височинаета 3,24 ἶ 

метра, й Де ί 

Ϊ
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Рбщенге, . Дице-то на пдра.ллелограпмъ-тъ е pa- 
. вко на 18,63 квадратни xerpa. - . 

%ЗЗТопредЪлимъ Дице«то на правохгълникъ-тъ.. 
ако оенова-та MY е 7,5 метра, & височина-та 2,12 
метра, “ " 

Ρ ιμοκῖθ.. Лпце-то на правожглникъ-тъ е 15,9 
| ввадр. метра, , - 
1 34 Да опредшимъ лице-то на трихгълникъ-тъ, 
480 основа-та му е 6,25 меотра, а височина-та 5,04 
мегра, 

|., РВшене, Лице-то на трижглникъ-тъ е 15,75 ква- 
драт. METpa. 

435, Да опредблимъ лице-то на правожгълня три- 
ETBIHARS) ако единъ-тъ му катетъ е 12,5 Merpa, а 
хругпя 8,4 метра. 

PBuenie. JInne-10 на правожгълня тришъшпвъ 
е 52,5 квадр. метра. Ν 

36. Да опредЪлимъ лице-то на TPANEUiE-TX, ако 
една отъ успорбдни-тЕ ц страни e 9,5 метра, Apyra- 
та 11,6 метра, а виевочина-та й е 8,45 merpa. “ 

Рощеше. . Хице-то на трапещък-тж e 88,725 
квадр. метра. . 

37, Да опредблимъ лице-то на трапещък-тж, ако 
CYMMA~TR отъ успорбдни-тЕ й страни е 26 48 метра, 
а височина-та й е Ιο,ο метра. 

PBuenie, Лице-то на трацеция-тж е 205, 22 EBa- 
драт, MeTpa. ! 

58, Колко плочи ще идать за повриване-то на 
дворъ-тъ, κοῆ-Τὸ има етормж на правожгълникъ, съ 
дължинж 15 метра и виеочиняж 12,2 метра, ако roxs- 
мина-та на CHEX плочк е '/, отъ жввадратня метръ, 

Pbuenie. Лице-то на дворъ-тъ е 183 кв. метра ;. 
ἃ ТЪЙ къто въ CHEil квадратенъ метръ ще влЪзжть 

4, плочи, то за 1{8 π|4 уворъ ще иджть 732 плочи,
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| 1 

9. Двб.т8 ербщуположни стбни на CTAIE TX CX, 

)B4 равни правожгълника съ OCHOBX 4,5 метра и ви- | 

сочинж 3,4 метра; други-тЕ двв ербщуположня стщи! 

¢X два равни квадрата съ OCHOBE 8,4 метра а стшйг 

отъ двата прозорца заема MO 1,36 квадр. метра; колЕо | 

ще струва измазваще-то на .TH3H ΟΥΔῈΣ Ο Маслянх | 

бокк, ако СВЕЩЙ квадратенъ метръ е спазаренъ Mo 

8,5 гроша, . | ζ 

Ῥϑιμεμία. Лице-то 18 upanoxr'mnun;u-w ще бжде 

30,6 квадр. метра, а лице-то на квадратиетв 23,12 

метра; тъй щото BCHIKO-TO дице ще бхде 53,72 квадр. 

метра, & безъ прозорци-тЕ — 51 квадр. метръ, Измазва. 

wie-ro на chxift квадр. метръ струва 8,5 троша; слъд. 

измазване-то на 51 квадр. метръ ще стори 433 грош, 
и 20 паряи, : 

О. Стръта-та на домъ-тъ CHCTOH отъ двВ равни 

трапещи и отъ два равни трижгълника» ΠῸ roxbua.| 

та отъ успоръдни-т8 страни на трапец жТЕ е 15) 

метра, по малко-та — 9 метра, & височина-та на тра- 

пещък-тж е 5 метра. Основа«та на единъ отъ три- 

жгълници-ТЕ е 4 метра, & височина-та MY -‘—-bueTpa.: 

Да исчислимъ, EOAEO ще струва покриване-то на домъ.“ 

тъ, ако СБЕЩ квадратенъ метръ в епазаренъ по 3 гроша, 

PBuenie, Лице-то на трапещж-тке е 120 хквадр. 

метра, а AMIE-TO WA трижгълници-тВ -- 20 квадр, 
метра; THR щото веичко-то лице на CTPHXE-TE ще 

бжде 140 квадр. merpa. ПоскриванТе-то на еве й ввадр.*р, 
метръ струва 3 гроша; слБд. покриванте-то на WBIX.! 

TX стрехж ще струвж 420 троша. b 
Да построимъ кввадратъ, лице TO на кой-то дар 

“ бжде Хва пжТи по голбмо отъ лиде-то на дадени| 

квадратъ, . 

Phuenie. Дагоналъ-тъ на даден!я квадратъ ΠΘ Ὶ 
бжде страна на този, кой-то търсимъ, Нанстина, ако
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вначимъ а странжтж на даденя квадратъ ΟἹ a, а д- 
коналъ-тВ му съ X, TO отъ правожгъди!я трижгълникъ, 

щор*БдЪ Питагоровж-тж TEOPEOMX, ще имами: 
x2—al-}a? т. 0, X2==2a2 Г 

1 \{42. Лице-то на трижгълникъ-тъ е 27 квадр. Me- 
гра, & BHCOUHHA-TA му 12 метра. Да опръдЪлимъ ocHo- 
}y-TX MY. ) 

Рбшетще, Тъй къто чиело 27 е произлЕзло 0ΤῈ y- 
ножене на OCHOBX-TX съ половинх-тж отъ Височиня- 
%, T0 OCHOBXE-TX на TPHXIBIHHEL-TH ще ся намври, 
то раздВлимъ 27, съ половинж-тж (TP BHCOUMHX-TX, 

2g = 4,5; и тъй 

CHOBR-TA H& TPHXIBIHMEDL-TH е 4, 5 метръ, 
ΝΜΒ Да построимъ квадратъ PABHOMEDPOHD на сум- 
-TX отъ два квадрата, ка вкои-то CTPAHH-TB CX & H b, 

Pluenie. Земами правж MMHIIE и отъ HBEOK HER- 
ἸΣ TOUEX M3THIAMH перпендикуляръ; OTMEDBAME на 
ррав«-тж (отъ OCHOBX-TE HA перпендикуляръ-тъ) Be- 
pumnx. a, а Ha перпендиквуларъ-тъ — величинж b; съе- 
(инявами EPAfMH-TE точки съ правж IMHIIK; тъзи лие 
Юя ще бжде страна-та на квадратъ-тъ, кой-то е сумма 
ртъ два-та дадени квадрата. Това слбдува отъ ΠᾺ- 

,„агоровж-Тж TOOPEME. 
4, Да настроимъ квадратъ, равномБренъ на сум- 

Lx-'rx отъ RBROAEO квалрата, на EOM-TO страни-тЕ еж 
„авни на &, by с, d, и пр. 
ol Plwenie, Земами два-та прави ввадрата и ги съби- 
Ъами 0 сповобъ- -тъ, изложенъ въ задачя 43. Посл 

иъмъ сумиж-Тж имъ по сжхщя начинъ прибавяме тре- 
и1я квадратъ с и пр. ᾿ 

7 45. Да рагдълимъ трижглъникъ-тъ на та равни 

зчасти съ линти, прекарани презъ връхъ-тъ MY, 
} " Pluenie. РаздЪлявами основа-те на трижгъниеъ- 

. e, съ 6, Тогава ще получимъ 
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тъ на ш равни части и точки-тВ на дЪлене-то съ 

динавами съ върхъ-тъ, Тогава трижгълниЕъ-тъ ще 

раздбли на ш равномбрни трижгълника, защо-то ве 

κη-ΤῈ тЪзи трижгълняци имать равни оенов? п.у B 

OUANH, 
” 46. Една-та страна на параллелограммъ-тъ 
К 

8,5 метра, а хруга-та 6 метра. Да Θ Ἐ ΊΕΝ лице- 

. MY, къто знаемъ, чи дължина-та на ТъзЯ часть 0 

10 TOXEME-TX странж, коя-то е между върхъ-тъ на 

стр жгълъ и основжетж на перпендивуларъ“тъ с 

стнать отъ ταπίϑ жгълъ ΕΡΎ N0, голБмжетя CTPAR 

е 8 метра εο μῳ . # 

Pbuenie, Висвочина-та ка параъллелограмма ще 

опредЪъли отъ правожеълщ ъ трижгълниеъ, кой-то 

ся получи, кога отъ върхъ-тъ на тя ЩЪЛЪ сп 

стимъ перпендикуляръ къмъ голБмяетж CTPAHR. ” А 

означимъ тъзи височина съ п, то, споръдъ НЕ!Т“Г?РО“ 

TS теоремж ще имами: 62=h?} 82 или h*=6"—32=2 

ὀχ h—|/27==5,196. Cera остава да умножимъ OCH 
BE-TX 8, 5 метра; провзведенте-то 44,166 квадр. ἈΘΤῊ 
ще бхде на параллелограмътъ 

S 41. На линие а да поетавиуъ правожгълни 

равномбренъ на даденя правожгълникъ,ш на ποῆ- 

основа-та е b, а височина-та в, 1 ” 

Решеше,. Ако означимъ HeR3BRCTHR-TX височи 

на правожгълниквъ-ть съ X, T0, впорбдъ услове-то 
х S 

задачк-тя, ще имами ax=bh ИЛи p=7. ОТъ 10 

- 

crhiyka, чи HeMsnECTHA-TA величина е четвърта Пр 

порщонална съ IREIN-TH а, b и h. Земами какъв 

” да е жгълъ и на еднж отъ етрани-тЕ му отмбрва 

OCHOBX a, а евлъдъ HEIX и OCHOBE b; послв на друг 

TX странж на жгтълъ-ть отмБрвами височинж ь 

EpaftuE-TX U TOURX съединявами съ Epaflani-TX ΤῸ
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5% на OTMBPOHX-TX 0CHOBX 8, а презъ EPABHE-TX TOUEXK 
на OTMEPEHE-TE OCHOBX b прекарвами усцоръднж ли- 

JHIFE ; ТЪъзи послЪдня-та ще отевче отъ другк-тж сгранж 
а жРълъ-тъ часть, коя-то ще бжде четвърта прокор- 
щюналнж къмъ дадени-т 8 величини а, b, и Ь; слбд. 
получена-та четвърта линя може да служи за BHCO- 
чинж на правожгълникъ-тъ, кой-то щеъбхде равно- 
мЪренъ на дВ,ДОНШ- Ν ,Са-*“*-к, 

ι A @fw-v% | ἦΞΞ... 

Π Ν „:»„ДШ%” 
᾽3; o~ - MJ‘-‘"“‘( 

ОПРЕДЪЛЕНТЕ НА OEPXIKHOCTE-TR M 
ЛИЦЕ-ТО НА ЕРАГЪ-ТЕ. . К . 

4 £ 
§. 74 Многохгълникъ Ρ ся Ннарича вписана cs X 

кржгв, ш:о BCHURE-TE MY жгъли сж вписани; напр, ¢ 
иногохгълииквъ. ABCDE (чьрт, 112); многожгълникъ- 

ч. 
1 

Н 
{ 

К \ 

B 

L S—— 
Чърт. 112 Чърт, 113, 

ТЪ ся HAPHYR описане около кржев, ἃπὸ BCHUEM-TE My | 
ЕгЪълИи 6ж OHHCAHM, Ннапр. многожгълникъ ABCDE -~ 

| (чьрт. 113). Кржгъ-тъ, въ кой-то е BHHCAHD много- 
| «гълникъ, ся нарича описана кржга; а EDEIB-TB, около 

кой-то е описанъ многохгълникъ, са нарича влисана, 
Явно €, чи BCHURH-TH страни на описаня многое 

ХГЪЛНИкЪъ ΟΣ касателни къмъ оЕржаность-та, - 
Геометр. 6 

Ч
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ξ. 75.. Многожгълникъ-тъ ся нарича правилендв, 

AK0 BCHUEH-TE му страни и жгъли сж равни по между 

€M ; тъй на NP, кввадратъ-тъ е правиленъ многохгълник*ь. 

Отъ това опредъленте слЕдува! : : 
| 1, Правилни-тЕ едноименни (кой-то иматъ еднан- 

BO число страни) многожгълници, еБкога имать равни 

жгъли, Наистина, ако многохгълникъ-тъ яма п страни, 

TO. вумма-та на вжтрбшни-тЕ MY жгъли е равна на 

2а (n—2) (§. 88); а тъй, къто въ този случай т8 веи- 

{π|-ΤῈ ск равни по между, си, TO еВе Й отъ тБхъ ще 

бжле pasews на ἶξ(ἷῖἓἶ, Явно e, чи, EBTO вемемъ 

ДдДругъ правиленъ многожгълниЕъ Ch ежщо-то чиело 

страни, TO ΟΒΕΗ отъ вжтръщни-тЕ My хжгъли ще бжде 

24 (n—2) 
n 

2, Правилни-т 8 едноименни многохгъчници еж 

подобли. Наистина, хгъли-т8 имъ CX равни. също 

и страни-т5 имъ сж пропоршонални: защо-то ARG 

първа-та страна на правилня многожгълникъ € 58 

пр. 2 ΠΧΤῊ по малка отъ пьрвжтж странж на едно- 
имени!я, то и BTopa-TA ще бжде два пжтя по малка 

отъ вторж-тж и пр. Отъ подобя-та на правилни-тЕ 

едноимении многохгълници елбдува, чи периметри-те 

имъ CX отнасять по между CH, EBTO страни-тЕ имъ 

схщо равенъ на 

(8. 53). „ . 
§ 16, Teopema, Около сбкй npasuiens много- 

Β Ν с жевлникв може да сл оцише кржев. 

Доказ, Нека ABCDEF (чърт, 
114) e правиленъ многожгълниеъ, 
T, ¢, въ него AB=BC=CD,... 
и fA=/B=/C..., Презпо- 
довявами / Ли / В съ minin AO 

Чьърт. i, я ВО, вои-то ся ербщатъ въ точех. 

΄
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7 О и съединявами О съ веички-т6 вьрхове на много- 
 ΧΡΡΙΒΗΕΈΣΤΡ, ТЪЙ, кЪТО / A и /B сж презполовени, 

то „ BAO=/ ABO; слЪд. ЛАВО е равнобедренъ, 
' 7, e AO=BO, Послб, трижеълници АВО йя ВОС еж 
" равни (§. 15), защо-то / АВО--/ OBC, страна АВ е 
равка на ВС и страна ВО е обща; отъ равенство-то 
на ΤΗ трижгълници слъдува АО--ОС. Въ сжщо-то 
време / ВСО- / ВАО; нъ /ВАО “е половина отъ 
LA, влЪД, И х ВСО me бжде половина отъ / A, или 
Bee едно отъ равия му C, т. е. / BCO=/ OCD, 
Левно e сега да ся докаже, чя ЛАСО - AOCD; на- 
истина, / ВСО- / OCD, BC=CD и ОС обща, Отъ 
равенство-то на тЪзи трижгълници слбдува BO=O0D, 
По сжиця начинъ ся доказва равенство то и на дру- | 
ги-тЕ трижгълници; елбд, 

AO0O=0B=0C=0OD=0E= OF 
1 ТЪЙ точка O е на еднакво разстоянте отъ BCH- 

YEH-TH върхове на многожгълникъ-тъ; саЪд. ако отъ 
O, съ радусъ равенъ на АО, опишемъ вкржгъ, той 
ще премине презъ всички-т5 вьрхове на многожгъл- 
ниЕЪ-ТЪ, И затова ще χ 10 вржгъ описанъ около мно- 
ТгожГъЪЛНиЕЪ-ТЪ, | 

. Toura O, центръ на описаня кржгъ, €4 нарича 
сащо центрв на многожгадлникв-те, 

Отъ тъзи творемж слбдува, uH- xrmn-m’fi "АОВ, 

BOC и пр. сх равни и сбЕЩЙ отъ тбхъ е равенъ Ha 

четери прави ДБлени съ. чиело-то на страни-тЕ въ 

многожгълкикъ-тТъ, , 
| [AEO отъ центръ-тъ на многожгЪЛНИЕЪ-ТЪ cny- 
стиМъ перпендикуляри OM, ON, OP, 0Q .. . връхъ 
страни-тЕ MYy, TO BCHUER-TS THSH перпендивуляри ще 

бжеджть paBHH WO между си. Наистина, правожхгълни- 

5 трихтълници OMB и ONB сж равни, защо-то имать 

общж гипотенузх OB я „ MBO=/NBO (§ 24); отъ 
. 6
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равенство-то на TR трижгълници слбдува ОМ < ОМ . 

10 сжшяа начинъ ся доказва, чи ON=O0P=0Q и пр, 

Отъ казано-то слбдува, чи ако еъ радусъ ОМ. 
опишемъ Ерхгъ, TO този кЕржгъ ще мине презъ всй- 

ЧЕИ-ТЕ точки N, P, Q н пр и ще ся васае Ε. ΜῈ BCH- 

чЕен-ТЕ страни на MHOTOXI'BIHMES-TH, Това IOEA3BA, 

чи въ СБЕЩЙ правилзнъ многожгълниеъ може да ся 

впише крхгъ. - 

Ращусъ OM на вписаня кржгъ 0я нарича апо- 

темж, Отъ равенетво-то на правожгълни-тВ трижгъл- 

ници АМО и BMO (тБ5 сж равни, дащо-то АО--ВО 

и /MAO =/ МВО . 24) слблува, чи апотема-та 

презполовява странх-Тж на NPABHIHIA мпогожгълниеъ. 

ь § ΤΊ, Теорема, . Hepumempu-mB на правилни-тО 

едноимениц многожгалници ся отнасдлть кото радуси- 

т8 на enucanu-ml 85 πιῦαδ или описаниетВ около 

mbrs кржеове. | | | 

Доказ. Нека бхлхть ABCDEF н A, Β᾽ C, D, Ε, 

Е (DT, 115) два едкоименни правилни многохлъд- 

Β ῦ 

”./K\—‘-#—\ ве 
/\\\ . \ К 

A (ζ — }‘fl / ῃ А, 0 /)9 

4 , 
" 15 Ἐ, 

\__/ , 
¥ ΞῈ 

Чърт, 115. 

ника, 8 0 н O, центрове-тв нмъ, Съединавами O евъ A 
Η В и спущами перпендикуляръ ОМ врьхъ АВ; ежщо 
правимъ и въ многожгълникъ А, Β, С, D, Е, F,. Три- 
хгълници АОВ и А,В,О, еж подобни, защо-то 
/ ВАО- / В,А,О, н/ ABO=/ A,B,0,, къто половини 
отъ равни-15 хгълн A н А„ B и B, (§ 75, слбд, 1).
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| Сжщо и правожгълни-тЕ трижгълници AMO иА MO, 
” ек подобни. Отъ подобе-то на трижгълници-тЕ - 

1 АВ АО MO : хуя (8 42) 5 =10 S 
: Нъ тъЙ, къто периметри-теЕ на правилни-тЕ мно- 

ГОЖГЪЛНИиЦИи СЯ ОТНаСсяТЬ въто страни-тв имъ (§. 75, 
елбд. 2) то: 
AB + ВС4+ СР + DE + EF . AB _ A0 ΜῸ 
AB +ВС,+ СЪ, + DEFEF, ”А,Вв, ~A,0,"M0; 

Ν 18, Задача, По даденж-тж странж на пра- 
вилшя вписанб многожгалнаикв да опредйлима сшрцнж- 
тя на едиоимонит описакн6, 

РОшеше. Нека ABCDEF (чърт. 116) в правиленъ 
вписанъ многохтълнивъ. Отъ центръ О ирекарвами 

EBMB страни-т8 му пер- 
пендикулярни ралтуси ОМ, 
ON, OP, 0Q, и проч. и 
квъмъ краиша-та имъ MNP, 

.. » касателни А,В,, BC, 

CD, и np, Тогава ще ся 
състави описакъ MHO! ожгъл- 
никъ A,B,CD,EF, кой-то 
ще бжде правиленъ, За да 

доважемъ това, тръба да 
завЪлежимъ, чи четверожгълници ОМ,В,М,, ОМ,С,Р, 
и пр, cx равни. HawermAa / M,ON, и /М,ОР, ¢x 

равни, защо-то Χ Ι-Τ имъ M,BN, и N,CP, къто 
съставени отъ равни половини M,B, N,B кн пр. ¢x 

" равни (§. 60); cabx. ако наложимъ ТЪзи четверож- 
ГЪЛНИЦцИ единтъ на друтй, то ОМ, ще иде” по ОР, 
лишя B,N, ще иде N,C, я aunia M,B, -- по P,C,, тъй 
що-то точка B, ще падне на C,. Отъ PaBERCTBO-TO на 
четверожгълници-тВ слбдува / B;=/ С,; по този CX-, 

шя начинъ Ще доважемъ, чи /B, е равевъ и на 

κ
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други-т6 жгъли 12,Е, и пр. Ocphiw това, THR EBTO 

N,B, е равна Ha N,C, то перпендикулярни-т 8 радтуси 
OM,, ON, и пр. презполовявать страни-т6 на опи- 

camis МНОГгоЖжГЪЛНИКЪ ; слВД. ако половина М,В, е pa-. 

вна на половинж P,C, то и Whia-Ta страна А,В, е 
равна на C,D,, тъй схщо, ако половина М,В, е равна 

на половина O,D, то я mbia-Ta страна A,B, e равна 

на D,E, и up. И тъй многохгълникъ AB,CDEF, ¢ 
правиленъ; въ ожщо-то време той е едноимененъ съ 

вписаня ABCDEF, " ες 

За да опредълимъ странаетж на многожгълниеъ 

ABCDEF, тръба да saderbzudi, ЧИ, ако съеди- 

нимъ центръ О съ върхове-тв My, 10 лини-тв OB, 
OA,, и проч. ще минать и презъ BhpXoBe-TH на впи- 
саня многожгълникъ. Найстина, трижгълници ОМ,В, 

π ON,B, сж равни, защо-то OM,=ON, М,В,-М,В, и . 

ΟΒ, е обща (§. 18); отъ равенство-то ЖА ΤΈΒΗ TpH- 

кгълници слбдува, чи OB, презполовав ” / М,ОМ,; 
скщо и трижгълници ОМВ и ONB (X равни, защо- 

то OM=ON (въто апотеми) MB=NB (®bro moio- | 

BHHM 0T pasHE-TS хорди) я OB е обща: отъ това | 
слбдува, чи линя OB презцоловява сЯ Жжгълъ 1 

„ M,ON,; и тъй лини OB, OB тръба A0 ся сливатъь 
или съ други думи, върхъ В ся намира на ляниж 

OB,; cxmo и върхъ А ся намира на OA, и пр. 
Трижгълници ОАМ и OA M, сж подобни, защо- 

то AB и А,В, ¢x успорбдни (§. 29). 

Отъ подобе-то на тъзи трихгълници слЪдува 
(§. 49): | ' 

AM,_OM, 2AM, ΟΥ, AB 
AM - ΌΜ᾽ #18 9ay ΞΌΜΝ' ™ & aB “om () 

* A отъ правожгълн а трихгълникъ OMA имами: 

” OM2=O0A—AN?3; елед. ОМ --” 0A*—AMS3, 
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нъ ЪЪЙ EBTO AM__A2B, 10 OM=|"0A*—ARB:? 
. ..,..4„„. 

» Бъто замветимъ въ yp. (1) OM съ PABHO-TO MY, ще ποὸ- 

лучй;хъ AB,_OM, 
ς ΑΒ !/бАа-АвЗ 
Ν : T4 . | 

Нека впиеан!я многожгълникъ има п страни и ля 
означимъ CTPAHX-TE MY съ 85, CIDAHE-TE на описа- 
#19 съ Раз а радусъ-тъ съ г, тогава 

. b r Τ. а : А п ИЛИ by, ше О 
И РР l'r*—a,3 

b 4"” '“Γ . 

Съ помощъ-тж Ha това YDaBHEHI® можемъ опре- 
” дбли CTPAHX-TX на опибаня многожгълникъ, ако 3HA- 
емъ странх-тях на едноимения вписанъ, 

§ 19, дадача, Да ydeoums число-те на cmpanu- . 
т на прпдшиш вписана многожгблникао. 

РОшенге. Нека ABCDEF (чърт, 117) е правиленъ - 
„вписанъ многохгълникъ, 
Преварвами радтуси ОМ, 
ON, ОР и пр, перпендику- 

ς ларни къмъ CTPAHH-TE My, 
м съединявами TOUEX M съ 
Ан Β, т Уе B и 
„С и пр. Многохгълникъ 
AMBNCP.....,, кой-то е 
съставенъ по този начинъ, 

“ ще има два NXTH повече 
b ” CTPAHM отъ първ!я; въ ж. ” 

10-10 време той ще бжде правиленъ, Наистина, тъй 
EBTO церпендикулярни-тЕ радуси презполовявать PAB- . 
ни-Т8 джги АМВ, BNC и пр. то хорди АМ, ВМипр. : 
CX равни 10 между си; освЪнъ това / АМВ е равенъ 1 

м
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π / ВУС, защо-то отъ равенство-тона джги AMB,BM( 

и Ip,, EOH-TO ся стбгнати съ равни хорди (отъ страниц 

ΤῈ На многожгълниЕЪ-тТъ) излиза, ЧИ BCHUEH-TE «гъли 

AMB, BMC, CND и пр. имать еднаквж MBDEX. - } 

Явно е, чи периметръ-тъ HA вписаня многож. 

ΤΈΠΗΠΕΡ сЯ уголВмява, кога удвоимъ чиело-то на CTPay 

RE-TB MY, , 

“ 88 да опрЪдблимъ странжтж на съставеня ц 

този начинъ многожгълсикъ, къто знаемъ CTPAHX-TE на, 

ABCDEF и радусъ-тъ на кржгъ-тъ, постживами тъй 

Отъ правожгълня трижгълникъ AMG имамя: | 

AM2 г AG*+MG2 . й 

Нъ MG=0OM—OG; влед. Мб--0М2--20М.06 + 062 

(1). A отъ правожгълня трижгълникъ АОС имами: | 

0621--А02--Ай2, евлвд. 09-Г”АО2- Абг, 
Кгто замбетимъ въ ypas. (1) 062 н OG съ равни- 

ΤῈ имъ, ще получимъ: а " 

MG2=0Mi—20MV/AGeCAGHAOT_AGE О 

слБд. АМ2 :\(:2 + Qmfif 20M 1 A02— AG? | AD3— 

AG2=OM2 } A@)l‘ "'éf)Ml/ AO2— 4(’.}2' 

- 
< 

Π . - 1 2 

Нь АЧ:)?Ъ, c.\'lfi,‘tr A(}Z—é.g—; И τ 

- | А 1:--082- А02--20МАО2--АВ2. 
' У 4 

” Heea многохгълникъ ABCDEF има п страни R 
да означимъ CTPAHX-TX MY съ an, CTPAHK-TX на MHO- 

ἷ a . ΕΝ 2n | 4 

. 4 | : ) 
Съ помощъ-тя на това уравнене кожемъ пода- 

дев« TX странж HA вписан!я MHOTOXIBINEET съ п страни 
“ ῃ
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18 опредЪлимъ странж-тж на вписанъ сжщо многож- 
гъЛНИЕЪъ съ 2n страни, къто опредблимъ странжтж на 
но тожгълниЕъ съ 2n страни, можемъ послв да олре- 
Блимъ странж-тж на . вписанъ многожгълникъ съ 4n, 

съ 8n и пр. страни, А къто употрвбили изражеще-то 
πῷ 8. 18 ще опред лимъ странх-тж на описаня много- 
STRIRAES съ 2n, 4n, 8n ¥ πρ. страни, “ 

§ 80. Задача, Да onpedb.aums странж-тж на пра- 
ldll.lnifl BRUCAHS шестожгалиика. . ак 

РОшеще. Нека ABCDEF (чьрт. 118) е правиленъ 
" вписанъ шестожгълникъ. Къто 

съединимъ А у В съ O, ще ви- 
и Ο 

е димъЪ, Ὅ ΔΑΟΒ:.Βξ.Ο.:εοο (8. 

76); cabp, сумма-та на ;1)ym-T'l; 
два %1518 OAB и OBA e paBua 

Eq us” на 18(G0— 60°=120°; нъ тъй, къто 
PPT- B8 . тъ разенетво-то на страни AO 

н OB излиза, чи ТЪзи Жжгъли сж PABHA по между CH, 

70 СВЕЙ отъ TEX® е равенъ на %9?:600. Това по- 

казва, чи трижгълникъ AOB е равнкостърнястъ й чи 
cmpaka-ma кна правилнт списана шестожгвлника € ра- 

вна на padiycs-ma, ‘ . 

KvTo знаемъ CTpaH®-TX HA DNDABHIHIA вписанъ 
! тестожгълникъ, можемъ едно слбдъ друго да onpert- 

{1 CTPAHX-TX HQ BHUHCAHIA дванадесятожеълникъ, 
' двадесяточетверожгълникъ и пр. . 

1+ § 81, Да си представимъ два правиляи едно- 

именни многожгълника и около ΤῈ ΧΡ. ДВБ опиеани 
окржжности, Видбхме (§. 77), чи нериметри-т6 на 

многожгълници-ТЕ ся отнасять, къто pajiycH-Th на 

ч оцисани-т8 около ΤΈΧΡ гпржгове. Тъзи теоремж си 

| остава справедлива, колко-то много страни и да имать 
. 

.А 
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многохгълници-т6, Нъ колко-то ΠῸ ммого страни имал 

мнкогожгълници-тЕ толкова повече периметри-тВ име 

04 приближавать да (0я CIFIXTH съ OEPXEHOCTH-T¥ 

слЪд. EpEroBe-TH могжть да ся разглеждать, къто пр; 

вИилни многохтълници съ безкрайно голбмо число стра 

ни. Явно e посл8 това, чи окржжности-тЕ ся on 
насять по Жежду cu, като радгуси-тФ. Ако означим 

съ С не дължини-т8 на двЕ окржжности, съ Е я 

радтуси-тБ имъ; то сичорбдъ казано-то по торв πὖ 

имами: L -k HIH Ε 2k Ν 
ο T Π | 

Послъдне-то paBeHCTBO показва, чи ORPXEHOCT 
T8 ся отнасать по между CH, къто Даметри-те. 

Пропорща -(i ξἔ може да ся нацище Η тъ 

Това значи, чи ако раздвлимъ нЪком. оЕр 

с” 

2k~ '2 
XEOCTH съ дишетръ-тъ и другж окржжность павъ су 

дшнетръ-тъ 4, Τὸ ще получимъ равни числа; ТЪЗь 

мисьль ся изразява тъй: отношенг/е-то на окржоженост 

тж квм5 diamemps-ms в число постоянко, Това пост 
анно число изобра.зявать въ тржцеж OyEsX π, τρὶ. 

що-то 2k~ 

§. 82, Теорема. Двлжина-та на окржжностачт. 

е равна на padiycs-ms, умножена св Зк. 

Hera С е дължина-та на окрхжность-тж и К рад 

усъ-тъ ἀ; трбба да докажемъ, чи C=—2rk, 

Ξξκπκ имами C=2rk, 

и 

o
~
 

„Доказ. Отъ paBeHCTBO 

това искахме да докажемъ. 
Ако въ уравнеще C—2rk считами радусъ 

за единицжа, τὸ C=2r; това ще phue, чи ὃπ e do 
жина-та на тази окржжност», на коя-то Padiycs- 
е равенв на единницж, 

2k
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Χβ, 83. Задача. Да опредблимъ отношене-то на 
фажность-Тж въмъ Даметръ-тъ, T. €, π.᾿ 
, Plwenie. Това най леено ще стане, ако опред - 
M5 ABIEHHE-TE на тъзи окржжность, на коя-то ра- 
усъ-тъ ся счита за единицхж, T. e, 2л, Къто знаевмъ 
г, лесно ще намЪримъ и х, 

Тъзи овржжность ся иечислява постъненно, Тъй 
а ΠΡ. исчислявать най напредъ периметри-т# на 
писани-т8 Многожгълници съ 6, 12, 24, 48 и пр. 
грани и послт периметри-т8 на едноименни-тВ опи- 
зни, РазумБва ся, чи колко-то цовече страни има 
JOrOXCBIHHES T, Толкеова новече периметръ-тъ MY 
Fe ¢4 приближава къмъ окржжность-тж, 

Да исчислимъ най напредъ периметръ-тъ яа 
,равилщ“я вписанъ шестожгъдникъ. Страна-та My, 
EL-TO знаемъ € равна на радусъ-тъ (§. 80); ко 
jaiycs-15 е pasens на 1; еЛ. ако означимъ съ 8 
(ран+ж TX на шестожгълникъ-тъ, TO a;=1, затова пе- 
Мметръ-тъ му ще ὕχ 16 равенъ на 6. 
1  IHocxb, спорбдъ § 79, страна-та на Bumcauia 
ванадесатожтълникъ ще бжде: | 

ЕЕ = Е T Т ” | 

511,638 . ... ... 
Слбд. периметръ-тъ My ще бжде: 

12X0,517.638 -6,211.656. | 
0 сжшя начинъ ще HAMBDHMT, чи периметръ-тъ на 
огожгълниквъ-тъ съ 24 страни ще бжде 6,265.251 
48 страни —6,278.700 и пр. 

ПослБ отъ ypas. на §. T8, ако съ b; означимъ 
PAHX-TX на описаня шестожгълниквъ, ще имами: 

с а, 11 1 2 

LI LTy, =B с8 = 1154100, . 
4 -.ἶ,. 



СлЪд. периметръ-тъ на описаня шестожгълни 

ще бжде 6,928,200, Mo ежюця начинъ ще намвримъ 
чи периметръ-тъ на ONHCAHIA многожгълникъ съ 1 
„страни ще бжде 6,630776, съ 24 страня — 6,31905 
гсъ 48 страни — 6,292176 я mp, ι ' 

Отъ това ся зиди, чи равлива-та между пери 
метри-т8 на правилни-т8 вписани я едноименки опи 
сани многохгълници, става толкова по MAIKA, ΚΌΛΧΕΟΣ 
TO по вече страни-т8 имать Тъй на пр. ако иечу 

схимъ периметръ-тъ на вписаня MHOPOXTBIHHED сф 
3072 страни, той ще бжде 6,283184; а цериметръ-те 

на ONACAHIA многожгълникъ съ сжщо-то число стран 
ще бжде 6,233187, Разлика-та между Thys ще бжд 

по малка отъ 0,00001, елЪд, и разлика-та между т 83 

ΜΗΟΓΟΧΡΈΠΗΜΠΗ И OFPXEHOCTH-TX ще бжде ощи ц 

малкж отъ 0,00001; а тъй къто окрж«жностьтж н 
този кржгъ 6 ?х, τὸ 2r—6,26318, cabl, ==",1415 

(въ точностъ до 0,00001), ' 

§. 84, Teopema, Juue-mo на кржега-та е равко н 

квадрата отв padiycs-ms умножена св T 

Нека k e радусъ-тъ на квржгъ-тъ и К лице-т 
му ; TpB6A да доважемъ, чи k—rk? : 

Aokas, Да си пръдставямъ, чи окржженость АВ 

(чьрт. 119) е раздблена на мкого равни части κ 

| Толкози MAJEW, щото ебка 0Ty 

тБтъ, HA цр. mn да може χᾶ с 

А 7 /;7!5 счита за правж ἄμΗ ΚΗ, 
/4; В epexmuuyMs BCWMFH-TE TOURM Н 

0 дълене-то, на пр. Wy B, P, q ., 

съ центръ-тъ ще PA3ILIAMS врх 

N~ гъ-тъ на MHOXECTBO равни TPy 

с XI'BAHHIH, Таквизи, EBTO mor 

Чърт. 119, Ако считами радбсъ mo=k в 
BHCOYHHX на трижгГълЛниеЕъЪ шеу
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- mnk 
згово-то лице ще бжде равно на 5 τιῦ CEIO K- 

a-'ro на елбдующ!я трижеълникъ nop ще бжде —p2~k 

це то На Apoq ще бжде pq2k и up. | ' 

За да намбримъ лице-то на крхгъ-тъ, тръба да 
.беремъ лица-та на BCHYEH-TE трижгълници, кои-то 
| съставять, елЪд. 

с ш К -пр ра +quk = ἜΣΕΣ Σ “ и еа Л се п КВА 
2 

Нъ суммв.-та. mn {-0p + ра { ... е равна на цъдже 
; OEDEEHOCTE, коя-то е ὅπε, ΟῈ κ 
( kt27¢k 

K= 5 идли K—=rk? с 

ЗАДАЧИ 

„ 48, Да раздт:лимъ овршность TX на шесть ра- 
ф vacra. 

. POuwenie. Съ перигелъ-тъ измБЪрвами радусъ-тъ 
окржжность-тж. Джга-та, коя-то е CTHIHATA отъ 
дж, PABHE на радусъ-тъ ще бжде шеста-та часть 

„ъ окржжность-тж и 88 това ще ся ΠΟΝΒΟΤΗ шестъ 
фти въ OEIX-TX окрхжность. 

. 49, Да раздълимъ окрженостьтж на 4 равни” 
TH. - : . 

Pbuenie, Два перпендикуларни N0 между CH Jia- 
а ще раздЪльеть овржжностъ-тж HA 4 равни части. ” 

50 Да раздълимъ прав я жгълъ на 3 равни части, 
Рбшеще, Отъ върхъ А на правм хгълъ ABC 

CBAME съ произволенъ радусъ джгж, воя-то ще 
ече страни-тВ на хгълъ-тъ въ-токчи В и С, На
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дхех BC отмЕрвами хордж CD, равна на pajiycs-T+b, 
тотава джга BD ще бжде TpeTix часть отъ четвър. 
THRX-TX на окрхжность-тж, а жхгълъ BAD -- ΤΡΘΤῚΣ 
часть отъ ΠΡΆΒΙΑ жгълъ. Jxrs ΒΌ orwbpsavi на джг 
CD и кодучвами по този начинъ и други-тв двъ трет 
части отъ правя жгълъ, 

51. Да опредблимъ странх-тж на вписаня хва 
дратъ. : .. 

PBwenie. Нева ABCD 9 вписанъ квадратъ и 
радусъ-тъ на кржгъ-тъ, Къто uperapaMu дагоналу 
АС и BD и ξρτο забележимъ, чи ТЕ еж взанмно Π6}} 

аендикулярни й ся презполовявать (§. 43), 88 5110: 
чвами, чи точка-та на пресичане-то имъ съвпад 
съ центръ-тъ и AOB е правъ жгълъ. 38 това 

АВ2-- АО02 + OB2=13 фу2--2г2, χ. AB=rl72. 
“ B2 Да onpedB.aums padiycs-ms на кржев-те, Koi, 
mo e enucans вв нбкой квадрате, ако padiycs-ms щ 
описащя кржогв е T, 

PBuwenie. Нека AB е страна-та на вписани 
квадратъ H O центръ-тъ на кржгъ-тъ. Перпендику 
ляръ OD къмъ АВ ще бжде pajiycs на вписанц 
кврхтъ, а линя OB— paniyes на omscamis. Отъ пра 
вохгълн1я трижгълникъ ODB имами: OD2=O0B2- ΒΝ 
Ago OB=r, то страна-та на вцисаня квадратъ щ 

Ν τ o 2 
бхде rl 2 (задаче 51); след, BD=- 2‘, Βυ---ἷ 

Къто замбетимъ OB”zu BD? въ равни-т имъ, ще o 
12 

лучимъ: 0D3:r~—-r§ 2, елдД. 01)-.[7:. 

53, Да опредБЪлимъ радусъ-тъ на крхгъ-тъ, кой 
' 70 е вписанъ въ правилня шестохгълниквъ, ако ра 
дусъ тъ на описаня крхтгъ е г. 

PUuenie. Нека AB 9 страна-та на шестожгъл 
HAED-TS, о- центръ-тъ на вржгъ-тъ и OD перкенди 
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вуларъ, cnycHaTh врьхъ AB, Отъ правохгълня три- 
хгълникъ OBD имами: OD2=OB—BD?; нь OB е 
paniyes v, а BD— полоовина отъ етранж-тж на Npo- : " " 
ΒΟΧΡΡΙΜΗΕΒ, T, ©. 35 вабд, ODfier—;—,uOD— 
Е 
| 54, Да опредблимъ странжетж на правилнтя два- 
надесятохгълниеъ, кой-то е впиеачъ въ врхгъ съ ра- 
ἰ , г. 

PBuenie. Нека АВ в страна-та на вписаня ше- 
TOST'BIHHRDE U 0 — центръ на вкругъ-тъ. Отъ цевтръ 

хължавами, до TXE еа просбче съ окрхжность-тж въ 
гочЕж М; линя MB me бжле страна на вписан)я Ддва- 
адесатожгълникъ, Отъ правожгълня TPHXI'BIHHED 
МЪВ имами:; MB2=DB24 DM3, Линя DB e половина 

. r гъ CTPAHX-TE на шестожгълникъ-тъ, T, е. DB—= 5 

3 
L3 (Задача 53), Ствд. DM2=— - 

ὙἹ §+2—r2. Къто замбетимъ DB? и DM съ равни- 

DM=OM—0OD=y— 

ι . ΒΜ :rl/2—_|/ 3. 
: 55, Да опредълимъ pajiycH-TE на EpXIOBe-TS, 
ТЪъ EOH-TO единъ-тъ @ описанъ около квадратъ въ 
ранж 8, а друмя вписанъ въ сжш!я квадратъ, 

Phwenie, Ако а е страна-та на кввадратъ-тъ и г 
адТусъ-тъ на описан!я кржгъ, τὸ a=rl’2, елъд. ра- 
. : а 
Мусъ-тъ на описаня квржгъ ще бжде r—= --. Къто 
| μ 

фнаемъ радусъ-тъ на ONMCAHIE кржгъ, десно ще ὁ- 
„нпредблимъ ралтусъ-тъ на вписаня, защо-то той е а-
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иотема на кввадратъ-тъ Нека ro означимъ ΟἹ T,; TO- 
гава отъ правожгълня трижгълнинъ ще ииани : 

2 2 2 εὐ 

:'β.':ἷ,---ι᾽͵ Ζ,(ΗΜ Y= Ξ 

56. Да исчиелимъ лице-то на правилн!я много- 

XU'BIHHED съ п страни. | 
Рвшеще, Нека h е апотема-та Ha шюгожгъл- 

HHED-TH M & страна-та му. Ако съединимъ центръ O 

съ BCHYEA-TB върхове на MHUIXI'BAHUED=TH, ΤῸ ще Π0" 
лучимъ п равни трихгълници; дице-то на единъ отъ 

ΤΈΧ, ще бхде равно 'ἶ-Ξ-’; елБд. лице-то HA ΒΟΆΜΕΝ 

трижтълници или лзице-то на многохгтълникъ-тъ ще 

баде na; . 

57. Да oupexbauys лице-то H& Трихтълникъ-тъ 
00 три-т8 дадени негови страни. 

Pbwenie, Нева АВС (чьрт, 

/\ ᾽ 120) е нбкой трихгълникъ. Да 

ἐ 

означимъ лице-то MY съ Л и He- 

ка страна ВС е равна на а, 

А/ АТ Αὐξξ и AB=c. Бъто прека- 

D рами pucounux BD, отъ право- 

Чърт. 120. хгълня трихгълникъ ABD - 
мами: BD2=e?—AD? (1), A отъ правохгъля я три- 
хгълвикъ BDC ще получимъ: a2=BD24+DC?(2). Нъ 
DC=AC -АР-Ъ-АР ; елъд, DC? =b2—2b,AD + AD2, 
Къто замбетимъ въ уравнене (2) BD2r DC2 съ равни- 
ТЕ имъ ще получимъ: 
a2=¢2- AD? 4 b32b,AD + АРгили,а2 =¢? +b’—v2b AD 
A b3 {—c’-——a” 

отъ mocabauio-ro AD= o 

Въ урав, (1) BawBcremm AD? съ DPABHOSTO MY ; 
(b2+c2—a2)’ 4b’c"‘-—(b‘+c‘—a )2 

ἀδὲ πΠ᾿ ἀ[ι[͵ 
тогава Β103.: ολ--. 
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Бъто замбетимъ въ чиелителя на вторх-тж часть раз- 
JHEX-TE на квадрати-т8 съ произвълене отъ вумиж 
B разликх, ще получимъ: 

. BD*=[2be +(b*+e2—~a?)] [2be~ (b2 4 ο3.-.-45}} 
: . 402 " . Нъ 2001 (b4 ο---85) =2be b 02— a2 (b 4 o)i—a= 
: (b+c+a)(b+c—:a), к 2be—(b24 c2—a2)=2hc—b2—c? 
Ἔ a*=a?— (b? - 02- Ъе) =a2— (Ъ--е)2 = (а - 8-͵ὶ 
(a=b+¢). - - : | | | 
След, BDe= (ΞῈΡ +) +e—a)(a+b—c)(a+o—b) Сл) Fb—o)(a +o—b) 

4b? 
а отъ TyR@, . Ξ . - : 

| ВВ-Па+ь+е)9>+о-„дд(%1ь.;35„+е-ь) 

2b T 
Къто. ompentauxMu виеочинж-тж на трижгълникъ-тт, 
ще ΒΆΜΒΡΗΜΈ : Ν ᾿ 

ACBD _BBD_ Ъ γαιρτρξιςςξ τ τπ; ее” 2"""=“2“=§><2b‘ (a+b;+c)(b+c a)(a-b—c)(ate-—hj 

еА A=YV (@t ¥ )Ὁ 1 6-- -αὐζα i b—ej@ato—b), 
: 58. Mo дахенх-тж етраня на правили ш трихгъл- 

"|никъ, да опредЪлимъ лице-то My. “ K 
"р 

΄ 

Рошенще, Нека АВС е трижгълникъ и страна-та 
му a. Ако отъ върхъ В спустимъ перпендикуляръ 
BD врьхъ странж АС и ако означимъ ДдЪлжинжеТж 
на този перпендивуляръ съ h, то лице-то на три- 

ah _ ' . - | AI'BAHAES-TD ще бжде " Нъ отъ правохгълнтя три- 

жгълникъ BDC имами h:=B0—CD3, ΒΟ еравна на 
% & CD е половина отъ а (това CIEAYBA отъ равен- 
ство-то на правохгълни-ТЕ тряхгълници ABD и DBC), 

"|къто замбстимъ ВС2 и CD? съ равни-т8 имъ ще mo- 
#; пъ а2? 863 ayV'y “ - Ъя не = 7 pau Ъш 9 ! дучимъ 1 Ξ 4 Ἀ 3 

| T'somerp. . 7
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Слбд. лице 10 на трижгълникъ-тъ ще бжде PaBHO на 

“у8 а . 

59. По даденх-тж странж на правилня шесто- 
ZrBIHAED да опредблимъ лице-то MY. Ε Ὶ 

Pbuenie. Нека АВ--а в cTpaua-Ta на шесто- | 
ΣΧΙΈΠΗΜΕΙ- Τ B О центръ на описаня около него: 
крхгъ. Бъто съединимъ О съ A к B и къто епустимъ, ! 
перпендивуляръ OD, отъ правожгълн а трихплниш: 

2 / 

OBD, ще имами O;)'::az——%?— Βἶ,σπ’ωι. op=2"_ 3 

Това е апотема-та на правилниа шестожгълникъ, o< 

рбдъ задачж 56 лице-то на многожгълникъ-тъ е ра 

вно на половинх отъ произвъдене-то, кое-то е съ-- 

ставено отъ число-то на страни-тЕ, отъ ABIKHHE-TE 

на CTPAHX-TE и отъ дължинж-тж на ANOTOMX-TX; BT 

лице-то на. шестохгълникъ-тъ ще бжде равно на.о | 

θιϑιαγ 8 Зауз 

23 :‘——2*" 

Ἃ 60. Да изчислимъ дължин-Т HA окрханость-та, 
ако радусъ-тъ е равенъ Ha 5, 15 метра. 

Рбщете, Отъ Формулж C=2zR (§. 82) имами: 
R=5,15, х--3,14 (приблизително) . елъд. 

C=2x3, 14)(5 15=6,28 x5,156=32,342 merpa. 

61, Да изчислимъ дължинх-тж HA oxpxmuocrb—m, 
ако даметръ-тъ ц е 12 Merpa. 

Pbuenie. Ако Даметръ-тъ на овршноеть-тх e 
12 merpa, то радтусъ-тъ ще бжде 6; елбд. 

C=2x%3,14Xx6=6,28 x6 =37, 68 MeTpa. “ 
.]„62. Дължина-та на OEPXEHOCTS-TE е 50,24 ме 

TPA; на колко е равенъ радусъ-тъ #? 

Pbuen.e, Отъ 20pxyix C=2rR имами Е -- 2(: χ. 

88 дхда намБримъ радусъ-тъ, TphOa дължинх-тж на 

1 

I 

,4 
ч
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окржжность-тж 50,24 да раздблимъ съ ?х, т. в. 6,28; ” 

тогава ще получимъ В- %9 '2285:8 MeTpa. 

Ч.63. Дължина-та на окржаность-тж е 94,2 метра, 
на колко е равенъ радусъ-тъ #? | 

Рбшеше, Радусъ-тъ е равенъ на 15 метра. 
Ν 84, Ращусъ-тъ на OEPXEHOCTH-TX е равенъ на 9 

метра; колко е дългта джга-та, коя-то съдържа 12009 
Plwenie. Тъй къто всичка-та окржжность е дълга 

2rR=6,28X9 метра, то 3600 cx равни на 6,2859 
MeTpa, а 10 ще ὕχχθ 360 ΠΧΤῊ по малъкъ, Τ. θ. 
6,2859 
7736073 слвБд, 1200 ще имать 120 пхти по голбмж 

ABARHHZ OTH .δ.’ἕξἔἓἓ, ‘T e 1200 ще CHALPEATH 

12 
i 6’28>§§6>§__9 метра. Къто исчислимъ това израженте 

ще HaMBpPHMB, чи дължина-та на джгжТтж е 18,84 
метра. - . . 

: 65. Радусъ-тъ на окрженость-тж е 12. метра, 
колЕО е Дълга дхга-та, коя-то съдържа 3002 

Рбшещше, Дължина-та на джга-та 6 6,28 метра. 
6. . РаАщусъ-тъ на окржаность-тж е 2,5 метра, 

коЛЕ а окрхжность-тж, коя-то съдържа 2654342 Т 
- PUuenie. Дължина-та на окрженостъ-тж е равна 

на 1,158 метра. | 

Ζᾧῖ. Да опредЪлимъ лице-то на кржгъ-ть,ш ако 
даметръ-тъ MY е 10,5 метра. 

PBuenie, Лаце-то на кржгъ-тъ е равно на хВ2, 
10,5 | . 

то му (5,25)2--21,5525 и х съ равно-то му 3,14, ще 

получимъ 3,14X27,5625=286,546 (приблизително.) И 

тъй лице-то на крхгъ-тъ е 86,546 ввадра/;нп метра. | 
« 

| гд86-то В ΞΞ =b5.25, Къто замЪстимъ R? съ paBHO-
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*68 Да опредЪдимъ лице-то на вржгъ-тъ, ако 

радусъв-тъ му е 6 метра. 
Рбшеще, Лице-то на ирхгъ-т*ь в равно на 118 04 

квадр. метра. . . 

J&SQ. Радусъ-тъ Ha евваторъ-тъ е 6376984 ne'rpa-, 

EAEBO пространство пзиинува сБка ΟΤΡ 'ro'mn-'r'h му 

въ cBbeyujpx? - 

РОшеше. Ако радусвъ-тъ в b3769‘34, 710 окрзш. 

HOCTH-TX ще бхдле 6,28X 6370984 merpa. Такова про- 

етранство ще изминува ΟἾκα 0T TOURK-TB за 24 часа, 

ΠῈ за 2460560 секунди; селЪд. 88 еднж CBRYHIX 

сВка отъ TOMEH-T'S на екваторъ-тъ ще изминува: - 

2460560 ихти по малко пространство, T. е. “ 

6,28 6376984 . а 
94N 60560 -=463,6 . .. метра Ο . 

‘QL’IO. Дщпетръ-тъ на шдки-т”ь колеле-та на Κἂ- 

PYux-rx е 1,2 метра а Alaxerph-Th на предни-т 

0,8 метра; колко пжти ще ся обърнатъ задни-тЕ и 

предни-тВ колеле-та, кога каруца-та измине ὍΛΗ 

EHIOMETDS. . . 
Plwenie, Задни-т } колеле-та ся завъртжть HOUTH 

265,89 ижти, а предки-тв почти 898 пеТи;, “ ; 

. ἊΛΤΙ. На 419 теограФически широчинж, ДЪЛЖжИНа- 
та на сБюЙ градусъ на нпараллелъ-тъ (кржгъ ycuo- 

рЪденъ на екваторъ-тъ) в 75,782 метра. Да опредй- 

лимъ радусъ-тъ на този параллелъ, , 

Ρυιμρδε, Аво единъ градусъ въдьржа 75,762 ме- 

Tpa, то 8609 ще съдържать 15,152 Χ 360 метра. Това 

ще бжде дължинх-тж на окржхжностьтж; за да намв- 

рнмъ ралтусъ-тъ й, тръба 75,782X360 κ раздълимъ. 

съ 2x, Τ. е. съ 6,28, тогава ще попчимъ. ‘ 
76,7 .?*.22.2;;350-4341989. И T3 patiyes-T на. парал- 

. делъ-тъ е 4341989 метра. - й 
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7Стг Да. опред"влииъ Д1аметръ-тъ на кржгънтъ, 
хой-то е равномбренъ съ квадратъ-тъ, ако етрана -та 
на квадратъ-тъ е 60 метра, А е. 

Рбшене, Спорбдъ смисьълъ-тъ на задачжтж 
 имами 602-:1:22, Τ Ὸ х е неизвЪетнтя pajiyes на 
„кржгъ-тъ, кой-то търсимъ, Отъ това равеиетво AMAMHE : 

3600 
X3 Ξ 147-1146,50; слтд « УПП46.50- 1146,50--38,86, a 
2Х, T e. даметръ-тъ е раренъ на 67,7 метра. 

Ὑ 78. Г аг-енредблимъ ражусъ-тъ WA крюгъ-тъ, на 
кой-то лице-то му ся yroxkmara съ 100 квадр, метра, 
ако ращ усъ-тъ му ся yroxtmm съ 1 метръ “ 

PBuenie. Спорвдъ смисьлъ-тъ на задачж-тж имами 
(4-1)2:-:1:Х24100, тд8-то х е радтусъ-тъ на този 
кЕржгъ, кой-то тъьрсимъ, гъто възвисимъ отъ квадратъ 
"двучлеанъ X 41, ще получимъ: 
n(x342x+1)= nx2 +100 или п*хг+2кх+тс-гех*+100* 

o, 2rx= 100-—-1::96 86, а отъ TOBA x—g~8§_l5,42 

метра. " : 

44 τ два-та BOHNEHTPHAPAHH вржга лице-то 
на по малкя е K2 а разлика-та между радуси-тв 
на два-та EpEra 6 4, да опред лимъ AMIE-TO, вое то 

[ὃ завлючено между тЕзи два кржга. ᾿ 

Ршене. Ако означимъ съ X рал усъ-тъ на по- 
| малкя кржгъ, . то Ρ Χ смисълъ-тъ, на задача-тж 

уимами. 1cx2—-k2' chIm; ‘;':V»:. Тъй къто pasinga-Ta 

L - ке 
между радуси-т8 на два-та xpxra еак *ъ--,-к-щебхде 

| радТусъ-тъ на moroxbMia кржгъ; слъд. лице-то на го- 

ЛБМЯ ргъ е π (d+—k~) nd’+%/é§7:t+ k3 —rd24
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29ку х +К2, За да намвВримъ лице-то, кое-то 6 88- 
ключено, тръба 0Τ лице-то на голЪмя ἘΡΧΤ да 

извадимъ лице-то на по Maigig, Тогава ще имами : 
ха24 2dk\[{+k2-k-:nd?-2kd\/m 

( 
ςὔμὥὖ; κἶξἐᾗξἔΐ“ἵ л :*? а 

”27““„33 11 L 
ееа Г Ὑ АТ Π e, 

\MW( f%a A ’@’ .С ае s «j;‘,c»(_a'c,/(}~ 

„„щцщщтмнт ре 
V 

: 

ь(3 / A rmi\ l „....„. ) " τ Е 
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5, 85. П.шскость ся нарича тъзи повьрхнина, съ 
коа-то ся слива сбка права линя, ако има съ HEEE 
ДВЕ общи точки, Отъ това елбдува, чи плоскость-та 
може да пресбче правжтж IWHIEE само въ една точ- 
KX, защо-то ако Ζ npeckue още въ еднж TOUEX, ТЯ 
ще ся cibe съ не 

Тъзи точка, въ коя-то правата ся пресича отъ 
плосвость-та, вя варича основж на правх-тж. | 

АЗ, 86. Теорема, Презв три точки 65 пространеч. 
ство-то A, В й C, коцето не лежджте на еднж npa- 
вж, може да ся прекара само една плоскость. 

Доказ, Бъто прекарами плоскость презъ правае 
ΤΆ, коя-то съединява точей А и B, можемъ Да ви 
въобразимъ, чи плоскость-та ея върши около тъзи 
IWAIA до тогава, до ΕΈΤΟ ербшне точвж ΟἹ елбд. Hpess - 
три TOUER можемъ обкога да прекарами плоскость, 

Нъ презъ точки A, В я Ο не може да ся upe-
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ῃ кара 10 вече 01 една плоскость. 
m Нахетина, нека mpess точки A, 

ВисС (чьрт. 121) минува ло- 
в ¢ скость; да земимъ таквя χᾶ е 

в нИ DE, коя-то лежи на тъзи 
Чърт, 121, плоскость. Ще дхокажимъ, чи ако 

презъ A, В и С премине втора 
плоскость, то линя DE ще лежи и на вторж-тже пло- 
скость, а това ще означава, чи плоскости-т8 съвпа- . 
датъ. Съединявами А и Сеъ В; нека m B π ( 
ТОЧЕЙ-ТЕ, въ кои-то лищя DE пресича АВ и AC. 
Ago презъ A, В и С премине втора плоскость, TO 
TOYER m ¥ п Ще TERFETH На тТъзи плоскость, защо- 
то АВ и АС дежжть Ha неке; въ ако ш Η n сж на 
BTGPX-TE плоскость, TO и цБла-та лин ье DE ще лежи 
на неъ (§. 85). И тъй цлоскости-т8 съвпадать, T. 
6. прегъ три точкн пространетво-то може да преми- 
не само една плоскость. 

Отъ тъзи теоремж слъдува. “ “ ) 
1) Три точки, KOM TO не лежжть HA еднж пра- 

BX, напълно отпредълявать полужене-то на плоскостье 
TZ въ HPOCTPAHCTRO-TO, гащо-то презъ таквизи три 
точки може да мине само една плоскость. Презъ двЕ- 
T8 отъ THH TOUER cEROra можемъ да си представимъ 
правж линне, Ο ὮΧ. права линя и точка, коя-то в 
вънъ отъ HEIX, сжщо опредблявать полуженте-то на 
NIOCEOCTH-TX въ пространство-то. ‘ 

и 2) εῆ къто двЕ успортдни лини лежжть на 
едиж плоскость, а полужене-то имъ на тъзи плосе 
кость ся опредблява съ три точки, то двЕ уеспорядни 
линй опредблявать полужене-то на плосвость-тя. 

3) Пресичане-то на двВЕ плоскости #в CEEOTR 
, кправа линя, зашщо-то ако допустимъ, чи въ просичае
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ще-то имъ MMA макаръ три TOUEH, KOH-TO не лежжть 
на еднжх правж, то WIOCKOCTH-TE ще ся сливать. 

" X § 81, Teopema. Ако npasa-ma e перпендиколярна 
κῦμδ 06D AuNill, прекарани npess основж-тж и на пло 

скосттж ; то тя ще бжде перпендиколярна сжщо и 

квмв οὕκα другж линйк, коя-то е прекарана презв oc- 
HOBR-MX U на сжща-тж плоскосто. 

Нека РО (чъьрт. 122) е nep- 

пендиволярна въмъ ДВВ JuHim 

ОА и OB, кои-те сж "на IO~ 

скость MN и минувать презъ 06- 

новж О; тръба да докажимъ, чи 

npava-ra РО е перпендикулярна 

схщо и къмъ CBEX другж линя 

ОС, коя-то е прикарана на CX- 

щж-тж ILI0CEOCTH презъ основ«ж O, 

Доказ.. Прекарвами на Π10- 
скость MN произволинж линиж АВ, коя-то ще mpechue 

. прави-т6 OB, ОС и OA въ τόυκῃ B, Си А; mocad, 
къто продължимъ линиж РО отъ JpyI®-TE c'rpm{x на 

илоскостъ-тж, отмБрвами на продължеше-то й часть 

OQ=OP и съединявами точки A, Ви Сеъ Ри Q. 

Правожгълни-т5 трижгълници РОВ н QOB, кои-то 
имать равни EATOTH, ся равни по между си; схщо и 

правохгълни-т8 трижгълници РОА QOA ся равни πὸ 

между сИ ; слъд, PB=QB и РА-ОА. По тъзи при- 

WHHX трижгълници РАВ и ОАВ, кои-то имать три- 

ТЕ си страни равни, ся равни по между ΘΗ : СЛЪд. 

'/ PAB=/ ОАВ. Послб, трихжгълници РАС u QAC 

сж равни, защо-то освЪнъ равенство-то на хгли РАС 

и QAC, имами РА--ОА и AC=AC: отъ равенсетво- 
то на тбзи трихгълници слБдува PC=QC. Най поелб, 
трихгълници РОС и QOC, ron-To имать общ« стра- 
не 0C, OP=0Q и PC=QC, cx равни; CIExoB. 

. а 
# Чрьт 122, 
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/ POC=/QOC, 1, е. лищя PO 6 перпендивулярна 
въмъ OC,. - .. . Ν Ξ Ξ 

1 предположихми, чи mumiz ОС е вътрб въ 
хгълъ АОВ; нъ доказанна-та теорема е вЪърна и то- 
гава, кога-то Jumik OC лежи вънъ отъ жгълъ АОВ 

.“ (чьрт. 123) Haucmuna, тогава 
. можемъ да продължимъ еднж отъ 

перпендикулярни-тВ, напр. A0, 
ποί НБеоКЕ точка A,; /„ POA, ще 

. бхде правъ, т. e. РО ще бжде 
# -  перпендивуларна къмъ А,О и 

Чърт, 123.. линик СО ще бжде вугрб въ 
; . ΦΒΟΑ, т. o този случай ва - 

прекарва къмъ първиж. . м 
Линя-та, коя-то е перцендикулярна къмъ всич- 

EH-TB прави, прекарани на плоскость-та презъ 0CHOBX- 
TX U, ся нарича перпендикуляриж кема тази плоскость. 

Отъ доказанж-те Teopeux слбдува, чи, ако ди- 
ня-та е перпендикулярна къмъ κ прави, прекае . 
рани на плоскость-тж презъ основж-тж U, тя ще бжде 
порцендикуляарна и къмъ плоскость-тж, 4;\ Ν Ξ 
“ΖἝὉ. 88. Теорема, Отъ CHEX TOYEX на плоскость-тж 
чоке да ся издигне къмъ нею само единъ перпен- 
дивуляръ . - ς й " 

v .7 .. . " Нека muuim AO (чърт, 124) 
. „ е перцендивулярна въмъ пло- 

скость MN; тръба да докажемъ, 
чи c¢kEa друга права OB, коя-то 

.е прекварана презъ ocHOBX-15 O, 
„нЪма да бхде перпендикуларна 
къмъ ΜΝ.. . а ͵ 

. Доказ, Презъ точен B, О и А си въобразими 
вторж плоскость; нека тя пресича плоскость MN но “ 
ἀμαῖα ОС. Аво допустимъ, чи и динта OB e перпек-
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дикуляръ, то / ВОС ще бжде правъ и въ CXIO-TO 
време ΠῸ малъкъ отъ друшя правъ жгълъ АОС, ков-то | 
е невъзможно (§. 5). ες 

j)\ §. 89, Teopema, Oms сВкж точкж, KOA-MO лежи 
8axns oms RIOCKOCMb-M K, можемв да спустимв врьта“ 

плоскостьтж само едцина перпендикуляра “ 

Нека отъ точка В (чърт.| 

125) е спустнатъ перпендиву- 

ляръ B3, връхъ плоскость МУ; 

тръба да докажемъ, чи CBEA дру 

. та Jvmis ВА, коя-то е прекара- 

на презъ точеж B, mbua да бжде 

перпендикуляна къмъ плоскоеть MN. . 

Доказ. Axo считами ¥ AB 88 MePUEHIHEYIADD, 

т0 къто съединимъ A съ B, ще получимъ трижгъл 

HHES, ВЪ EoA-TO има два прави жгълаВ, и А, а това 

е невъзможно (8, 87 слбд, 8) . , 

(/\L; 8. 90. Teopema. Ако oms точкж-тж, Ккоя-то 46е 

1 
1 

1 

Чърт. 135. ” 

4 65 5 ота плоскостьтЖ, прекарами KoMB HEeER пере 

ечдикуляра B наклоненц, mo 1) перпендикулярветв е 

по квсв oms εὔκα наклоненж и 2) равноотдаличени-т6 

й ота перпендикуляра-та наклонени ся равни NO между си. 

) 1. Нека AP (чьърт. 126) е 

перпендикуляръ, кой-то е спуе- 

. матъ отъ ΜΈΚΟΗΣ TOUEX A Ввръхъ 

плоскость MN, а АС е навло- 

- Iy нена; тръба да докажемъ, чи 

Ν AC>AP, ' 
: Доказ, Съединяваме С съ 

Р и получваме правожгъленъ тряжгълникъ APC, въ 
кой-то AC e гипотенуза; елБд. AC>AP (6. 21), 

* 2, Нека АО и АВ,ся 185 наклонени, равнкоот- 

лаличени отъ пернендивуляръ-тъ; тръба да дока- 
хемъ, чи АО--АС. е . 
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Доказ, Правожтълни-тВ трижгълници ACP и 
АОР и АОР ямать обтъ EaTeTs AP и, осв яъ това, 

СР--ОР (cuop¥ns кавто допущами); 6ЛЪД. тй ся 

равни (§ 23) и за това AO=AC, | 
. Отъ казано-то слЪдува, чи перпендикуларъ-тъ 

е най късо-то разстоян е отъ точеж-Тж A0 ITOCEOCTH- 
'TX; 88 това разстояне-то отъ точЕЖеТЖ ДО ILIOCEOCTH= 
Σ ся измЪрва съ перпендиквуляръ. . 

. 91, Junia-ma, коя-то e прекарана нф Гло- 
| скостъ-тж презв осковж-тж на наклоненж-тж перпен- 

дикулярно квмв правжетж, коя-то свединява тази OCKO~ - 

6% св основжетж K& перпендикуляра ms, ще бжде nep- 

пепдикуллриа и кама наклоненжтж. : ᾿ " 

Нека АВ (чьрт. 127) e наклонена и линш CD e 
прекарана на плоскостьтж презъ 

. основж В перпендивулярно ЕЪМЪ 

aunig ВР, коя-то съвдинява В съ 

- овновж Р на перпендикуляръ АР; 

тртба да докажемъ, чи CD_LAB. 

. Доказ, Отмбрвами на линя 

LD части BC и ΒΌ правни по 

между сИ и съвдинявами точи Ο B D сЪлинР, 

Правожгълни-т5 трижгълници РВС и PBD, кои-то 

имать равни катети, сж равни; влбд, PD=PC  Тъй 

схщо Правожгълни-т8 трижгълници APD я АРС, 

EOM-TO имать общъ катетъ AP и осванъ това PC=PD, 

ся равни; за това AC:=AD. Най mocr®, трижгълници 

ABC и. АВО ся равни, защо-то имать общж странж 

АВи освЪънъ това CB=BD g AC=AD. Отъ равенство- 

то на 7THSE трижгълници слЪдува: / АВС-- / DBA, 

т. е. линиж AB е перпендиквулярна въмъ CD. . - 

§ 92. Teopema. Ако една oms успорбдни-тО лц«- 

и € перпендикулярна кемо плоскостьътж, MO и другж- 

тж ще бжде перпендикулярна KIM3 неък. 

Чърт. 127,
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Неква линга AB и CD (чърт, 128) ¢x успорбдяи 

по между ся и права-та АВ е 

перпендиевулярна къмъ плоскеость | 

MN; тръба да докажемъ, чи и 

линмя CD е перцендикулярна 

.- вЪмъ MN, ες 

Доказ, Да си представимъ 

Чьрт. 128. плоскостьтх, въ E0S-TO лежхтъ 
усиорбдни-т#; тъзи плосквость ще nprckye MN по| 

ik BD, Къто прекарами на плоскость MN ЛИНИЕ | 

ЕС, перпендикуляряк въмъ BD, и EBT0 съединимъ, 

D съ mwheoix точкеж E на правх-тя AB, ще видимъ, 

(§ 91) чи ammik FG е перпендикуларна въмъ ποὶ 

лищши BD я ED, κομ-Τὸ лекжть Ha плосвось ABDC, 

слЪд, T4 ще бжде перпендикулярна Η къмъ плосеость 

ABDC, а спорЪдъ това и къмъ MMHIE CD, коя-то в 

на схщж-1ж плоскость (6. 87) Нъ сикорЪъдъ ycmops- 

дностътх на АВ я CD, диня BD, която е пер- 

пендивкулярна къмъ АВ, ще бждле церпендикулярна 

и къмъ CD (§ 31), И тъй лишък СО e перпендику- 

лярна къмъ дв5 лини BD αὶ FD, кои-то лежжть на 

плоскость ММ; слъЪд. тя 6 перпендикулярна и въмъ 

Плоскость MN (§. 87) . 

.. § 93, Теорема, Де auniu, кои-то сж nepnendury~ 

4ярни ката KUKOER плоскост, успорбдни ся по между си, 

Нека лини АВ и СГ (чьрт, 128) сж перпенди. 

EyAspun къмъ плоскость MN; трвба да докажемъ, чи 
ΤΈ ΟΣ yeuopBAHH IO между си, , 

„Доказ. Да допустимъ, чи лини АВ и CD не cx 

успорбдни и да си въобразимъ презъ точев В лин к 

успорбдиж на CD. Тъзи muia спорбдъ В. 92 ще 
бжде перпендикулярна въмъ плоскость MN, тъй що- 

T0 въ TouEX В ще бжедхть два перцендикуляра въмъ 

плоскость MN, кое-то е невъзможно (8. 88), 
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δι 94. Теорема, Деб *auniv 68 пространство-то 
АВ и CD, xou-mo ся успорбдни ка третж ,линж 
MN успорбдни сж и по между cu, 

Доказ, Къто си въобразимъ плоскость, перпен- 
дивкулярна къмъ правжетх MN забелбзваме, чи ляни 
AB и CD сж перпендикулярни къмъ тъзи плоскоевть 
(8. 92); нъ ако линй АВ и CD еж перпендикулярни 
808 въмъ еднж плоскость, TH еж успорбдни по между 
ви (§. 93). . - ” 

1 Права ΖΗ и плоекость, кои-то не ся врбщать, 

FO.IR0-TO и даги продължавами, са наричать успорбдни. 

8, 95, Теорема, .unin-ma, коя.то e успорбдна 
ἐ HUKOER плоскосту, намира ся на 6peds на еднакво 
разстояше OING невк, 

Нека AB (uspr. 129) е линя, успорбдна съ πτὸ- 
скость MN; въто спустимъ отъ HE- 

ο Χ нейни точви A и В пер- 
пендикуляри АС и ΒΌ връхъ пло 
сковть MN, ще можемъ да дока- 

N жемъ, чи AC=BD, 
Чърт. 129. ς ἤοκαι, ТЪй къто АС я ΒΌ еж 

перлендикулярни EBMD плоскость MN, ΤῈ еж уепо- 

рбдни по между си (§. 93), Да си представимъ пло- 

скость презъ AC g ВР; на тъзи плоскость ще ся 

намира ΜΗ AB, защо-то тя има κ общи точкЕН 

въ не А H В; освЪнъ това тъзи плоскость ше при- 

¢bue плосвость MN 1o лин ьже CD, успоредна на ΔΒ: 

защо-то, ако допустимъ, чи TH3E двЕ лини ся пре- 

вичатъ, ще излЪзи, чи АВ пресича цлоскость MN, 

вкое-то е menbprd. Нъ ако AB е успоръдна на CD 

н АС успоръдна на BD, τὸ AC=BD (6, 34). - 

. 96. 1{188 плоскости, EOHM-TO не ся сръщать, 



ΕΟΧΕΟ и даги продължавами, ся на- 

ричатъ успорбдни., Отъ това 01}- 
дува, 1) дв8 ycuopBiHE плоскости 

MN иРО (чьрт, 130) ся пресичать 
отъ третьк плоскость АЕ по лики 

„АВ и CD успорбдни 10 между си. 

Наинстина, тъй въто AB и CD je- 

хжть на плоскости MN к РО, To. 

ако допустимъ, чи ΤῈ ся пресичатъ, 

ще излЪзи, чи ¥ плоскости MN к РО ся пресичать, 

а ТЪзи плоскости ся успорфдни по между вя. 2) 15Ὲ 

плоскости MN и РО (чьрт, 
131), EOH-TO вя перпенди- 

пярни къмъ правж АВ, уепо- 

ръдни ¢4 ΠῸ между си. Ha- 

- истина, ако тЪзи плоскости 
ся cphu@axa, To, EBTO пре- 

Чьрт. 131. карами презъ AB и прззъ 
НБЕоКЕ τοῦκχ E на србшщане-то имъ плоевость CABDE, 
ще излЕзи, чи отъ точек Е ¢x епустнати два пер- 
пендикулара връхъ AHuiK AB, а това е невъзкожно 
(§. 25). . . . . 

§ 97. Теорема, Omcluku-mb на γοπορθθημ η ἢ 

минкщш, коц-та ся заключена между 067 успорддни 
плоскости, сж равна по между си. 

Нека АВ и СР (чьрт. 132) 

¢% отебчви ка χ успорбдни 

лини заключени между двЕ усцо 

рбдни плоскости MN и РО; трб- 

ба да докакемъ, чи AB=CD, . 

„Доказ. Къто превкарами пло- 

ceocts презъ дищи АВ и CD, 
тя ще пресиче плоекость MN и 

РО πὸ лищк AC и BD, кои-то ще 6X1ETH успоръдни | 
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no Mexxy си (§. 96 слбд. 1) Нъ ago АСИВРО и 
AB||CD, то отебчки-тЕ на двЕ успорбдни между дв8 
други успорбдни ¢ равни; (§. 34) свлБд. AB—=CD, 

Отъ тъзи теоремж CIBAYBA, чи рагстолнялета 
между 068 успоръдни плоскости сж навредв еднакви, 
защо-то перпендиквулари-т6, кои-то ся спуснати 
отъ ἈΒῈ ΤΟΥΚῊ на €IHX-TX плоскость врьъхъ другж-тж, 

(6% усцоръдни (§. 93), слЪд. спорбдъ доказаниж-тя 
"теорем+, ΤῈ ся равни по между си. “ 
| ξ, 98, Теорема. Дв0 плоскости сж успорбдни, 
ако отсбчки-тО на три успорбдни между тфав ли- 
Hili, коц то не лежжтое на едиж плоскость, сж равни, 

Heea имами двЕ плоскости, MN и РО (чърт. 133); 
между мои-то еж намирать три равни успорбдни от- 

сбчки АА, BB, и CC, и тбзи 
OTCBYEH не лежжть Η еднж пло- 

скость; тръба да докажемъ, πῇ 
плоскость MN е успорбдна на 

плоскость РО, , 

Доказ. бСъединаявами точки 
Чврт, 135, КА и В по между имъ съ правк 

линък АВ и презъ χ AB 
прекарвами плоскость, успоръдна на плоскость РО. 

Ако допустимъ, чи тъзи плоскость не минува презъ 
точЕЖ ¢, а презъ иЗкоюе точкх Н по низкво отъ С, 
то отъ успоръдкостьтж на плоскости-те ще излъзи 

BB=C,H (6, 97); нъ това е невърно, защо-то С,Н 
е по малка отъ СС, а слБЪд. и отъ равна-тже й BB, 
Но склий-тъ начинъ ще ся докаже, чи плоскость-та 
не може да мине презъ HEEOEK точеж ΠῸ BHCOEO отъ . 
TOYEX ¢ Й тъй успоръдка-та плоскость тръба да пре- 
мине презъ точеж с; нъ тогава тя ще cd cabe съ 

mroceocts MN, защо-то презъ три точки A, В и С, 

кои-то не лежеть на еднж правх, може да ся прека- 
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ра само една плоскость. Отъ това слЪдува, чя пло- 

скость MN e ycnop’flrr.na. на PQ. К 

ГЛАВАЩ 2. 

ЖГъЛИ, ОБРАЗУВАНИ атъ плоакости.” 

§. 99, Heonpenmeua та часть отъ HPOCTPAHCTBO- 

то,| коя-то е между двЕ пресвчени "плосвкости ABCD 

к ABFE (чьрт 134) са нарича двугранена жевлв; плд- 

скости АВС н ABFE ся наричать 

негови страни, а линк-та на преси- 

» vaHie-TO имъ — рждав WIR въртв на 

хгълъЪ-тъ, : 
Двуграннй-тъ жгълъ ΟἹ означава 

съ четери” букви CBAE, нарбдени 

ТЪЙ, що-то букви-тЕ, кой-то в при 

". върхъ-ть, вя TYPIETh между други- 

™ 8% бувви. ᾿ . 

: Ако отъ WBEOIX ТочЕЖ М ua рхбъ AB прекара- 

MH къмъ Hero перпендикуляри ML и MN, кои-то ze- 

EXTH @JHX-TE на плоскость AC, & другж на плосеоеть 

AF, то жгълъ LMN, кой-то е съставенъ отъ ΤΈΒΗ 

периендикуляри, ΟΣ нарича линеенв жевав ся ДВу- 

грання. “ ; : 

Плоскость-та, коя-то микува презъ лини ML к 
MN, ще 6zxe перпендикулярна къмъ рхбъ ΑΒ (§. 87); 

сЛЪд, линейна жгълъ ся образува схщо и отъ пре- 

сичане на CTPAHH-TE на двуграния жгълъ съ пло- 
скость, перпендикуляарна къмъ ржбъ-тъ. : 

Отъ пресичане-то на двВ плоскостя ся образу- 

вать четери ABYFPARHH жгъла; два-та ΟἹΌ ТБхъ, койе 

Ὥ 

„ Чърт. 134, 

-
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TO имать само общъ върхъ и общж странж, ся HADH- - 
чать смежни, а TESH, кои-то имать CAMO общъ вьрхъ 
--- вертикални. щ 

Кога два смежни +жгъла ся равни по между си, 
10 СЪЕ1Й отъ тЪхъ ся нарича права, а плоскости-тЕ, 
EOH-TO T0 образувать, --- перпендику лярни по между сци: Ъ) 

, 100. Теорема. Двугрании-тЕ жгвли ся равни 
кога-то линейни-тЕ ums жгали ся равиич а 

Нека DABF и LMPR (чърт. 135) еж два дву- 
транни «гъла, а STO и GHK 

ликнейни-т5 имъ жгъли; Tphoa 

K3 докажемъ, чи ако 
/ 5ТОг--/ GHK, 

то и двугранни-тЕ жгъли ще 

бжджть равни по между си, 
. . Aoxas. Налатами двугран- 

вя хгълъ LMPQ на ADBF тъй, 
щшо-то ржбовет имъ да въвпаднать и точка T да наднке 

на Н и линя TS да иде πὸ НОа; Torasa плоскость 

MQ ще съвпадне съ плоскость АС, защо-то и дв8- 

ТВ цплоскости минувать презъ три TousH A, Ни G, 

кои-то не лежжть на еднж правж линиж ТО при на- 

1erauie-To нЪма да бжде вънъ отъ плоскость AF, за- 

що-то линейни-т5 жгъли ся равни; тъзи линиж ще ся 

ο съ ί. HK, samo-To и двЪ-т8 ся перценди- 

куларни къмъ АВ въ точеж Н. Тогава плоскостъ MK 

ще съвнадне съ плоскость АЕ, защо-то и двв-т8 MH. 

нувать презъ три точки A, Н и K, EoM-TO не лежжть 

B еднж правх. Й тъй cTpaHE-TE на двугранни-тЕ 

хгъли съвпадать; ел Ъд. TH3M жгъли ся равни. 

Отъ тъзи теоремж слЪдва:. 1) ако линейня жгълъ 

¢ правъ, TO и двуграння 6 права. Паистина, на 0Μ6- 

«ни-т8 двугранни жгъли САВО и DABQ (чьрт, 186) 

Геометр. . . 8 
. 



отговарать смежни линейни жгъе 

"ли LNP я МУР; разумбва ся, чи 

кога-то смежни-тЕ линейни хсъли 

ся равни (прави), TO H смежни- 

„ < Чърт. 136. т5 двугранни жгъли ще баджть 

. равни (прави), 2) Двууранни-те 

„ЖгЪъли съ YCHOPEAHA страни ся равни, защо-то IH- 

нейни-т 6 имъ жгъли ся равни, въто жгъли съ успо 

рбдни страни (§. 36). 

§ 101. Теорема, ШПлоскостьъ-та, E0A-TO минува 

презъ линик, перпендикуляриа. 

къмъ даденж-Ттж плосвость, ще 

бжде перпендиквулярна EBML 

тъзи плоскостъь, Нева плоскоеть 

РО (чьрт. 137) минува презт 

линижЕ АВ, перпендивулярна. 

къмъ плоскость ММ ; трбба да 

докажемъ, чи HIOCEOCTH MNu 

РО ск периендикулярни. 

Доказ. Прекарвами на цлоскоеть ΜΝ лищя Be, 

перпендикулярнж къмъ линпж QK, въ коя-то ся прее 

сичать Дв5-т8 плоскости, Тъй къто IMHIEK АВе пер- 

пендикулярна квъмъ плоскость MN, TO жгълъ АВС е 

правъ; нъ той е линеенъ жгълъ на двугранн!я PKQN, 

стбл. този двугранненъ хгълъ е правъ (§. 100, елбд. 1), 

Τ. & плоскость РО е перпендикулярна въмъ MN. 

, 102. Отъ BCHUEM-TS посокви, EOH-TO MOXe да 

има права-та линая въ пространетво-то, една заслужва 

особвнно внимане: тя е посокаета, коя-то према, 685 

Б8 конецъ, ако единъ-тъ му край 6 кеподвиженъ, а 

квъмъ другиж е завързано нЕкое тежво тЪло, кое-то 

свободно виси, Тъзи посока на конедъ-тъ ся нарича 

отвЪснв ИЛИ вертикалниж и ък. ι 

Плоскостьъета, коя-.то е перпендивулярна ETMD 

“
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вертикалнж-тж JIMHIIX, ся нарича горизонтална пло 
cxocms, а сбка права, коя-то лежи въ горизонталнж- 
TX плоскость, +- горизонталнж aunick, Повърхнина-та 
на водх-тя, R0S-T0 6 въ иЪвой сеждъ СсъвеБмъ спо- 
койно, представя горизонталинж плоскоеть. - 

Длоскость-та, коя“то минува презъ вертикалнж- 
TX линк, ся нарича вертикалнж плоскост». Явно e, 
чи сбка вертикална плоскость е перпендикулярна 
къмъ горизонталнж-тж (§..101). : 

§. 103. Неопредблена-та часть отъ простран- 
CTBO-TO0, коя-то е между три ILIO- 
скости АВС, CBD и DBA (чьрт, 
138), npeckyenn въ eIHE TOURX B, 

- 6я нарича тригранена жгвлв; точка 
В са-нарича върхв на хгълъ-тъ, ли- 
ши АВ, СВ u DB, πὸ rou-10 ся 
пресичать плоскости-тЕ, сж ржбове 
на жгълъ-тъ, а хгъли-тЕ ABC, CBD 
и ὍΒΑ — негови страни, 

Ако ся србщнать повече отъ три плоскости въ 
еднж точкж, TO неопредъленаета часть отъ простран- 
ство-то, коя-то остава между тБхъ, ся нарича изобщо 
мткогограннена жгбла, . 

B Многограни1я жгълъ, какъ-то 
и TPUrpaHHid, ся означава или съ 
еднж букевж, коя-то е при върхъ-тъ 
My, напр, хгълъ B, (чьрт, 139) или 
заедно съ тъзи буквж ся изказвать 

уу H други-тЕ, кои-то ся намирать на 
Зу ржбове-т 5 My, напр, хгълъ BACDE, 

€ 

A 

Чърт. 139. 

1554
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)(ч ΓΙΛΒᾺ , . 

ЗА МНОГОГРАННИЦИЯ - Τ. 1 
¥ 

« 

§. 104. Часть отъ пространетво-то, заградена , 

отъ BCHYEH страни съ многожгълници, ся нарича мное 
гогранккика; Ммногохтълници-тЕ €4 наричать странкши, 

CTPARH-TE на многохгълници-тЕ — рждове, а върхове- ” 
T8 на многожгълници-тЕ -- въртове на многогран- 

НИЕЪ-ТЪ, 
.- Сумма-та отъ страни-т6 на мпогогранникъ-тъ“ 

ся нарича неговх повърхнинж, | 
Най прост!я отъ BCHURA-TS мкогогранници е MHO= 

гогранниеъ съ четери страни, защо-то само дв5 или 
три плоскости не могхть ;A заградуеть простране« 
ство-то отъ веичкен страни. Многограниникъ-тъ съ чее 
тери страни ся нарича четверогранника WIH тетра- 

едра, Съ Шшесть -- шестогранника ИЛИ eKcaedps, съ 

осъмъЪ осмограницко МИЛИи oxmaedps, съ Дванадесатъ 

страни дванадесятогранника HAR Jodexaedps, Ο Два- 
десятъ страни -- двадеслтогранника ИЛИ цкосаедра. 

§- 105, Многогранникъ ABCDLMNPQ (чърт, 140), 

на кой-то дв5-тЕ стра- 

ни ABCDE и LMNPQ 
CX два равни много- 

хгълника разположени 
въ плоскости успорбе 
дни по междуси, & APy~ 
ΣΤ страни ABML, 

1 BCNM .. .. ся пара 

Чьрт, . леллограми, ся нарича 
призмж. Успорбдни- 

T многожгълници ABCDE я LMNPQ ся наричать 
оскова на призмжх-тж, а разетояне-то между ТБхъ, 
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т. е. периендикуляръ ST, кой-то е CHYCTHATH отъ 

wEEOIX TOUEX На едижетя основж върхъ n;pyrx-'m, 

височинж на призма-ТЖ. 

Явно e, чи OKOXOBPHCTHH-TH рхбове на призмж- 

T% еж успорбдни по между си (6, 94); ocBLAB това 

TH сж равни по между CH, защо-то CX заключени меж- 

Ду успоръдни плоскости (§. 97), 
Ако OCHOBH-TE на призмж-тж CX трижгълници, . 

тя ¢4 нарича трижаевлиж, ако CX четверожгълницп - 

четверожгвлнж и пр. 

Ilxocroers ACNL (чърт. 140), коя-то минува 

лгрезъ два околовръстни ржба на призмж-тж, EOU-TO 

не CX едииъ до APYrifl, ся нарича дгагоналнж плоскость, 

Явно e, чи Дагонални-тВ плосвости, EOH-TO CX пре- 

карани BCO презъ единъ рхбъ, раздЪлать CEEX при- 

3ME на трижгълни призми съ еднаквви височини, “ 

Призма-та ¢4 нарича наклоненж (чърт. 140), Eo-- 

га-то околовръстни-тЕ ржбове не вж перпендивуларни 

къмъ OCHOBE-TS, и права (чърт, 141), кога-то 15 . с 

перпендивулярни къмъ оенови-те. . 
Явно €, чи околоврьетни-тЕ страни на правж- 

тж пригмж ADLP (appr. 141) X правожгълници. 

Крави-т6 призми съ равни OCHOBH и височини 

¢Z равни, защо-то при налагане-то имъ съвнпадать. 

Права-та призма, на коя-то OCHOBH-TE CX пра- 

ΒΗΠΗΝ мМногожгълнициИ, ся нарича правилна; дина-та, 
коя-то въединява TEHTPOBe-TH на двв -8 основи, ея 

нарича 00» на призмж-Тж. 
§. 106. Призма ABCDLMNP (чьрт. 42), на коя- 

то ocHoBE-TE ABCD я LMNP свж паралеллограмми, 

' са нарича параллелептипедв. Jupi ВР, коя-то съе- 

динава върхове-т5 на два сръщуположкни тригранни 

жтъла, 6я нарича дгагоналъ на паралледепипедъ-тъ, 

Tpapiz ” параллелепипедъ ABCDLMNP (чърт. 143),
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„ ®H κοῆ- 10 OCHOBE-TH &% тпало«гълници, ея нарича 
правожевлена параллелепипеда; TpH-TH му ржба АВ, 
AD и AL, кои-то излизать отъ единъ вьрхъ, ся на- 

ричать негови H3MEpBaRif. T 
Правохгълня параллелепинедъ, на кой-то BCH- . 

чки-т6 три измБрваня еж равни, са нарича куба, 
Явно е, чи BeHUEM-TB страни на вубъ-тъ CE равни 
EBAJIPATH, 

. Параллелепипедъ-тъ, Ha кой-то веички-тЕ стра- 

ни CX ромбове, ся нарича ромбоедрв. 
. § 107. Теорема, Ве сбк/а napasiesenuneds cp’b- 

щуположми-т”б страни ся равни ий γοπορθθη, 
Нека AG (чърт, 144) e параллелепинедъ; Tphoa 

ха докажемъ, чи паралелло- 
грамми EFGH и ABCD сх 

равни и плоскости-т5 имъ 
успорбдни, 

Доказ. Въ паралелло- 
граммъ AEHD страна AE 

е равна к успорздна на HD 

(ξ. 40), Схщо въ паралел- 
лограммъ HDGC страна HD 

е равна и успорблна на СО. M тъй отебчки-тЕ на три 

успортъдни АЕ, НР и CG между плоскости ABCD и 
EFGH вж равни; πἘ χ. ABCD e успорядна на EFGH 

(8. 98). 
. 98 да докажемъ, чи страна ABCD e pamm на . 

Чьърт, 144.
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. EFGH, прекарвами плоскость црезъ AE и Са; тъзи 
плоскость ще upeckue ABCD и EFGH πὸ ликье AC 
и EG успорбдни no между си (§. 96 слбд. 1); оевбнъ 
това линиж АС е равна на ЕС (6, 84). Трижгълници 

' ABC и EFG сж равни, защо-то AB=EF, AC=EG и 
' BC=FG (§ 18); нъ ΤΊΒΗ трижгълници сж полвини 
ΟἹ паралеллограмми АВСР уя EFGH (§. 40).слд, 
и цЪли-т5 паралеллограмми сж равни по между си, 

; ξ(ξ 108, Teopema. Околовръстна-та nOGLPTHUKG 
на cUEX призмж е равна на околовръститя 4 ржба, 
умножено с6 перимешра-пш ка перпеядикулярио-тв 

cluenie. 

| Нека ABCDabed (чьрт, 145) е каква 
Xa-e призма и LMNP е chuenie, mep- 

пендикулярно къмъ OEOIOBPHCTHH-TE 
Д рхбове; трЪба да докажемъ, чи око- 
ховръстна-та повърхнина на призм- 
1% ¢ равна Ha (LM +MN+-NP4-PL) Аа. 

Доказ, Околовръьстна-та повърхни- 
на на призмж-тж 6 съставена 0Τ ли- 
ца-та на паралеллограмми AadD, Dd 
¢C,CcbB и ВЪаА; тязи лица ся равни 

на AaLP, Dd.PN, Ce.MN н Bb.ML; 
ΠῈ Χ. околоврьетна-та повърхнина на призмж-тя ще 
бжде равна на 

Aa.LP 4 Dd.PN + Ce.MN4Bb.ML 
Нъ 0E0IOBPECTHE-TE ржбове Ha призмж-тж сж равни 
по между си, T. в. Оа--Аа, Cc=Aa uBb=Aa; елтд. 

околоврьстна-та повърхнина на призмжтя ще бжде 
равна на 
AaLP+ Aa.PN 4 AaMN4 АаМП = (LP + PN4MN + 

ML) Aa. й 
ΟἹ тъзи теоремж слЪдва, чи OEOAOBPHCTHA-TA повърх- 

нина HA права-тж призмж е равна на ржбъ-тъ, YMHOS ς
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хенъ съ периметръ-тъ на OCHOBS-TX, защо-то въ пра- 

BX-TE призмж основа-та може да ся счита за ебче- 

Hie, перпендикулярно къмъ ржбъ-Тъ, 
§. 109. Многогранникь ABCDE (чпърт. 146), на 

кой-то една-та страна ABCDE е нб- 

” кой многожгълникъ, а други-тЕ страни 

ASB,BSC ., .. ¢X TPUXI'BAHHIH ΟἹ 

общъ врьхъ S, ся нарича RUPAMUIR. 

Многохгълникьъ ABCDE ся нарича ' 

основж, точка 8--въьрте, а перпенди- | 

вуляръ SO, вкой-то 6 спустнатъ отъ 

върхъ S врьхъ основж-Тж, — височинж 
Чърт. 146. 

. на пирамидж-тк. ι 

Пирамида-та ся нарича трижгавлнж, четверожевлиж 

HIM MHOTOXI'BIHK, ако основата й е трижгълниЕъ, 

четверожгъдникъ или HEEOR многожгълниЕЪ, 

Плоскость ASC, воя-то минува презъ два ржба 

AS 1 CS, кои-то не сж единъ до друмй, ся нарича 

дагоналнж naockocms, Явно €, чи сяка многожгълна 

пирамида SABCDE може да ся раздъли на трижгълни 

цирамиди SABC, SADC, SADE съ дагонални пло- 

скости ASC и ASD, кои-то минувать B презъ единъ 
рабъ AS, 

. Кога-то основа-та Ha пирамидж-ш е правиленъ 
многожгълникъ и центръ-ть на този 

. многохгълникъ съвпада съ OCHOBX-TE 
на BHCOUHHE-TX (чърт. 147), тогава 

пирамида-та ся нарича правидлниж; ви- 
сочина-та въ този случай ся нарича 

ось на пирамидж-тж. Явно 6, чи три- 
жгълници АЗВ,В8С . . . . кои-то 3a- ” 

„ граждать правилкх-тх NUPAMHAE, κ 
- равни по между CH, защо-то страни- 
т5 на OCHOBX-TX сх равни и ржбове-т8 на пирамидж- 

Чърт, 147.
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ж EATO навлонени; равно отдаличени OTH OCH-TXE на 

пирамидхетя, сж ежщо равни (§. 90) Височина-та 

пна единъ отъ т5зи трихжгълници, T. е. перпендику- 
яръ-тъ, кой-то е спустнатъ отъ върхъ-тъ на пира- 
идж-тж врьхъ HBROIE странж на OCHOBE-TR, ся на- 

рича апотема на пирамидж-тж. 

_ Ακὸ mpechueMs пирамидж SABCDE (uppr. 147) 

еъ плоскость LMNPQ, yemopbjaua {Ha OCHOBX-TX, TO 

ще получимъ многогранникъ ABCDELMNPQ, кой-то 

ся нарича пресбченж пирамиадж, (фбченте LMNPQ ся 
нарича гориък основж, а разстояне-то му до долнъс- 

TX OCHOBX, --- височинж на пирамидж-тж. 

Ако пирамеда SABCDE е правилна, TO и npe- 

сВченна-та пирамида ся нарича правилнж; BB този 

случай BUCOWHHA-TA на EOf-Ta-e отъ трапеци-те, 

EOH-TO съставять оОкволовръстна-тж повърхнинж на 

пресбвченх TX пирамида, ся нарича апотенжяв ὦ 2 
; Ρζἓ 110, Теорема. Ако разсбчемв“ трижавлижт 

пирйамидж св плоскость, успорбдна на осковжетж, то 

ржбове-тбВ и висачина-та й ще ся раздйльктаъ на ча 

сти пропорщонални, и 88 cluewic-mo ще ся получи 

трижголнико, подобена на асновж-тж, ” 

Нека SABC (чьрт. 148) 6 трижгълна 
пирамида, SO височина-та U, а abe 

е cBuenie, успорбдно Ha оековж-тж; 

треба да доважемъ, чи 
1 

а Ξ Ξ Ἐ =5, B oW T T 
хгълници ABC и abe 6вж подобни. 

Доказ, AE0 прекарами плоскость 
” прегъ точки А,5 и O, тя ще пре- 

: c¢hue yeropBEM-Th  ILIOCEQCTH, 110 

mum АО иао усиорбдни uo между си (§. 96 елфд. 1); 
евлед. трижгълници SAO и вао еж подобни и за това , 

“ Чърг. 148,
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δΟ ΑΞ ; (1) тъй сжщо, ако прекарами плоскость презъ 

лочки A, B и S, ще намбримъ, чи лини-тЕ АВ и ар 
ὉΧ усиорфдни и 88 това отъ подойе-то на трихтъл- 

ници БАВ  Sab ще имами: ΐξ ш ζἷ 

По Χ Π - ΤΒ Нначинъ ся доказва процорцюнал- 

ностъ-та и на дриги-тЕ ржбове. : 

ОсвЪнъ това, Трижгълници ABC и abo €% по- 

добни, защо-то CTPAHH-TT имъ еж пропорщюнални (§. 50). 
Нанестина, отъ подобе-то на трихгълницщи ABS н abS 

AB_SB 
имами : τ ΞΞ τ ᾽ CEIIO отъ подобе-то на трижгъл- 

SB_BC, AB_BC, 
ници SBC и sbe имами: b Ξ be’ exby. - ab Ξ bo’ 

_CA . 
1я начинъ €4 доказ , по ежщ H доказва чи ЕК | 

Тъй въто лица-та на подобни-т6 трижгълици ' 

. Ο ΟἸΉΒΟΙΣΤΡ. къТО ERAJIPATH отъ сходни-тЕ страна . 
ABC_AB: AB_SA 80 ! 

& 73)’“ аБе —aba’ ?Р ab " sa εο И 

З АВе 80 . АВС 805 | 
. ab2 w02’ abe T gor | 

T, 6, дица-та HA OCHOBE-TX и уепоръдно-то й сбченте 
Фя OTHACIXTE, къто квадрати отъ разетояше-то ИМЪ: 

до върхъ-тъ на пирамида-те, , 

N¢ 8. 111. Teopema. Ако 065 трижгвлни пирамиди. 
имать равнки височини, OCHOGU-MT UMB лежжте на едяж | 

RAOCKOCMY, MO лица-та, KOU-MO произлизата отв пре- 

cuvanie €8 плоскость успорбдиж ка огиовж-тж, сл про- 
порщоналки на лица-та на OCKOGU-MT. 

Нека SABC и 8,AB,C, (чьрт, 149) сж двъ три- 
ЖГЪЛНК пирамиди, EOH-TO имать ©JTHAEBX BHCOYHHX 

. ВС. Нека основи-т8 имъ АВС и А,В,С, лежхть на



123 

Чърт. 149. | 

Дне плоскость M HEEa abe и ab,e, сж сбчентя, обра- 

увани отъ плоскость, ὙΟΠΟΡΈΠΗ ж на основа-тя, тръба 
ABC Α,8,0, 

докажемъ, чи р "ЗББ,-” 

1 Доказ. Да кажимъ, чи ПЛосЕОСТЪ-ТЖ, въ коя-то 
Бчемъ пирамидж-тж, свръща mmixx RU въ точш F 

porana (еспоръдъ §. 110) имами: ш 
1 ΑΒ(Ἑ-ΒΠ2 А,В,С, Β105 „ АВС ABC, 

: аБе Ὴ Ὴ Ὴ 
Отъ тъзи Теоремж слбдува, чи 810 OCHOBH-TEH 

ABC и A,B,C, ся равномбрни, то и CBueHIIE-TE ab 

и a,b,c, ще бждхть сжщо PABHOMBPHH. Ἱ 
§. 112, Теорема, Oror08pscmua~ma повърхниа на 

правилкж-тж пирамидж € равна на периметре-та на 

основжетж, умножено οὅ половинХА-тж отб anomemyemr. ' 

; “ Нека SABCDE (чьрт. 150) е правилна пирамида 

я SM апотема-та ; Tph6a да докажемъ, чи околоврь- 

ᾷ CTHA-T& повърхнина HA TASH nnpammx 

‘ е разна Ha: 
(AB+B0+CD+DE+AE) SM 

2 
” Доказ. Оволоврьстна.-та повърх- 

20 нина HA правилнж-тж цирамидж ¢ Cb- 
ἘΜ - ставена отъ лияца-та на DABHE-TS три- " 
Чьрт, 150 - жгълници ASB, В5С; С8р, DSE и 



124 

‘ ESA ; лице-то Ha  TPHEUBIRHED BSC напр. е равно 

Β C. Sl;[ (8. 68), cxmo лице-то на трижгълниЕъ CS 

е равно Ha CD, 5 Ч, нъ SN=SM (§ 24 cJfl;Jr,) cn'I; 

o З Ι . 

лице-то на ACSD е равно на CD. —S‘~ . Ὸ еж 

начинъ ще HaMBpHMB, чи лице«то на ΔὈΒΕ е равя 

на CD. S;&I’ μ AESAe АЕ, εξ[, и на AASB\e _ 

АВ, ” 8];[. 3a да намБримъ околовръстнх-тж повърхнии. 

на пирамидж-тж, тръба да съберемъ веички-тВ т3 

липа; свлЪд, околоврьстна-та повьърхнина HA правилнаж 
TX пирамидх е ра.внв на: 

ΑΒΝ вО И сР RO M_ 

(AB+BC + CD4DE+AE) Βἓἷ 

\ . 113. Teopema. Околовръстнаета повърхнина н 
правилнж-тж присбченж пирамидж е равна ка получ 
CYMMER-ME отв периметри на основи- т"б i, умноженж 
€5 апотемж-тж, " : 

„Доказ, Околовръстна-тж йовьрхнинх npuckuenx 
s пирамидж състоти отъ трапещи съ) 

" PABHH височини, и лице-то на Tpa-| 
NEMIIX-TE 6 PABHO на полусуммж-тя 
отъ успорбдни-тЕ страни умноженх 

съ височинж-ТЕ (§. 69), слЪд. около- 

врьстна-та повърхнина на правил- 
. HE-TX пресбченж пирамидж 

Чърт. 151, ABCDELMNPQ 

(чьрт, 151) е pasHa Ha: 



N +:§°_Rs+1‘ff'_'.2:?_‘) RS} F 'Q"*’"‘RS + _QL;L@._ 

X R 

ПРАВИЛНИ MHOTOTPAHHHI M 

§ 114. Правилена smuozozpannuxs е TO3H, на кой- 
BCHUEE-TB ржбове, страни, плоски, двугракни и 

огогранни жгъли ся равни цо между CH. 
Къмъ правилни-т8 многогранници ея OTHACIETE. 

Чърт. 152. Чърт, 153. Чърт. 154. - 

Чърт. 155. Чърт 156. 

1) Правиленъ четверогранникъ илЛи тетраедра 
ърт, 152,), той има 4 страни, кои-то CX равностърня- 

к трижгълници, 6 ржба и 4 тригранни жгъла. | 
- 2) Правиленъ шестогранникъ или ексаедра (чърт, 
3) T. е. xyds; той има 6 страни 12 рхба и 8 три-. 
анни жтгъла, | |
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“ . 8) Шравиленъ осмогранниеъ или октаедра (чър 

154); той има 8 страни, кои-то CX равностърняст 

трижгълници, 12 ржба и 6 четверогранни жгъла, - 

, 4) Правиленъ дванадесатогранинеъ или додека 

edps (чьърт, 155); той има 12 страни, вой«то CX пра 

вилни петожгълници, 30 ржба и 20 TPUIPAHEH жгъла 

5) Правиленъ двадесатогранникъ ἈΠΗ͂ икосаедд 

(чьрт. 156); той има 20 страни, кои-то CX равностър 

HACTH трижгълници, 30 ржб» и 12 петогранки EI'BIY 

Правилни-т многограннаци имать голВмо зна 

ченте въ вристалограФ!я-та. „ 

| ς SR 

ГЛАВА 1У. 

ИЗМЪРВАН!Е НА OBBENI-TE. 

Объемъ на параллеципедъ-тъ призмхте у 
пирамидят . 

| §. 115, Проетранство-то, кое-то заема нБеое т6ло, 
вя нарича обгема на тЪло-то, Да измЪримъ объемъ-тъ 

на нЪъквое тБ5ло ще ръче да узнаемъ, колко пжти влиза 

въ този объемъ объвмъ-тъ на друго тБло, вой-то еа 

npieva за единицх, За единицж на объевми-тЕ пртема- 

Ть куба-те, на кой-то измЪрваня-та еж линейни еди- 

ници. Такъвзи кубъ вя нарича кубическж единицж. Тъй 
напр., ако метръ-тъ ся пртема 38 линейн«ж едикицж, та 
единицж на объеми-т 8 ще бжде кубичесЕя метръ Ty 

е. кубъ-тъ, на вой-то ChEit рхбъ е равенъ на единъ 

метръ. ι 1 

- ek тЪБла, ROH-TO KMaTI: равни объеми, ся нарпт 

чать равпомдрии | l
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8. 116, Теорема., O6semu-mb на два правожевлни 
|параллелепипеда, кои-то имамъ еднакви дснови, ся отна-. 
сять RO между си кото височини-те, 

Нека AG и AN (чърт, 157) сж два правохгълнп 
Е н. параллелецицеда, EOH-TO имать. 

в 00mx основж AC, тръба да до- 
ла АЕ 

" | кажемъ, чи KN:XI:. 

AN g А Aoxas, Ще разглЪъдами два 
" случая : 

B „ 6 1. Случай, Нека височини- тв 

Чърт. 157. AE и AL еж сънзмерими и 00- 
ша-та мЪрка влиза ш ΠΧΤῊ въ АЕ и а nxra въ AL, 

AE m 

AL ὰ 
muix AE nperapaye плоскости, ycaophyuu на OCHOBE-- 

T%, TO параллелецицеда AG и AN ще ся раздфлюеть. 

на м у на n правожгълни паралдлелепиледа равни по. 
AG m AG . AE 
AN=n и 88 това -τ AN—AL" 

2. Случай, Hera височини-т6 AE и AL (чьрт. 158), 

сж несъизмвЪрими ; тогава ще до-- 
: „ AG 

кважемъ, чи отяошенте AN He- 

TOraBa . Ако презъ TOUEW-TH на дълене-то Ha. 

между еи (§ 105); слбд. 

може да бжде ни по голЪмо, ни. 

АЕ 
по малко отъ откомене AL 

: AG AE 
. Чърт. 158, Наистинна, ago AN<AX’ TO M‘B& 

fero AL ше земемъ по TOABMX aunix AX, тъй то-то да 

χ Α6 
0518 Ν Ξ ΑΧ᾽ 
равни части, що-то Οδκᾶ отъ тб5хъ да бжде по малка 

отъ LX; тогава макаръ една отъ TOUEM-TT на дбле- 

Раздълями линиж AE Ha токлози чиело-
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wig-ra ще падне между L и X; HOEA тъзи точка е Q. 

Прекарваме презъ Q плоскость QR, успоръдна на 
OCHORE-TX, тогава ще ся образува новъ параллеле- 

пипедъ AR, височина-та на кой-то в съизмЪрима съ 

височинх-тж на параллелепипедъ АС : елъд, епорЪдъ 

доказднно TO ще имами: 
AG_AE | | 

' ARTAQ - 'AG_-AE | 
Ако разлЪлимъ тъзи пропорциак ев AN ΞΑΧ' 

АХ 
ло ще получимъ пропорщ к ὲἶἶὶ =AQ коя-то е He- ! 

N AX_ τ 
вЪрна, зшцо-то AR<1 AQ/I' " AG АВ! 

Отъ това слъдува, чи и предиоложене-то AN<AL - 

¢ ποβέρπο. По сщ я начинъ може да ся докаже, чи ' 

n предположеше -то А (ᾖ)ἳἓ еневбрно; олЪд.възнож- 

АК . ͵ 
ΑΝΞΑΧ᾽ Г 

K§ 111. Теорема, Обвеми-т на два правожгвлни 
параллелепиледа, кои-то UMAmb равии височини, ся 
„отнасять като лица-та на аоснови-т“. 

Нека правожгълни-т8 параллелелицеди AG и 

но е само да бхде 

Чърт. 150. 

15 (чьрт. 159) имать pasuy височини ΔῈ н LQ. 
A(x ABCD „тръба да доважемъ, чи су МУР! 

<
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Aoxas, 3eMamu Tperifl параллепипедъ ag, кой-то 
има CEIIR-TX BUCOYMHE съ параллелепипеди AG uLS, 
Η въ кой-то да бжде ab—AB и be=MN, Ако въ 
цараллелепипеди AG и ag считаме правожгълппци-тй 

AG_BC AF и а за основи, то (§.116) == o Бе 

ἀπὸ въ параллелепипеди LS у ag считами пра- 
вохгълници-тт MS u bg 88 основи изабел*]зжимъ, чИ 
: с а тВзи правожгълници ся равни τὸ ¢ 116) LS Ὴ 

Бъто умножимъ тъзи пропорцш съ ObPBE-TX и EBTO 
;ъвратимъ, ще получимъ: 

Аб BC.ab 
LS —be LM’ : 

Ъ ТЪЙ къто ab=AB и be=MN, то произведешя-та 
BC.ab и Ъс,ММ сж лица-та на основи-тв ABCD κ 

и 
" 

μ 

LS—LMNP* Ν 

: . 118. Теорема, Обгеми-тО на два правожевлни 
араллелепинеда, кои-то имать различни основи U U~ ! 
ючини, ся отнасять кото произведен я-та отв лицае 
а ка оскови-тВ u eucowunu-mb, ἢἡ 1 

Нека параллелепипели Р и P, имать основи b 
ТЪ а височини b и Ь; трвба да докажемъ, чя 

( P bh 

P, а ь 

Доказ. Зема.ми трет!й нараллелепипедъ Q, кой- 
" Ха пма. основв b u височинж h,; тогава (§§. 116 

' 11): Q_—n —Q—-—g) , Въто умножимъ TH3H пропор- 

_bh 
P,~bh, 

. §. 119, Teopema. Odsems-ms на правожгвлния na- 
Геометр, 9 

~ 

’n еднж съ другж получвами
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раллелепипедв е равенв на произведеще-то oms Auye 

то K@ OCHOLR-MEK U височикЖтя, - : 

Aoxas. Нека правожгълн1а параллелепипедъ Р 
има OCHOBX b и височинж h, и Q @ EYGHUECEX-T) 

единицж,. Споръдъ 5 118 имами Ξ:ξ-:-ξ: а ТЪЙ къту 

О ся счита 88 единицх, то P=bh, Това smaum, ч. 
въ объемъ-тъ на правохгъльпж иараллелепитедъ влю 
зать толвози квубически единици, волвО-то единиц) 
ся получвать, - EOYa умножимъ BMCOUMHE-TE съ лице 

:то на OCHOBX-TE. Тъви мисьль сЯ исказва OGHMEHO 
BEHHO ТЪЙй: обвемавета на npaso XZAHIER параллелепищ 

педв е раввив Ka произведеще-то отв основжтж U вщ 

сочинж-тж му, s ! 

Ако изобразимъ въ b BHCOYHHE-TE на право 
хгълня паралледлепицедъ, а съ 1 и m други-т6 мр 
ΧἈΒῈ измБрвана, то 1.πὶ ще бжде лице-то на основх 

ТЕ ; слВд. P=h.lm. т. ¢. объемъ-тъ на правожгълн 
параллелепипедъ е равенъ на произведенте-то отф 
три-т8 му измБрван. | . 3 

Нека напр. височьна-та ВЕ на правожгълнтя паф 
раллелепипедъ . ( 
(чърт, 160) сждърж 
5 единици, а Β - Ὸ 

My други измЪрван 
AB я ΒΟ--ῚὉ  πϑ едф 
HUIH ; TOTABA объемт 
тъ ше бхде равенъ щ 
5.1.3=105 кубичесщц 

единици. Найистинф 

BE, ΒΑ и BC плоскости, успорбдни на двЪ-тЕ друщ 

лищи, Τὸ веичия параллелеципедъ ще ся раздбли
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105 равнц вуба, 0Тъ кои-то Οὑ ἰ е равенъ на куби- 
YECEX-TX единицж, 

: ὅΒη0 6, чи объемъ-тъ на кубъ-тъ ще бжде 83, 

ако ржбъ-тъ му е равенъ Ha а; ето защо Tperd-Ta 

стьпень на CHEO количество ся нарича Kyde. 

| Отъ казанно-то слЪдува, чи ако отношенте-то 

| a 
HA двт; шшейнн ехинуцщиан b ¢ m, T. е. 8 ΞΞ то 

“ | " 

отношеше-то на сжщи-тт кубически единици рощен бж- 

де m?, напр. Отношеше то на метръ-тъ и дециметръ-тъ 
p 10, селЪд. отношен1е-то на кубическ1й-тъ метръ къмъ 

кубическй дециметръ ще бжде 102--1000, т. e, Ey- 

бичесвя метръ съдържа 1000 кубически дециметра. 

| §. 120, Теорема. Два параллелепипеда ся равно 

мЪрни, ако имато одщж основж U равни височини, 
; Нека mapaxmeremuuein AN я АС (чърт, 161) 

Чърт. 161. . 

лямать еднаквж основж АС и равни вивочини ; TPEOa 
14 докажемъ, чи тбзи параллелепикеди сж равни. 

„Доказ, Ttk къто височини-т8 ка параллелепи- 

ψ лини ЕН- и FG ¢x продължене отъ лини-тЕ. 
PMN, т. в. чи околовръстни-тЕ страни AP и АН 
тежжть на еднж Плоскость, ежщо и страни-тв BN н : 

9*
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BG, или, чи Ддва-та параллелепипеда сж заключенщ 

между дв8 успорбдни плоскости АН и Ва, 
Трижгълни-т8 призми MBFLAE и NCGPDHey 

равни по между си, Hameruma, параллелограмми A 
и DN, exmo и параллелограмми AF и DG сж равни 

въто сврвщуположни страни на параллелепипедъ-тъ § 
а двугранни-т8 хгъли MBAE и NCDH свж равни, за 

що-то ся съставени отъ плоскости успоръдни WO ме 
Ду cu (§ 100 селбд. 2). Ако сега вложимъ призма 
NCGPDH въ npusux MBFLAE тъй що-то ржбъ РС 

да съвпадне съ рхбъ АВ и двуграния хгълъ NCDH 

съ двугранн!я жгълъ MBAE, τὸ параллелограммъ DG 

ще съвпадне съ параллелограммъ AF им парал. DN 
съ парал. АМ; слбд. и призми-т8 ще съвпаднать 
AE0 отъ ВсИчЕя MHOTOIDAHHMEL извадимъ призмя 

„ NCGPDH, .то ще остане параллелепипедъ АМ; axg 
отъ ехшя многогранникъ извадимъ равнж призме 
MBFLAE, то ще остане параллелепипедъ АС. Org 
това тръба да заключимъ, чи параллелепипедъ A 
и AG ¢x равномбрни, й : 

Да допустимъ, чи параллелепицеди AN и Аф 
u " . 

. Чьрт. 163. . 
(чърт, 162), EOH-TO иматъ едкаквж OCHOBE AC и ра 
BHU височини, не ся намирать между двб успорбд 
нИ цлосвости, Къто продължимь плоскости AH, ВС 
DN, AM u EG, ще съставямъ трет:й параллелепи+
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педъ ABCDRSTU, кой-то има общж OCHOBE и еднак- 
3% Височинж съ параллелекипеди AN и АС и ся ва- 

(лючва, както съ пьрвя, тъй и съ вторм, между 
уепоръдни плоскости. Отъ това слбдува, чи той е 
зуавномЪренъ кавто еъ AN, тъй и съ AG, и затова 
парадхлелепинеди AN и AG сж paBHOMBDHH по 
уежду си. 
. 8. 121, Teopema, Обвема-те ва праййя параллеле- 

juneds е pacens на произведеше-то oms ocnoex-mx u 

WCOYUH R~ K. 

Heza ABCDEFGH (чьрт. 163) o пра,въ парал- 
хелепипедъ; да означимъ 

S5 ἅπΠ0-ΤῸ Ha овновж-тжАВСР 
-„/, съ b, BHCOUMHE-TX му въ 

” h и объвмъ-тъ съ У; τρῦ- 
ба да докажемъ, чи V=b,h. 

Доказ, Къто прекара- 

ΜῈ презвъ ржбове AE и 
DH цлоскости перпенди- 

! 
| | 
" 
? Ε' Ξ 

| 
᾿ 

2 4 кулярни къмъ ржбъ АР, 
Чьрт. 163, “ Ще съставимъ правожгъ- 

ленъ параллелепипедъ 
PQDERSH кой-то има съ параллелепип. ABCDEFGH 
днаква височинж АЕ, а оенови-т#8 на два-та парал- 
елепипеда сж равномБрни (8. 67) Ако «считами 
равожгълникъ AEHD за общя основж на два-та 
араллелепипеда, вои-то въ този CIyuall ще имать 
днаквж височинж AP, то споръдъ (8, 120) тръба да 
аключимъ, чи два-та параллелцнипеда сж равномбр- 
и. Нъ объмъ-тъ на правожгълня параллеленипедъ 
равенъ на АРОР.А (§ 119), T, e, на b.h; слбд. ¥ - 

бъемъ-тъ на правм параллелепипедъ ще бжде схщо 
павенъ на b.h, T e, V=b.h. 

§. 122. Teopema. Одвема- те на сбки паралледлеци-
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neds e pageks на произведешще-то отв OCKOSK-MFE U 

височинжтж, Π 7 ) 

Да означимъ лице-то на OCHOBE-TX на нбкой па- 

раллелепипедъ съ b, височинж-тж му съ h и объенъ- 

тъ му сь У; тр5ба да докажемъ; чи V=bh. | 

Доказ, Къто земимъ правъ параллеледипедъ, кой-” 

то 78 има схще-Т# основж M BHCOUHEHX, спорблъ (§. 

120) заключавами, чи Ттбзи два параллелецпипеда CE 

равномърни, а ῬΡ къто епортдъ (§. 121) объемъ-тъ 

на прав1а параллелекипедъ в равенъ на b.h то V==b.h. 

6, 123. Теорема. ОСбка наклонена призма e ра- 

виом”Брпа е5 правке-тж RPUIMAR, коя-то има височинж," 

равна на околоврасттгя ржбв на наклоненжетж призмж 

й оеновж, равна ка перпендикулярно-то сОчеще квмв 

околоврвестни-тВ ржбове на наклоненж-тж призм«. 

Неква ABCDEFGHK (чърт, 164) е наклонена 

призма. Ако на ржбъ AF и на продължене-то му 

ς вемемъ таквизи Β точеи S m M, 

що-то да 6x1e SM—AF, и ако npess 

- точен S я M прекарами плосеоети 
- STUVX и MNPQR, перпендикуляр- 

HM къмъ околовръстни-т6 ржбове, To 
ще ся въстави права призма 

7 MNPQRSTUVX, “ 

” μ коя-то BHCOUHHA-T& SM е равна 
на околовръстния й ржбъ на Ha- 

EIOHGHX-TE призмх, а OCHOBA-TA 
MNPQR е cbuenie церпендикулярно 

Ν квъмъ околоврьетня У ржбъ на на- 

м Е в , клоненж-тж призмж; Tphéa да до- 

” кажимъ, чи призми ABCDEFGHKL 

” Чьрт, . ” к MNPQRSTUVX сж равномърни. 
, Доказ, Многохтълници SA и 

MC ¢x равки 1O между си: наистинна многожгълникъ | 
| 
| i 

| 
| 
1
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STUVX е равенъ на MNPQR, защо-то TS=MN (къто 
"ербшуположни страни на параллеллограммъ-тъ) CEIIO 
TU=NP, UV=PQ и пр. освбнъ това / STU=/ MNP 
" / ТОУ-/ МРО и пр. (тъй въто страни-т8 Ha THSH 
[EIBIR сЯ B3aMMHO успорбдни). Въ сжщо-то време 
SM—AF и SA=SA слбд. SM—SA - АТ -- БА, иля 
SF=AM, послЪ AF=GB (къто вращуположни страни 
яа паралеллограммъ AFGB) SM—=TN, елъд. GB=FN 

ὰ СВ-ЕВ8-ТУМ-ЕВ, 1. ¢ ОТ-ВМ, По схшя нае 

ΠΠῊ} ся доказва равенетво-то и на други-тЕ ржбове 
на многогранници 3Ὲ и МС. ἀπὸ cera вложимъ многогр. 
|SH въ МС тъй, що-то страна STUVX да съвпадне 
«мъ MNPQR, то околоврьстни т8 ржбове ще съвиад- 
нать, защо-то T ΟΣ взанмно равни и перпендивуларни 
ΚΌΜΡ Пплоскость MQ затова многогранникъ SH ще 

ъвпадне съ МС и ще му бжде равенъ. 
. Ако къмъ многограннивъ ADVS прибавимъ ча.стъ ᾽ 

SH, то ще получимъ наклоненж-тж призмж | 
; ABCDEFGHKL} 
а AF0 EBMD CXILig многогранникъ ADVS прибавимъ 
частъ MC, то ще получимъ правж-тж призмж 
ἰ MNPQRSTUVX ; 
TS това слбдува, чи наклонена-та и права-та призма 
T4 pamomi:pnu. и 

| §. 124, Теорема. C’Bma паралле- 
“ депипеда ся раздбля oms дагоналнж-тж 

плоскоств на 06T равномОрни призми, 

Нека ABCDEFGH (чърт, 165) 9 
НБкой параллелешипелъ и AEGC а: 

гонална-та му плоскостъ; тръба да 

докажемъ, чи призми ADCEHG к 

ABCEFG cx равномвБрни, | 
Чърт, 165 Доказ. Нека LMNP в chuenie, 

перцендикулярно къмъ околовръстни- 
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8 pxddx;e яа цараллелепилелъ-тъ." ТЪЙ къто врв- 

щшуположни-тЕ страни на паралледепипедъ-тъ CX γόπο- 

редни, то Π ( МР и MN{{LP (§ 96,. слбд, 1), за- 

това четверожгълникъ LMNP @ паралеллограммъ и 

трижгълници LMN и NPL сж paspg по между oH 

(§ 41), Отъ τόβᾷ cxbjysa; чЯ Дв5-Т8 HAEIOHEHH 

призми ADCEHG и ABCEFG, (споръдъ § 123) сж 

равни на Β прави призми, EOH-TO имать еднавва. 

височинх AE и равни основи LMN я NPL; и T8 

хъто прави-тЕ призми съ еднакви OCHOBH и BMCOUHHM 

¢x равни (8, 105), то наклоненнот*в призми ADCEHG 

х ABCEFG сж равномбрни, . 
§ 125, Teopema, Обвема-то на трижгвлна-та npus- 

_MX € равенб на произведеибе-то Oms височинж-тж U O~ г 

сновж-тж 4, v 

Докав Нека AMBDLE (чьрт. 166) 9 каква-да-е : 
трижгълна призма. Къто допълнимъ . 
трижгълникъ AMB до паралеллограммъ 

. паралеллограммъ паралледлепипедъ - 
AMBCDLEF 

ще HaMBpuys спортдъ (§ 124), чи три- 

на отъ този параллелепипедъ; а тъй 

ΚΈΤΟ объемъ-тъ на параллелепинедъ-тъ 
- е ῬΆΒΘΗ на произведене отъ основже 

1 АМВС и BHCOUHHX-TX на NPH3ME-TX, TO объвмъ-тъ 

на призмж AMBDLE ще бжде равенъ на полвинж отъ 

произведенТо-то на параллелограмиъ АМВС и височи- 

| Чърт. 166, 

нж-т5 H3 призмж-те; нъ полвинж-Ттж отъ параллело- 
граммъ АМВС в трижгълникъ АМВ; слЪд. объемъ-тъ" 

на трихгълнж-тж призмж е равенъ на произведене-то 
0TS OCHOBX-TE И BECOYHHX-TX #. 

015 тъзи TeopeMx слЪдува, чи объемъ-тъ на правж- . 

АМВС и квъто построимъ надъ този ΄ 

хгълна-та призма AMBDLE е полви-
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'x UPHIME в равенъ на произведеню TO отъ основх- 
Е U околоврьсти -тъ 4 ржбъ “ 

" § 126, Teopema. Одоема ms на сбкж MHO20RBINK 
тризмж е Dagers на произведеще-то отв основж-тж U 

височииж-т,к НЕ . К 

" Доказ, ТЪй къто CHES многожгълна призма може 
[1ἃ ся раздЪли на трихгълни призми, кои-то имать 
съ HEIX еднаквж BHCOUHMHX, а CyMMX-TX OTH OCHOBH-TB 
на TH3H призми е равна на OCHOBE-TE на многожгъл- 
HE-TE призмж, TO объемъ-тъ на многожгълнжетж приз- 
MX е равенъ на CYMMX-TX отъ трижгълници-тЕ, кои-то 
рсъставять OCHOBE-TX U, умноженя съ височиня-тЕ Т 

Θ на произведене-то 0Τ OCHOBY-TE M BHCOUAHE-TE. .- 

/8 127, 6B трижевлни пирамиди, Kou-mo имать 
: равномдрни основи ц равни височинки сж равномбрки, 

Hem трижгълни ппрамиди SABC и PLMN (чьрт. 
- . 167) имать равномБр- - 

: ни овнови ABC  LMN . 
и еднаквж BHCOUHHX 

- равих на БА; тръба 

- да докажемъ, чи ПИ- 

рамиди-тЕ сж равно- 

мърни. ' 
,” Доказ, Hega 0CHOBH~ 

5 на 8 - пирами- 

‘KM ся чамирхтъ на 8- 
” хнж плоскость, Да до- 

пустимъ, чи TH3H пи- 

рамиди не CX равни и 

ἮΝ нека разлика-та :меж- 
Ε 1y тб6хъ еР, T3 що-то SABC—PLMN=P, Да пред- 
: ставимъ количество Р къто произведенте 018 лице-то 
| на трижгълникъ АВС и mBEOIX величинж h, T. е да , 
Г допустимъ, чи P—=ABC.h и да раздблимъ - BACOYHHXK 
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SA на толковж равни части SG, GF, FE, EA що-то 
сБка часть да бхде по малка отъ В. AR презъ BCHUEH- 
т5 Tousm на дъленте-то G, Е, Е mpesapaMu плоевости, 
успорбдни на ocHOBH-TE на цирамиди-т6, то сбченя- 

T8, кои-то произлизать отъ ТЪзи плоскости, ще Ο ΧῈ 

трихълници взанмно равномВрни, защо-то TH3H три- 

хтълници спорбъдъ ὃ. 111, еж нропорщюонални на оено- 

ви-т5 ABC и LMN, а тЕзи основи ΟΣ равномбрни, Да 
CH представимъ надлъ TPHXIBIRMIA-TS въ пирамидж 

SABC рбдъ отъ изладени призми 1, M, My, My, Й 
надъ трижеълници-тВ въ пирамидж PLMN рбдъ отъ 

вътръшна ΠΡΗΒΜῊ п, Dy, юа. Отъ построонте-то еа 

ΒΗΧΉ, ЧИ! | ” а 
SABC<m + Ἐ 4 Ша а καὶ РЪМП>П+П|+Щ ... 

0ΤῈ ThSH неравенства здаключвами, WH отъ дв8- 
T8 разлики БАВС-РОММ н 

(Ш+Ш,+т2 +Шз)-(П-РП, } n’) 

първа-та има по малко умаляемо я по roakus умаля- 
тель отъ вторжеТж; затова 

SABC—PLMN<m + ; 403 +my—n—0;—0z. Г 

Нъ призми τὸς и D, EOH-TO имать DABHOMEDEH 
основи и равни височини, сж равномбрни; πὸ CEIIE- 

TX причинж CX равномБЪрни призми n, Я τῷλ ежщо п 

и m,; елЪД, въто CEDATHMB, ще получимъ: 
SABC—PLMN<m} : 

8 ТЪЙ къто m=ABC,AE, τὸ SABC—~PLMN<ABC.AE, 

Нъ н!й означихми разликжтя SABC—PLMN съ 
Р или съ ABC.h; слфд. ABC.a<<ABC.AE, . 

Бъто съкратимъ на ABC, получвами h<AE, goe- 

то е невърно; защо-то допустихми, чи сбка чаеть на 
хълене-то е по малка отъ Ъ. Отъ това елБлува, ἘΒ 

пирамиди-тв SABC и PLMN еж равномЕрни.! . 
§. 128. Теорема. Трижгална-та пирамида е третя 

часть OM3 призмжкетж, коя-то има св неьк равномбврвж 

осковж U равнкж GUCOYUKHXR. Ν
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Нека трихгълна пирамида PLMN и трижгълна , 
 призма ABCEFG (чърт, 168) имать paBROMEDHN - 0C- 

К ЗИ р нови LMN и АВС н 
: | 7] еднаква BHCOUHMHX gO; 

тръба да докажемъ, чи 
PLMN = 13, ABCEFG, 

| Доказ, Къто пре- 

“ карами въ UDHSME . 
4 ABCEFG 

Чърт. 168. : плоскоста АСВИ ЕСВ, 
и „ ще ке раздЪлимъ Β 

Гтри трихгълни пирамиди ОАВС, GABE н BEGF. 
; ТЪЙй къто трижгълници LMN и АВС сх. равномбрни 
. и BHCOTHHE-TE на пирамидк PLMN х ОАВС cx ед- 
накви, то епорбъдъ §. 127, пирамиди-т8 - еж равно- 

- мърни. Ὸ ежщж-тж причинж сж равномърни и ΠΗ- 
рамиди PLMN и BEFG. Ако считами тряжгълниеъ 
BEF за оеновж и Toygx О за върхъ на ширамидж 

BEFG, трижгълникъ AEB за основж и точеж G 88 
върхъ HA пирамидж GAEB, то явно ¢, чи Τ пира- 
миди, къто имать равни основи (8, 41) и равни BH- 
сочини, CX равномбрни. 

Отъ това заключвами, чи призма ABCEFG CE 
CBCTOM отъ три пирамяди, PaBHOMBDHE 110 MEENY CH 
х papHOMEpHE на дирамидж PLMN, стбд. пирамида 
PLMN e третя часть отъ призиж ABCEFG. 

0T тъзи теоремж слЪдува, чИ объемъ-тъ на 
C¢BEX трижгълнж пирамидж € равенъ на TPETHE-TX 
часть отъ произвЕденТе-то на основх-тж и BECOYAHE-TX. 

§. 129, Теорема. Obsems-ms на многожевлниж-тж 
пирамидлв е pagens Ha mpemrer-mx часть oms npous- 

elidenic-mo на основж-тж и височинж-тж, , 
Доказ, Тъй квъто Οἰκῶ многохтгълна пирамида 

може да ся раздбля на трихтълни пирамиди, кои-то 
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имать съ ненс елнаквх височинх, а сумма-та отъ 06е 

HOBE-TS на тЪзя пирамиди, състава основж-тж на мно- 

TOXPBANE-TX пирамидх, TO объемъ-тъ на многохтъл- 
ях-тх пирамидж е равенъ на третю-тж часть ОТъ 
CYMME-TE на трижеълнипа-тЕ, кои-то свъставать осно- 

BX-TX U, YMHOXeHX еъ BHCOUHHE-TE,T. 6, на TPETHE-TX 
частъь отъ произвЪденте-то на OCHOBE-TE и BHCOYHHE-TE. 

Ако означимъ съ У объвмъ-тъ на пирамидж-тж, 
ВН 

съ Ви H основж-Тж и BHCOUHHN-TE U, То V= 5 

el РИА А 

2 „Дилин а Кел Д o, ш”*д дръ, конусъ н сфер ' }ᾳω 

Με“ὲ, в 180, Ако правожгълникь МАВМ (чьрт. 169) 
3- {0 ’>7’“’ca aaabpn{ единъ пжть около странж-тж си MN, коя- 

, с: ἴ TO оетава неподвижна, то ще ся образува т5ло ABCD, 

кое-то са нарича правв цилиндра. Не- 

подвижна-та страна MN са нарича ось 

на цилиндръ-тъ, EpXrose-rs, кой-то 

CX оцисани отъ страни MA и NB — 

основи на цилидръ-тъ, а растояне-то 

10 между имъ T. θ. дължина-та на 0Ch- 
ТЕ -- височинж на цилиндръ-тъ 

§ 131. ТъЪй къто OCHOBH-TE на ” 

цилиндръ-тъ сж ἘΡΧΙΌΒΘ, а кржгове-т5 могжть да ся 
разглЪждать, въто многожгълници съ безерайно го- “ 
лБЪмо число страни (§. 81), то отъ това cibjiysa, ὍῊ 

прав!я цилиндръ може да ся счита 32 правж призмж, 
OCHOBH-TE на коя-то еж многожгълници, съ безерайно 
тголЪмо число етрани. 
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Ἰέ 182, Теорема, Околовръстна-та повърхнина | 
на цилиндре-та е равна на npotizgedenie-mo ота окрже 

аюность тя на основжетж и височинжя-тж. 

ῃ Доказ, ТЪй къто цилиндръ-тъ може да ся счита . 
за призмж, OCHOBH-TE, HA коя-то сж многожгълници 
съ безкрайно голбмо число страни, TO околоврьстна- 

та повърхнина на цилиндръ-тъ е равна на периметръ- . 
ΤῈ HA OCHOBX-TE (на окржжаность-тж на OCHOBX-TX) 

: Уумноженъ съ BHCOUMHE-TE (6, 108). 

ἀπὸ Р е околоврьстна-та повърхнина на цилин- 

дръ-тъ, В — радусъ-тъ на основж-тж, Н -- BHCO- 
чина-та на цилиндръ-тъ, то P=2xRH. A пълна-та 

повърхнина на цилиндръ-тъ н T. е. околоврьстна-та 

повърхкина, събрана съ лице-то на двг]; -ТВ му 0CHOBH, 
ще бжле 2xRH 4-2xR2. 

. 183.” Теорема. Обвемв-те на цилиндратда € 
равенв на произведеще-то oms лице-то на основж-т# 

U височинж-тж му. 

Доказ, Тъзи l‘eopema е вБрна, защо-то дилиндръ- 
тъ е призма, на коя-то OCHOBH-TS сж многожеълници 
съ безкрайно голбмо число страни, а объемъ-тъ на 

CHEX Многожгълнж призмж е равенъ на произведенте- 
то отъ OCHOBE-TX и височинж-те U (8. 126). 

Ако У е объемъ-тъ на цилиндръ-тъ, Н — BHCO- 

чина-та MYy, и В --- радуеъ-тъ на OCHOBE-TE, т0 
v==rR2.H. 

§. 134, Ако mpaBOXIBIHIL трижгълникъ АВС 
(чьрт. 1710) ся завърти единъ NETH 

около катетъ АВ, кой-то остава непо- 

движенъ, то ше ся образува тбло АЮС, 

кое-то наричать права кр-жгвла конува, 

Неподвижната страна АВ ся нарича 
ось И BB CEII0-TO време височинж на 
конусъ-тъ, свтрана АС — образова- 
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телиж Aunisk, кржгъ DC, кой-то е описанъ отъ дви- 

женте-то на катетъ ВС, — основж, а TOURX А — върав 

на EOHYCH-TB. ! : ᾿ 

Ако mpeckueM®s ROHYCH-TH съ плоскость, успо- . 

ρ’ἓ,τιπκ на OCHOBXZ-TE, то ще ся получи Thro ABCD 

(чърт, 171), кое-то наричать пре- 

сОчень конусва Явно €, чи пре- 

chuenig конусъ може Да ся по- 

лучи, още отъ завъртаване-то 

на трапецик MBCL около crpa- 

нж LM, къмъ коя-т0 сж перпен- 

дикуларни успорбдни-тЕ страни, 

Epxrope-Th, вкон-то CE описани 

отъ страня МВ и LC, ся нари- 

Ἔ 171 чать основи, разстоянте-то между 

тБхъ -- височинж, а лин!я СВ одбразователнжк, “ 

§. 135. Тъй къто основа-та на правя конусъ е 

крегъ-тъ може ха ся счита за правиленъ многожгъл- 

НЯЕЪ съ безкрайно голбмо чиело страни (§ 81), то 

вонусъ-Ттъ е пирамидж, На коя-то OCHOBA-TA е много- 

жГЪЛНИиЕЪ съ безкрайно голъмо чиело страни. Явно e, 

чи образователна-та линя на конусъ-тъ представлава 

апотемк-Тя на тъзи цирамидя. 

. 136, Теорема, Околовръстна-та повърхнина RA 

конусв-те е равна на произведене-то ота окржоюност- 

тя на OCKROCKR-MX U половинятжя на образователиж- 

тж AUHIER, 

Aoxas, ЧТъзи теорема е вЪрна, защо-то конусъ- 

тъ е пирамида, OCHOBA-T& на к0я-то е правиленъ 
миогожгълникъ съ безкрайно roatMo чиело страни, & 

околовръстна-та повърхнина на пирамидж-т« е равна 
на произведене-то отъ периметръ-тъ на OCHOBE-TE й 
подовинх-тж на amOTeME-TX (§ 112), 

Ако Р е околовръстна-та повърхнина на конусъ- 
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тъ, С -- дължина-та на образователнж-тх INHIE, R 
2zR.1 

, ~— радуусъ-тъ на OCHOBE-TE MYy, τὸ P = =5~ WIR 

. 

—=zR). A нълна-та повьрхнина на EOHYCH-TB, T. 

¢, околоврьстна-та му повърхнина, събрана съ лице- 

TO на OCHOBX-TX, ще бжле “8.14-+82. 

“ЪЧ%: 137, Теорема, Околовръстна-та повъртнина KA 

” пресбченя конусв е равна на полусуммиж-тж ота окржок- 

ности-тВ на основи-тВ My, умноженж св образова- 

телнжетж линБк, 

Aokas, Тъзи теорема е BEpHA, защо-то Hpechue~ 

Hig ROHYG’L може да ся CYHTA за ПРОС*ЪЧВНХ пирамидж, - 

основи-ТВ на коя-то сж многожгълникъ съ безкерайно 

голБмо чисело страни (§. 113), 
Ако Р е околоврьстна-та повърхнина на прееб- 

ueHid конусъ, R и г ¢x радууси-те на OCHOBH-TS му 

и 1--дължина-та на. образвателна-тж Хин, TO 

ΡΞ(ΞἜΕ«ἘΞἩ)Δ, или ῬΞ ( Ἐ 1)}. 

8, 138. Теорема. Обвема-те на конуси-тб е равенв 

на/ЛЪъретъкетж часть oms npouseedenie-mo на основж- 

тЖ U височинкжтя жу. 

„Доказ, Тъзи теорема е равна, защо-то конусъ-тъ 

е пирамида, основа-та на коя-то с правидленъ много- 

жтълникъ съ безкрайно roa’Mo чиело страни, & объемъ- 

τῇ на СБЕж Ммногожгълнж пирамидж е равенъ Ha 

TPeTEE-TX часть отъ произведеяне-то на оеновжТя и 

височинжтж й (δ. 129). 

322 

#7/?3 а 
΄΄΄᾽᾽( 

Ако У е объемъ-тъ на конусъ-тъ, R— pamyc's-u{/éé ξ 

8 на основх-тж и Η--- Βποοτηπᾶ та MY, TO 

V»"' 3 

§. 1389, Отъ BBpTEHiEe-TO HA половкржгъ ABC (чърт.! 

112) оволо неподвижнш маметръ AB са образува 510, 
e 

1:R2H . ?b Не ес 

Т. 
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кое-то 0я нарича сферж. 

Точка О, коя-то е на една- 
EBO разетояне отъ всички- 
75 точви H& CB2EDIE-TX, ея 

нарича центра Junig-a, 

коя-то съединява дентръ-тъ 

съ REEOIE точеж на повърх- 

. HUHX-TX на CPODX-TE, - ра 

| Uspr. 172. “ miyen, а линя-та, коя-то 

4 . минува презъ центръ-тъ и 

съвдинаява χϑἢ точки на повърхнината, -- didmemps 
на CPOPX-TX. . ' 

., ῬΡΗ въто BenurA-TH радуси не COOPR-TX сж DABHH, 

τὸ сфера-та ¢ тбло, заградено ев ROSHPTHULE, на коя- 

MO GCUNKU-MT точки ся намирата на еднакво разсто- 

яя oms вдкж вжтрбшнж точнж, нарфченж yenmps, 

Цилиндръ-тъ, вонусъ-тъ и севра-та ся наричать 
кржели тОла, ващо-то произлизать оТъ въртене-то 

на . грометрически Фигури. - ΄ | 
. 140 Теорема, Сбко chuenie. на сферж-тж οὖ 

!москость е кржгв. 

Нека АВ. (чьрт, 1783) в съчене на C3EPX-TX съ 
wBEOIE плоскость; тръба да до- 

хкажемъ, чи това Chuenie е кржгъ. 
„Доказ, Спущами перлендя- 

куляръ Ok отъ дентръ O врьхъ 
ctuemie AB. Ако вемемъ двЕ про- 
изволни точкей С к Р на кривж 

тж линик ADB к ги съвдениямъ 

съ К, τὸ може да ся докаже, чи 

растоан а КС к kD ex равян по 
Чърт. 173. 

: . между CH. 
Накстина, нека допустимъ, чи kC<kD намв- 

€10 КС земами линиж kx равнж на kD и съединява-



ми X съО; тогава правожгълни-тв трййълницп KOX 

Ἢ KOD сж равни по между CH, защо-то WMATH Общъ 

parers ОК и други-т8 катети KX н KD сж равня πὸ 

между си (8. 23). Отъ равенство-то на TH3H триж- | 

пълници слфлува OD=0X; нъ 09-0С, къто рад!у- 

ек на веерх-тя, χ. OX=0C, И тъй равни-т 8 Ha- 
елонени OX и ОС не сж равно отдалечени отъ пер- 

пендикуляръ ОК, а това е невъзможно (§. 27), cabp 

невъзможно е ха бжде KC>KD, Ilo схшй начикъ 4 

доказва, чи неможе да бжле KC<<KD, влбд. KC=KD. 
ЕЩО ТЪЙ ся MOEA3BA, чи и BCHYEA-TE други TOUEH 

на EpUBX-TE ADB сж на равно растояне отъ ТочЕЖ 

K, слЪд. крива-та ADB е окрхжность, за това и €B- 
jueHie-TO ще бждле кржгъ, 
| Ако означимъ pacroguie ОК съ k, pagiyes- KD 

съ r и радусъ-тъ на сеерж-тж OD съвВ, то отъ mpa- 

Гвожгълня трихгълникъ OKD ще имами R2:r?-pk? 

иди V2=R®—k2; а къто извлечемъ 0Τ ДВЪ-т8 части 

на равенство-то коренъ EBATPATERD ще получимъ: 

| кю 7 Ὲ--κὮ (1). - 
| Равенотво (1) mogaspa, чи колко-то е по малко 

|растояне-то К, толвова ще бжде по голбмъ радусъ- 

тъ на сбчене-то r, защо-то толкова е по голЪма разе 

|.тика-та В2--К2 евлъд. и L”R%—k2, Ако chuemie-To ми- 

: нува презъ центръ-тъ Ha "сееврхтж, то К ще бжде 

| PABHO на нулж и отъ ур. (1) ще получимъ г-КВ2--Е; 

T. е. радусъ-тъ на сЪчене-то бива равенъ на pajiyes- 

|тъ на стерх-тя, и chuemie-To @ Torapa най ToaBMO 

 Такова сбчене, кое-то минува презъ центръ-тъ, ся 

нарича голбма кржгв, а BCWUEM-TS други . ебчен — 

малки кржгове. ) . 

: Кога-то ceepa-Ta ся разгл5ада къто тБло, кое-то 

произлиза отъ въртенте-то на крхгъ AQBM (чьрт, 174) 

| около Даметръ АВ, то щаметръ АВ ся нарича осо 

Геометр. 10



на сеерх-тж, Ддва-та MYy 

края A х Β -- полюсш, г0-! 

“δὐμία кржгъ MQ, кой-то е 
перпендикуляренъкъмъ 0Ch- : 

а ТЖ, — екватора малки-те 

кржгове щд, 1, 9, . .y Β0Π - | 

T0 ¢% перпендикулярни къмъ | 

. 0Ch-TEy параллели, HAR πο- 

. . слъ reatun-T%5 epErose ApB. : 

ЧР“- 174. ‘Ap,B...., кон-то минуватъ 

| презъ OCh-TE, — Mepupiani. 

- & !41 Плоскостьета, воя-то има съ MOBRPXHMHE- 

TX на CPEPE-TX €AMO еднж офщж точеж, ея нарича | 

касателнж плоскость, a обща-Та TOUER — ΠΙΟΥΚᾺ на | 

xacarie=mo, ’ . . . ! 

§. 142, Teopena. Рад[усд.тв на сфержтжк, кой- | 

MO е пцекарана KIME точкж-тж на касаш"е-то, е пер- 

| пеидикулярень комв касателнж.тж плоскостъ. „ „ 

- " Доказ. Диня-та, коя-то въединява ΠΘΗΤΡ-ΤΊ, 
съ TOUEE-TE На касанте-то, 6 най ежеа ОТъ всички-тБ 
ЛИНТИ, кои-то съвдинавать центръ-тъ съ Ддруги-тв 
TOUEH на касателнж-тж плоскость защо-то TH3H TOUER 

ὉΣ ΒΌΗ оТъ CBODX-TXZ} а ий sHaews, чя най KECO-TO 

” растоян !е отъ TOYES-TE До NIOCKOCTH-TX в перпенди- . 

вуляръ (8. 90), сабд. радусъ-тъ в перпендикудяренъ 
кЪмъ касателнх-тж плоскоеть. | Ке 

Ако земимъ много малка частъ OTP CPCPE-TX, 
то можемъ 0685 голбмж погрбшкеж да IE считами за 
плосвостъ и тогава радусъ-тъ ще бжде церцендикву- 
ляренъ къмъ Hel. Ето защо може τ ¢4 каже, чи 
paniyet-rs е сбкога перпендикуларенъ EBMB повърт 

хниНж-Тж на CPOPE-TE, . пе 

§. 143! Теорема, Повърхнина-та на сферж-тж е 

¢ , - 

#
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равна на произведене-то oms OkpRICHOCHG-ME на 20- 

| блия кржгб и дгаметра-та на сфержтж . | 
. Доказ. Нека окволо полукратъ ksutr (пърт, 145) 

' ене описана половика 
. 0T правиленъ многог 

‘- хгълНИиЕЪ abedex съ 

четно число страни. 
При въртене-то на по- 

лукржгъ-тъ заедно съ 

многожгъЛНиЕЪ-ТЪ 0- 

коло Даметръ-тъ Кт, 

полувржгъ-тъ. ще 0- 
. бразува CX€pX, а полу- 

¥ МногожТЪЛНиЕЪ-ТЪ — 
2“ mBao, кое-то въстон: 

1) Отъ два жгътни 
конуса„ образувани отъ 

͵ 

{ 

ре и ае.. - . . 

3) 05 ЦИЛИВдръ, образуванъ отъ JHHIIX de, ако 

Повьрхиина,-та, на нонусъ-тъ, вой -то в обраву- 

ванъ отъ липш ab @ равна Ha 2m.mb. Ἔ (8. 136), нъ 

ab_ ς ᾿ 
к a8 (8. 78), caky. повьрхнина-та. на конусъ-тъ в 

2r.mb.ac, ‘Ano съединимъ точка в.съ центръ O, 03Ha-- 

чимъ радусъ-тъ на соерж-тже съ R и забълЪжимъ, чи 

правохтълни T8 трихгълници 880 и Ътпа, кой-те. H- 
ва ma 

и:ъть общъ хгълъ 8, еж подобни, то 267 мб BIE - 
1.0( .
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ssmb—am.R; 88 това повърхнина-та на EOHYCH-Th 

ще бхде 2mam.R=2xR.am; нъ 2πῈ е оквржжность-та 

на roxkMia крхгъ, & ащ -- височина-та на вконусъ-тъ, 

слЪД. тжзи повърхнинж е равна на окржжекость-тж на 

20ATMIR кржгь, умножена св височика-та на конусв-те, 

” Шовърхнина-та на пресбченя конусъ, Е0й-то е 

образуванъ отъ въртене-то на HEEOK отъ CTPAHH-TY 

на многожгълникъ-Тъ, напр. отъ страна be, е равна 

на w(mb~{-ne)be (6, 137), въто опустимъ HEPUEHHEY- 

ляри ЪЪ, и ug отъ правожгълниеъ mbhx имами: 
mb=—hx=xu—bu (1), а отъ правожгълникъ Xugn има- 

Ν Xu=ng ¥ ne=ng-+ge=xu+ge, ТЪЙй къто дини-тЕ 

bb, ж gu сж ycuophiuu и bu=—ue, 10 ge=bg=hu; 

ὀαδκ. ne=xu--hu (2). Събирами равенетво (1) н (2) 
и получвами mb + пе = xu—hu}xu-thu=2xu; c1by, 

n(mb<+nc)be==2r.xu.be. Правожгълни-т6 трижгълници 

Охи и сЪр, ¢x подобни, защо-то остря жгълъ Oux е 

равенъ на /. cbb,; наистина, Ζ Onx+/xub=d и 

Х хър +/ cbb,=d (§. 87, елъд. 4), влбд, й 
Z.oux~-/ xub=/ xub + / ¢bb,, или /oux=/ ebb, 

01 подоб1е-то на трижгъдници Oxu и cbb, имази 

. -—F—X—:PE,lmubc.ux:bb,ou:mn.R; : | 
ou "7Ъс | 

слЪд. 2rxube=2rR.mn, Тъй къто mn е височина Βὰ 
пресбченя квонусъ TO повъртнина-та му е ежщо равка 
ка окржжнасщь-тж ка голймля кржев умноженж Οὗ 
Π Σ Ο Ἁ1} конуса-та. " 

Най посл# къто прелположимъ, чи линЯ сд:е 
успоръдна на piaMerps kr, ще mambpums, чи повърх- 
нина-та на цилиндръ-тъ, образуванъ отъ неке, е ра- 
вна на Зхне.де (§. 132), нъ ne=O0t=R; слбд. повърф- 
нина-та на този шмшедра е равна Θ9 на окржов- 

ность-тж на голбмя кржегв, умноженж с6 височина- 
та my.
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Отъ казано-то заключавами, чи повърхнина-та, 

0я-то е образувана отъ въртене-то на многожгъл- 
ивЪъ abedef, състон отъ TAEBM3M части, отъ вои-то 

ръка е равна на произведене-то отъ окржжностъ-те 
а TOEMig крхгъ и височинх-тж й; СЛЪд. вуммаета 

ТЪъ всичкви-ТтЕ TH3M повърхнини е равна на OEPER- 
0CTH-TE на голЪм14 кржгъ, умножена съ свумма-та на 

HCOUMHR-TE имъ, т, €. JUHIIX af. 

Ако число-то CTPAHE-TE на MHUOPOXIBAHEES-TH 

тане безкрайно толбмо, TO периметръ-тъ му ще са 

еле съ ORPXEHOCTH-TX,! ππμίαᾳ af ще стане равна на 

Таметръ-тъ и повърхнина-та, воя-то е описана отъ 

многожтълникъ-тъ, ще ся слЪе съ MOBBPXHUHX-TE на 

сеерж-тж. Отъ това заключавами, чи MOBLPXHHAA-TA HA 

сеерж-тж € равна на окржжностъ-тж на голЕмя кржгъ, 

умноженж съ Даметръ-тъ. 
Тъй къто окржжностъ-та на гол%шя кржгъ e 27R, 

а даметръ-тъ на c3epx-Tx 2R, TO повърхнина-та HA 

coepx-Tx ще бжде 2xRX2R=4rxR* въто забелъжимъ, 
чи πἢ3 е лице-то на roxbyis вржгъ, завключавами, чя 

повърхнинж-тя на сфержтжяж е равна HO четрворно-то 

Aulie, на голблия кржгв, 

Ако повърхнини-т5 на дв 5 соери ¢ Р и р, Ρᾶ- 
{aiyen-t5 имъ В и r, то P=4zR? и р--4ят?, 018}1. 

2 

ἓ-ξἷἓς HIH ξ-ἓἷ т. е повьр::?ними-т*в на χ соери 

| €4 отнасять IO между си къто EBARpPATH отъ paaiyca- 
| T8 MME. 

] § 144. ” Частъ отъ coepx-Tx АВСР (чьрт, 1177) 

| ко4-то е заключена между два успкорбдни кржга АВ и 
' CD, ca нарича сферическй полса,; успоръдни кржгове 
| AB и CD ся наричать основи, а растояне-то между 
ТЪХЪ — височинж Ha ΠΟΙ͂Θ Ὑ _ 

Отъ вазано-то при ouperbienie-TO на CHEPHIECER-
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| "Тж цовърхнинж 6лЛЪДУВа, чи „по- 

” върхнинж-тж NG сферическля Щояса 

е равна на произведещефто ота 

sucouunu-mB му й окржжность- 

тж на гаолблия кржев 3 / 

" AEO означимъ ВисоЧинхета 
на поясъ-тъ съ Н и радусеъ-тъ: 
на сеерх-тж съ R, ΤΌ повърхни- 

на-та на поясъ-тъ ще ὕχ 10 2zR.H, | 

Часть А,Е,В, (чърт. 176) отъ ; 

CBOPX-TE, коя-то е отеБчена еъ плоскость А,В, ὁκ! 

нарича сферически сегмента & часть отъ радтусъ-тъ. 

Е,М, кой-то е перпендикуляренъ къмъ INIOCEOCTH-TX . 

на сбчене-то А,В,, ся нарича височинж на сегментъ-тъ. 
Отъ казано-то при опредленте-то на CHEPHIGCEX- | 

тя повърхнинм СлЪдува, чи повърхнина-та на ефери- 

ческ1я сегмента е равна на произведеще-то ΟἹ висо 

чинж-тж му и окржжкостьтж на голбмя кржев, | 

ПО ς 145. Teopema. Обвема-те на сферж-тж е равена 
на произведеще-то отв NOGPTRUNE-MEK ὦ ц третъкетж " 
часть отв paodiycs-ms- | | 

Доказ. Да си представимъ безчисленно MHOEOC- 

“ TBO Пирамиди, OCHOBH-TE на E04-TO да сж Толкова - 
MAIEA MHOTOXI'BIHHLH, що-то лица-та имъ ¢4 сливать 

съ NCBLDXHHHX-TE на сееврх-тж, и върхове-тЕ6 на кои- 
TO ся сръщать въ центръ-тъ на стерх-тж, Тогава 
объемъ-тъ на сееврж-те ще бжде развенъ на сумма-та - 

отъ объеми-тЕ на т5зи пирамиди. Нъ тъй къто объемъ- 
тъ на Въл пирамидж, е равенъ на основж-те, умноженх 
съ TPETHE-TE частъ отъ височина-тж 1, а суммата 
отъ аснови-ТтЕ на BCHYEM-TE пирамидя съставя по- 
върнина-ТтЕ на стерхтя, и за BUCOUMHE на BCMUER- 
Τ TESR пирамиди сдужи радусъ-тьъ на CLEPE-TX, τὸ 
отъ TOBA слбдува, чи объвмъ-тъ на сеержтЕ е ра- 

. 

» 

.„*.д
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80Η1 на произведене-то отъ повърхнинж-Тж U и Tpe- 

“UHE-TE часть отъ радтусъ-тъ. | 
Ако означимъ объвмъ-тъ на сеерх-тж съ , ра- 

дйусъ-тъ й съ R, то повьрхнина-та. ще бжде 4л В2, елъд. 

Ч-4квгх1;. или У а 

T, 8 обвеми-тб на chepu-mT ся отнасять кото ку- 

бове oms padiycu-mb имв. - 

§. 146, ‘Iac'rb отъ соврж-те АОВС (чьрт. 177) 
EOfi~TO е заградена съ сегментъ 

. АВС и коничесЕж Повърхнин« 

AOB, върхъ-тъ на воя-то е въ 

центръ-тъ на CPEPX-TE, сЯя на- 

рича есферическ! cekmops. Явно е 

чи стерическ)я CEETOPD може да 

ся разглежда къто тЪБло, кое«то 

и . е ΠΡΟΠΒ. 310 01 BbPTEHie~TO HA 

| Чьре, 172. kpxresig секторъ ВОС около рае 
: мусъ-тъ на кржгъ СО. е . 

Отъ казано-то при опредълене-то Ha объемъетъ: 

на CPOPE-TX слбдува, чи обвема-тае на сферическя 665 

кторв е равенб на произввдеше-то oms повьртиииа-та 

- 40 еферическт cezmenms ACB ц mpema-ma часть на 

padiycs-ma, ες 

Ακὸ означимъ съ У объецъ-тъ на сфьрическш 

векторъ, съ H височина-та на сегментъ-тъ АСВ, съ R 

радусъ-тъ HA CPePXE-TE и ако забелъжимъ, чи повърхе 

„ нина-та на сегментъ-тъ е p'Bia Ha 2rRH (§. 144), 

3 : . 

„Нека У и v cx объеми-тв на двв csopH, в т 

ἷ pajuycn-'r'l. шгь, тогава V..;-:R H V= ἓπ“' слЪд. ᾽ 

! Ν τὉπῈ3 V в 
ι - ...-;-/;;:гз. ΜΠῈ Ξἷζ’ 

l 
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10 ще намбримъ, чи объемъ-тъ на сеерическя севторъ 

е равенъ на 20 πῈ , 

sAnAqm 

Ἡὄ Да опред*влиш объвмъ-т8-ща правохгълщя 

параллелепипедъ, ако дължина-та му Ὁ 8,4 метра, ши- 

рочина-та му 7,5 метра и BHCOUFHA-TH му Б метра, . 

PBuenie. СпорЪдъ §. 119 объемъ-тъна параллеле- 

πππἶζε тъ ще бхде равенъ на 316 KYOUYECEH метра. 

6. Да опредблимъ объсмъ-тъ на въфрдухъ-тъ вой- 

TO Вя намира въ правожгълнж CTAHK, ако) дължина-та 

на стая-та @ 80,42 метра, мирочина-та ц 28,30 метра, 

а височина-та 14,15 метра. . 

Plwenie, Объвмъ-тъ на въздухъ-тъ е 12181,5369 

„ вубически метра, : 
г "2(7 Правожгъленъ басвейнъ, ¢b дажин+ 6,5 метра„ 

!‘* ширфчинж 4,4 метра и дължнинж 2,7 метра, е HANBI- 

T ненъ съ водж до 3/3 OTD височина-та CH; ROIRO вуби- 

чески метра водж съдьрха той? 
Pbuenie, Бассейнъ-тъ съдърха 51,48 ЕУбИЧВСШ 

метра водх. а | й 

i\’ZS Да mn’kpnm околовръстиж-т повьрхнинж 

и объвмъ-тъ на правилнж-тж шестожгълнж пирамидж,у 

ако височина-та U е равна на 63 метръ апотема-та е 

64,14 метра, & радусъ-тъ на опиеня около ΟΟΠΟΒΧ ΊΝ 

ΕΡΧΡ е 17 метра 2 - ; : 

Рбшене, Аво panyca на ONACAHIL xpxn е 17 метра, 

10 B страна-та на шестожгълнивъ-тъ е равна на 19 

метра (§. 80). Апотема-та h на шестожгълника ще ся 

опредъли отъ Формула 
ьг--(17)2--(17))2--289--12,25-1216,15. 

. 2 -
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СлЪд, b=14,72 метра. Споръдъ § 112 окодовръстна- 

: та повърхняна на пирамидхетж ще бжде равна на 
6х1ж64,14--3271,14 квадратни метра. За да опре- 

! дЪлимъ объемъ-тъ на пирамиджх-тж, Tp’fifi& да знаемъ 
|.шце-то на оеновх-тж. Основа-та състой отъ шестъ 
; равни трижгълника, отъ кои-то CEEil е равенъ Ha 

14,72% 8,5=125,12 квадратни метра, влЪд. лице-то на 
| основа-та 9 125,12 6="150,72 к. метра. Спорбдъ 8. 129 
объемъ-тъ Ha пирамида-та ще бжде равенъ Ha 

150,75 X 63 =15765,12 вубически метра. 
3 _ , 

| ἓΐ Височина-та на TPHEIBAHX-TE призмж е 

88,5 MeTpa, а основа-та й представлява правожгъленъ 
трпхгътшикъ едхинъ-тъ катетъ, на кой-то е 12,5 метра, 

а друмя 18 метра. Да опре; щт;лимъ объемъ тъ на 
призмж-тж. , ὙΠ S 

, Ῥϑθιμονῖο, Ако считами единъ-тъ катетъ 38 основж 
ξ на Ттрижгълникъ-тъ, а друпя 88 BHCOUHHX, TO ляце-то 
Н 

: 

| 
! 
) 

; 

! 
; 

ἱ 
l 
| 

# 

на основх-тж ще бхде 12.0)(3- 112,5 квадратни ме- 

тра." Спорбдъ 6, 125 06'56\[’5 тъ на призмжтж ще 
бжде 112,5>38,5==4331,25 кубически метра. ”” | 

%80. Алотема-та на правилнж-тж преебченж Iwi- 
рамидж е 13 метра, а OCHOBW-TE сж петожгълници; 
страна-та на тория е 3 метра, а страна-та на додиа 

, 4,6 метра. Да опредълимъ околоврьстна-тж повъьрх- 
| Винх на правилнж-тж ApechUeHE пирамидж. - 
' PBuenie. Мериметръ-тъ на горнък-тж оеновж е 
ξ 15 метра, а на долньк-тж 22,5 Merpa. ὑπορ Ἐ, § 113 - 
! околоврьстна-та повърхнина на превеченх-тк пцра,- 

154+22,5 
мидж ще бжле 7779 

Ὅ]. Височина-та на цилиндръ-тъ 6 #,3 метра 

X 13=243,75 кевадратни метра..
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а радусъ-тъ HA OCHOBE-TE MY 5 MeTpa. . Да ompent- 
ЛИМЪ BCHIEE-TX IIOBprHKHx К объвмъ- TS на цитин- 
дръ-тъ. : 

ΡῬϑιμοηΐθ, Спорълтъ 8. 132, веичка-та повърхнина на 
цилиндрътъ ще бждле 2rRH4-2rR3=2X%3,14X5X8,5 

+2х8,1425--423,9 квадратни метра, Cnophus §. 
133, объвмъ-тъ на цилиндръ-тъ ще бъде равенъ на 
667,25 кубически метра, 

)( 82, Височина-та HA конусъ-тъ е 12,5 метра, ра- 
. Мусъ-тъ на OCHOBX-TE 5,4 метра, а дължина-та на 
образователнх-тя ляниж 13,6 merpa. Да опредълимъ 
BCHUEX-TX повърхнинх и объемъ-тъ на конусъ-тъ. 

“ Рещеше, Споръдъ § 136 всичква-та повърхнина 
на вонусъ тъ ще бжде 3,14%5,413,6 +3,14)X(H,4)2= 

322,164 квадратни метра. Спорбдъ § 138 объемъ-тъ 
2 

HA конусъ-тъ ще бжле ШЗ-)Х1“” 381,51 # 

вубически MOTDA. т B Ν 
88, Объемъ-тъ на :онусъ-тъ е 86, 5 кубич метра, 

A радмусъ-тъ на O0CHOBX-TX му 3,5 Merpa. Да опре- 
ABINYD BHCOUMHX-TX на конусъ-тъ . 

ἘΞΗ 3V = РОшеще, Отъ sopyaz V= имами H= = 
3%.86,5 , ἷἷἷἶ)ἷἶ8᾽᾽ὀ)’᾿6᾽ῶ нетра 

ξ §. 84. Объемъ-тъ на цилявлръ- тъ е135 вубически 
метра, а височина-та му 15 метра.“ Да опредълимъ 

радусъ-тъ на цилиндрическж-тж OCHOBX. 

Pbusenie. Отъ ъормулж УхХВ2Н имами ВЗ:Х . 
т RH" 

«. - YV , ᾿ с.т]щ. R= е Ebro замвстимъ въ вторж-тж часть 

оукви тъ съ чиседа, ще получямъ Β-γΐἓζ 31 *—1 69 
метра.
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\4\/85. Pajiyes-rs на ceepx-Tx e 2,50 merpa. Да 
опредблимъ MOBEPXHUHE-TS и объвмъ-тъ HA CEODE-TXE. 
. POuenie, Спъръдъ §. 143, повърхнина-та на cde- 
рх-тх ще бжде 4nB*=4X3,14X(2,5)2="18,5 квадратни 

: метра. Споръдъ 8§ 145 объемъ-тъ на сеерж-тж ще 
: бхде ул 84(2,5)2--65,42 кубич, метра. 

1/86Шрхнин та на севрх-тж е 123 xmofi iLel (].Щш 
метра; да опредблимъ объемъ-тъ на сеерж-т«. g e 2 

. РВщенге,: Цовърхнина-та HA CEEPE-TE в 41:R2- 
Σ Σ 

: 128; елед. В.- 128 1048 или R=V10,19=3,19 4%, Ν 
ἀχϑ, 14 ej,tu ч Сите I/C“d‘ 

метра Бъто снаемъ радусъ-ть на CeepX-TX, ще опре- 
дБлимъ объемъ-тъ | 0T 20PMYI% +/,mR% Къточза- e 120 

ще пол чимъ +X3,14X(8,19)7135,9 хубич, метра. » К 
е Xfidaigl(/.lulo SO0 ев ее? еай 

](f Да опредЪшш. цовърхниня-тж и объемъ-ТЪъ НА ее «: чее 5 
36MHX-TE стерж, ако ражусъ-тъ Ha BOMIX-TX е 632,62 щ μξᾗα“- 
миртаметра, “ Ν „Яь„ [ 

PBuenic. Цовърхнина-та HA 3MIE-TX е 50903793 

B тте " 

, oot ] 
| EBANDATHE MHDiaMeTpa; объемъ-тъ HA SEMIE-TE е pa- # */]х 

венъ приблизателно ma 1081 милтона кубически ми- 7]„.„„,(% 

piaxerpa. . 7922.. ев 
Ж 88. Да опредъ лимъ радщс*ь тъ на CHEPE- TE, ако 7 4 {Μ 

повърхкина-та й е равна на 1 кевадратенъ метръ. 7‘» 

Рошеще, Отъ равенетво 4nR2=1 имами: 4?(5 σν ’f& 
1 γτ ᾽ й . 

- --- R = 1358, Ry.~ 126,.._0 ,282 MeTpa. 

4 89, Радусъ-тъ Ha esepx-T е 8 метра, а BHCO- 
. чкна-та на соеричеекя сегменть 5 метра. Да опре- 
дблимъ повърхнинж-тж на сеерическя сегментъ, 

PBuenie Споръдъ § 144 повърхнина-та на сее- 
рическ1я сегментъ е равна на ΠῈ къто замбетимъ
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букви-тЕ съ чиела, ще потучшаъ 253, 14>\8><:)_201 2 
квадратни метра, 

+90 Височина-та на сеерическя сегментъ в 9 
MeTpa, а ражусъ-тъ на севрж-тж 12,5 метра. Да ompe- 
делимъ объемъ-тъ на съерическтя секторъ, кой-то 0T- 
говаря на този свегментъ, ᾿ 

“ Pbutenie, Споръдъ § 146 объевмъ-тъ на свери- 
„ πθοκία секторъ ще бжле: : 

, ξπΒ“Η.- 3 % 3,14¢(12,5)2x 9=2943,75 вубич нетра„ 

.+ 91. Повърхнина-та на стерически сегментъ е 
86 квадратни метра, а височина-та му 3 метра. Да 

. опредълимъ повърхнинж-тж и объемъ-тъ на соерх-тж, 

 квъмъ коя-то принадлежи сееричесвя сегментъ, 
РОшещше. Отъ pasencrso 2rRH=—86 имами: 

т -»§6 3_4 57 werpa. K510 знаемъ радусъ-тъ, 

ще опредЪълимъ повърхиннх-тж на CBOPE-TX отъ $0P= 
: . 4 

мудх 4xR% а объвмъ-тъ фтъ тормулж Е”Вз“ Отъ еор- 

мулж 4πῈ3 имами 4 3,14(4,56)2:--262,31 квадратни 
иетра Объемъ-тъ на стерх-тж е равенъ на ; 

-χὃ,.4χ (4,56)2--399,59 кубически метра. 

2. Сбчене-то на сторж-тк е далечъ отъ цен- 

тръ-тъ U 2 метра, а радусъ-тъ му е 3,5 метра. Да 
. опредълимъ повърхнинж-те и объевмъ-тъ на CHEPE-TXE, 

| РОшете, За да ръщимъ залдачж-тж, трвба да опре- 

делимъ радусъ-тъ на вееврж-тже. Отъ правожгълн я 

/\E%, кой-то е съставенъ отъ радусъ-тъ HA съврх-тж, 

радусъ-тъ на.сбчене-то и разстоянще-то на chuenie- 
т6 отъ центръ-тъ на сеерх-Ттж имами: R2=(2)2+ 

(8,5)3=16,25; cabx. R=V'16,25=4,03, Повърхнинж“ 
“ ТЕ на севрх-тж е 203,97 квадратнки метра, & объвмъ- 
мъ й 274 вубически метра.
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35*53. Да опредблимъ новърхнинж-Ття на горбщя 
поаясъ на земнж-Тж стерх, ἃκὸ височина-та MY е 607 

мирТаметра, а радусъ-тъ на зема-Тя 636,62 mupia- 
метра. 

Pbuienie, МПовърхнина-та на горбще поясъ R 
κ 22 . 2026973 квадратни мираметра. Ζκ)ζἰ(’ἷ’ὗἷ’ я “’“'ΐζ;ζζ Ν ” 

194, Да опредблимъ moBspXHMHE-TE на студеня ““ ι ͵͵᾽͵ 
поясъ на земъ-Тя, ако височина-та му е равна HA и щ 
52,65 mupiamerpa, а радусъ-тъ на 3eME-TS € 636,62 ня i 7 
миртаметра, ιἷ“'ἷ i 

Pbuenie. Повърхнинж-тж на CTYACHI NOACH 6 (/7 
210493,31 квадратни миртаметра. ( и н аА 
3(95 Да опредЪлимъ BUCOTHHX-TE на цилиндръетъ, А ι " | 

ако радусъ“тъ HA OCHOBX-TX му е 8 метра, а объемън ς " . 
тъ My 486 кубически метра. . Е п f’\gfl)’ 

᾿ PBuwenie,. Височина-та на цилиндръ-тъ е равна éj,m—” в -а 
ка 2,417 метра, ᾿ м &“"(g 

"} 95, Объвмъ-тъ HA конусъ-тъ е 140 вубичесви А 
метра, а височинх-тж MY 18,5 метра; да опредвлимъ 
Даметръ-тъ на OCHOBE-TX MY, 

Рошеше. Даметръ-тъ на основк-тж е 5,38 метра, 
97. Окржжность-та на глобусъ-тъ е 1,5 метра; . χ, 

на EOIE0 CX равни объвмъ-тъ и NOBEPXHHHE-TXE му? 

PBuenie. Повърхнина-та на глобусъ-тъ в 0,1235 
квадратни MeTpa, а объемъ-тъ MY 0,057876 кубически 

метра, : 

3(98. Да опредЪлимъ объемъ-тъ на конусъ-тъ, ако 
височина-та му е 12 метра, а образова.телна-та Jad- 

ня - 15 метра. . 
Plutenie. Объемъ-тъ на хонусъ-тъ е 1017,36 κγ- 

бически метра. , 

499, Да опредблямъ отношене-то MGZLY около- | 
BPECTHH-TS повърхнини и объеми-тЕ на два цилиндра» 

1 

' 
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EOM-TO произлизать отъ вьртеше-то на правохгът- 
НИЕЪ-ТЪ О0Е0л0 OCHOBE-TX MY H BHCOUHHE-TX MY, . . 

" - Plwenie, Аво означимъ OCHOBX-TX HA npunoxrm- 
HHED съ &y & BHCOYHHE-TX MY съ b, TO околовръстна 
TA повърхнина на пьрв1я цилиндръ ще бжде 2rba, 

а на втор!я Зкар; сл”вд OTHOHIEHie-TO на повьрхнинич 

т5 ще бжде ἓ 

Объемъ-тъ на "първа цилиндръ 9 хрга, & Η вчорш 
_b 

afib' сабд, отношене-то ще 6хде Ш се T е. o— 

rba, 
b"l’ T. 8. ΤῈ еж рдвни 10 между CH. 

тношене-то е 06paTHO пропорцюнално на височпни-тъ. 
00 Даметръ-тъ на външнка»та повърхнинж на 

ΕΥ̓ΦΧ ΎΝ ReIB3HX севрх е 1,2 MeTpa, а Даметръ-тъ 

на вътрешьх-тж повърхнинх 1 метръ. Да. опоедшимъ 

объемъ-тъ на желъз0-то. < - - Ха 
. PBuenie. Този объемъ е равлика отъ объеми-т*в 

на дв“в ῬῈ сечерически повьрхнини и е равенъ на 

0,381 кубически Mepa. > а 

“ П. N и " “ 

- 

| 
м 

| 
. 

i 

| 

AN
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: Имена-та на родолюбиви-тЕ епомощесгвователи. Ἐ - 

.. ГАВРОВО, Читалище-то „Спиставане“ 10 тбла,” 
Брат1а Видинлеви 10 . Женско-то Дружетво „Майчина 
гтрижа“ 10 т, Ученическо-то Дружество 5 Τ. Учители: П. 

: Генчевъ, ПротоТерей B, Миховъ, A, Владигеровъ, Il, Гин- - 
: чевъ, Р, Баролевъ, А. Маноловъ, Н. Сараковъ,. M. Pa- 
дивоевъ. Цв. Самардажевъ, I'. Промковъ и Τ. ], Ана- 

| стасовъ. Учителки: . Г-жа Amacracig M. Тошева отъ 
Жел зникъ, Анка Николова, Анка Лечева, Василка Ди- 
митрова и Марка Стоянова. Итуменъ Х, Й, НеоФитъ 
Соколек1й, Прототерей Cresans п. Станимировъ, Ив. 

 Андреевъ Соемовъ.Д. Цвбтковъ Мичковецъ, Геормй Рач. 
; Ековъ. Йв. Стояновъ, Данко Добревъ, Ив. , Златинъ. 
 Стоянъ Кириловъ. Лазаръ Тодоровъ. Петео Аврамовъ. 

, Ив. Марковъ Ванковъ. Ив. Марковъ Колювъ, - Хрието 
Стомонявовъ, Xp. ЦвЕтковъ Мичковецъ, Атанасъ C. - 
Кехлибаревъ. Петръ. Д. Хесвапчевъ. Димитръ I'eopriess 
Хесапчевъ. Β. Ив. Киревъ, Хараламби Boasxiens. Досю 
Ив. Гайтандацевъ. Лоситъ Рачковъ, Христо Стояновъ. 
Ганко Гавриловъ. Xpuero K. Мархоровъ. Ilemuo Геор- 
riess Косю Христовъ, Хрието Колчовъ Ваемаджевъ, “ 
ЦПончо Пенчовъ. Досю Ивановъ. 

. Рлавно мжжко училище. Ученици отъ VI 
классъ. Иванъ Андреевъ отъ Градецъ, Желю Дими- 

тровъ отъ Градепъ. Владимръ Белчевъ Сващеннод1а- 
конъ отъ Щипъ.. Н. M. РБсковъ, Β, Хр. Дюзтабановъ, “ 
Димитръ Добревъ. Τ. Цоневъ, Д. Ив. Стояновъ, й 
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«) TE3E спомоществователи, Uocad имена-та на KEOH-TO 

нБиа циорж, зематъ по едно THAO. 
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. Ученици отъ V. классъ, Георий Д. Видикн- 
zieps. Колю Й. Голосмановъ. Геормй Гечовъ ΟΤΡ. 

Π πΈΒΘΗΒ, Антонъ П. Георчевъ. Иванъ Teopriess ΟΤΡ 
Градецъ. Добри Нвановъ отъ Градецъ. Ст. Пинтевъ 
отъ Шипеж. Ангелъ M. Ташикмаковъ. Ст. П. СтеФа« 
новъ, T'eoprid Ямантевъ. Hs. Пецовъ. Стеванъ Костовъ 
отъ Казанлжеъ. - Cresans Хр. Тошковъ отъ Калотеръ. 

” Уристо Недблкеовъ отъ Г. Орбховицк. T'eoprid Хр. На 

” пазовъ отъ Г. Орбховицх. Joaguns Стояновъ Никола 
П Христовъ. Христоеоръ Хесапатевъ, Хр. Ц. Луковъ. 

"Димитръ" Илевъ Табаковъ отъ Севлево. . 

| Ученици отъ IV. класеъ, Теорий П. Изановъ 
” Masegonckift, Доню Цоневъ. Златаревъ отъ Ловечъ. 

” Βρατία Бирилзъ и Парашкева Колеви отъ Ловечъ, 
. Лазаръ Ф. 06pBmeoss отъ Τ. Орбховицж. Димитръ MuT- 

εἰ ровъ отъ Видинъ.. Евтимъ ЙИв. Бавкърдатевъ ors Г. 
„ Орбховицж. Андрей P, Блъсковъ отъ Шуменъ. Коста 

ς ΤΝ Х, Ангеловъ отъ Видинъ. Тома I, Василевъ отъ 

Тетевень. Димитръ K. П. Василевъ отъ Ловечъ. Ия 
H. Таповъ отъ Плбвень. Петръ Д, Вангеловъ отъ Г. 
Орбховицж. Коястантинъ Василевъ отъ Струмиц«ж. Β. 

εὐ Т. Вацовъ отъ Плъвень. Ив. Д. Шиваровъ отъ Тръ- 
.. виж. Йетко X, Раювъ отъ I. Орбховицх. ΠΟΤΡ K. Bo- 

ς яджевъ отъ llrbpens. Teoprit Ив. Вацовъ отъ ШПлбе 
. вень. . 

.- Учекици 015 Π{{ классеъ. , Caweons Г. Ку 
. валовъ отъ Свищовъ. Георий Пв. Боядацевъ отъ Плфб- 

венъ. Димитръ. X, Ненчевъ отъ Ловечъ. Михаилъ Пъре 
“ вановъ отъ Ломъ. Матей Андреевъ 0Τ Сопотъ. Кирко 
Teopriess отъ Сопотъ. Тригоръ H. Χ. Пенковъ отъ Т, 
Opbzopuux, Миланъ К. Цановъ отъ ПлъЪвень. 

Главно ДЪвичееко училище, Ученици отъ 
V. классъ. Надежда Василева 0175 Казанлжеъ. Велич-е. 
ка Петрова Булаещва отъ Kasamixes. Неда Димова
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Шипчанова, Тота Венкова. Величка P. I['muona. Pap;m : 

Радославова. Велика К, Мархорова. . 

Ученици ors IV, Классъ, Ραχκὰ И. Петева 

отъ Севлтево, Аница П. Михалева ors Елена. Анпа Ди- 

Змитр.шева. отъ Желбзникъ. Станка P. Стомонякова, До- 

на Станчева. Васиха Панкова Чихларева. .Анастася 
Дончева. Елена Рачева, Мартя Ив. Стомонявова, Дона 

Йванова, Anacracia Досева Драганкова. Кица Андреева. 
| Деша llerpona. Рада Jlo6pesa. Неда Й. Христова. 

Ученици отъ Ш. класвъ. Cresann C. Ма- 

лечквова отъ I, Орбховищж. -Mapifiza Β. Българова 

ο Сопоть. Тодорица M. Bospxiesa отъ ШПлбвень. 

Mapifiga, Ц. Kuprosa отъ Сопотъ, Лада Н. Кимано- 

лова отъ Казандлжетъ. Зойка Ф, ОбрЪшкова отъ 

убховици. Еленка “ (. Арабова отъ . Opbxosu- 

Чеда Петрова отъ Bapux. Елиеавета . Н, Ико- 

номова отъ ILyksens.. Донка . Хитрова отъ Ловечъ. 
Анастася Т. Катранова отъ Свищовъ. Пенка Т, Ико- 

номова отъ Тръвкиж. Недка Радева. Mapifia Драгнева 

отъ Ловечъ, Kuwa Цанева отъ Tpheax, Еленка Пван- 
чева отъ Ломъ. Витка Крьстева Шишуркова ртъ Ломъ. 
Ламбрини Д. Вангелова отъ Г. Орбховицщи. Фица Ке- 

сарева. Анпа Маквсимова. T'ana Христова. Кица Χ. Ан- 

дреева. Маря Драгулова, Mapiz Ierposa. Великва Ile- 
трова Паскалева. Дона Лазарева. Ваевила Pagesa. Ма- 

pia Herposa отъ Казванлжеъ. Hpuna Кирева отъ Горни- 

Typuera. Деша Craugena. Цака Инванова. 

“ Ученици отъ П. класвъ. Тодорица Ежнчева 

отъ Търново. Евтим1я Първанова отъ Ломъ. Веслина 

A. Χ. Константинова отъ Свишовъ. Станка А. Χ, Гео- 

priera отъ Сопотъ. Катерина Χ, Танова отъ 1018 

никъ, Бона Иванчова, Мар!я Досева, Mapin Петеова. 
Злата Константинова. Mapin Цонова. Христина би- 

меонова, : . : 

Геометр, ᾿ . 11 
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.«  Yuemuum отъ L классъ. Занвирица ‘A. Χ. 
. Константинова отъ Свишовъ. Еленка Иванчова-Пен- 

“чова, отъ Галацъ. Катерина Василева 0Тъ Струмицж, 
. ОДЕОСА. I r. Душеприкащики на Β. Априлова 94 

, Габровеко-то училище 50 тбла. Н. Хр. Палаузовъ 5 тЪла ! 
Васил1й H. Рашевевь 10 тБла. Н. M. Tomgons 4 тт„щ 
K. К. Палаузовъ 10 Thaa. Τ, Пумевъ 5 тЪла. C. Ὅτο: 
моняковъ 5 тбла. M. Пашовъ 2 rhia. C. Калпазановъ 
3 тъла, A. Ю. Кисевъ 2 Thaa. ilerro Червенаковъ & 
Thaa. M. Ивановъ 2 Thua. H. П. Налаузовъ. Т. Mawoy 
ловъ. C. Munapows. Д. Филоеъ, H, Никовъ, Добревъ, 

Д. Волковъ. Β. Васильевъ. 11, Шигпаровъ. Тома Пел- , 
„ Ттеки, Антонъ Ив. Щихновъ. . . . е | 

"~ - ПЛОВДИВЪ, Негово Високо преосвященство Сеч ъу | 
Punrunononcriit Г-нъ Панаретъ 5 тБла, Негово Презита 
щенство викартй Свято-Филиппополекаго Г-нъ Герба i | 
Xepeificsid 8 тбла. Г-нъ Н, Геровъ, Д-ръ „Рашкео Her ! 
ровъ, Учит. Д, Благоевъ Д-ръ K. Кирковъ, Д, Β. Манчевт, : 

„“ Й. Радомтровъ Йв. C. Рашевъ. Араповекй мънастирь ' 
за училище-то. Негово Високопреподобте Г. Герасимъ, , 
игуменъ на Араповев1й мънастирь, Н. Консеуловъ отъ : 

ος Т. Hasapnzuss. Β. Н. Золотовичъ. Bparia ΠΈΘΒΗ, Χρ, I\ ; 
Дановъ, Ученическо-то Дружетво „Напредъкън . ! 

Ученици отъ Пловдивскх-тж Семина: 
. pims. Ангелъ m. Тодоровъ отъ Голбмо Korape. I'. Ива- 

. новъ отъ Пиротъ, Ав, Хиневъ Голешничанинъ, (, Дон- 
” чевъ отъ Елисурж. Сав, X, п, Epcrariess Стрблчанинт, . 

I, Τ. ДесеТевъ отъ Копривщаци. K. Поповъ отъ Муг 
., craga-llama. Н. Мановъ отъ Пиротъ. П. Шипковъ | 

Македонецъ. Β. Xp.» Ванцаровъ отъ Клисурж. A. Ces 
рат. Владиковъ, (. Аллевъ отъ Лирдоплъ. T. А. Каца- 

” ровъ отъ Пирдопъ. Г. П, Шойлековъ отъ Клисурха 
Г. Константиновичъ. M, T. X, Колевъ отъ Казанлаат.” 
Спасъ A. Разбойниковъ отъ Мустата-Пала. M. Ив. 



АМаджаровъ отъ Копривщицж. Вела Богдановь ιὰ 

„ Вопривщицж, ! ες , 

- СОПОТЪ,  Yuur, Г. Смиловъ 2 тбла. Учит. 
"гомоняковъ. Учит. С. П. Стойновски. Учит. Г. 1 

Гиколовъ. ΄ Ν 

Y ЦАРИГРАДЪ. Отъ медицинсеко-то YUH- 

хище. Г-нъ Д-ръ А. M. Рачевъ. Лазаръ Н. Павловъ. К. 

Β. Славовъ. Желбз. Радевъ. Харал. Мариновъ. ТосиФъ 

п. Петровъ. И, Г. Димитровъ. K. . Брадинек1й. А. 1. 

Шоповъ. Ἡ. Ἡ. Сжбчовъ, Крьетю М. Ковачовъ. C. C. 

Вобчевъ. | | | 

„ О0тъ Робертъ-Коллежъ, Чорданъ Г. Геори- 

евъ Deoprift Златановъ. Добри Минковъ. 

ТРАТА. Ячо 11, Брашляновъ. А. Братоевъ. Hs. 

С%башевъ. H. А. Макаковъ. Константинъ Дими- 

гровъ. Михаилъ Николаевъ. Ив. Череновъ. M. llomuosa. 

Е. Т. Ковоочяова. Д. Маркова. Ἐ. Teopriesa. H. P. Въл 

чанова. Ив. Николовъ. # | " 

, BYEYPEW'D. Г. Странеки за Призренско-то y- 

чилище. Г. Хакановъ за Ененеко-то училище (Казан“ 

хжкъ). Г. Ивановичъ за училище-то въ Епи-Загрж. Д, 
A. Ивановъ-? Thia за Свищовсеко-то училище (85 Гор- 

икк-тж Махалх). Н. Никголаввъ 2 тЪла за Българско. 

то“училище въ Byprass. Ив. Кавалдатевъ 2 тбла за 

Габровсеко-то училище. Ангелаки Саввичъ 0Тъ Браилж. 

Россети Геормевичъ за училище-то въ Сливенъ. χ. 

„Казасовичъ. : Ν 

ТОРНЯ OPBXOBUIA. Учитель С. Изевичъ. 

К. 1L Ивановъ. ΧΡ. Ив. Нановъ, Вичо К. Грънчаровъ, 

” Ученици отъ [Π| ка, въ главно-то мажко 

| учихище. Δ. Т. Ifbews. . Атанасъ Т.. Бендеревъ. To- 

” дорь П. Петвовъ Мичевъ. Ἐ ИИ 

¢ в Учениници отъ П. вл. Bparia Ник, и Ив. Mox- 

Ν 11" | 
ж ᾿ - К. й 
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9ви Bparia Анг и Стати Никоюпи. ьр д ῃ Al 
TOBM. ] 

.ПЧЪЪЕНЪ Уч П Марковь. ᾷ{ Γμ'ι;ιωιιροι;'ι.ξ 

» 
Η 

ι 

“ 
- 

ῳ +ди Ивановъ. . 
- TLPH'D. Свяшенникъ Грш ор 10 Thia. 
+ ХАДЖНИОРЛУ ПАЗАР ДЖИКЪ. Священникъ 

Ив Ф Македонекй за Maxgia си синъ Филипиа, Иванъ 
"Гоецодиновъ 0Τ Rapux. Учит. Хр. П. ЧосиФовъ отъ 
Шишцеж. Калчу C. Бобчевек, Луха Ангеловъ Ханджи. # 
Димитръ Симеоновь МанаФовъ Никода Щерювъ Ханджи 
отъ ГРазложекв Банюк Марко Teopriess Маниеавту- 
раджи отъ КскиДжумащж. Цаню Н. Мид:ъидпйлювъ 
Бакалъ. Моню Данковъ Аб. Hpauw Лазаревъ“ Аб. отъ | 
Kuameapeso. Тотю Балканекй. Савва Β. Ι';ιοκειπμἷὢ 
88 дЪвическо-то училище въ lepmsux. Iu{pm l-um 
Медникарсек отъ Желбзникъ. ; 

Ученици отъ долне-махленеко-то учи- 
дияще, Квтимъ 10. Χ, Ивановъ. Изанъ Г. Чаушевъ. Па.- 
B И. Cresauons. 

Ученици 0TS горне-махленеско-то учи» 
дище, Дкмитръ Станевъ. Петръ Панаотовъ-Арабад- 
ж1евъ. Георий 3axapiess. Ганчу Ехнчевъ. Иванъ K. 
отъ Каба-Схвкалъ. Енрю Ивановъ отъ Ениджж. Михалъ 
Пеотковъ 01 Кара-Синанъ. Драгни Д. Поповъ отъл 
d3x-Belt. Анголъ ΠῸΠ Β. отъ Феронско Доганъ-Йсав. : 

УчителЕеи-ТЕ отъ двБ-т8 училища, Кали-: 
ца и братъ й Никола Добреви. Станка Великова. ; 

. СЕЛО EABA САКАЛ Ъ Учцтель Ашн.юъ Ра- « Ἴ 
чевъ отъ Балчикъ. ΐ СЕЛО ГРЛЕНДЖ„ИЕЪ Овящешшкъ Π Ди . 
митревъ.-Жолко Колювъ. Георшй Атангюовъ, учитель 
въ Чанръ-Орманъ.. 

СЕЛО БОГДАНОВО. Учитель, Еолю Д, Поповъ 
отъ ЖелБзненско Kapa-Bypyms. Ученици-тев ну Ста- 
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5шъ M. Саровъ, Bacuas Cr. Чобановъ, Колю Кирювъ 
Атъ Семисъ-Ялж, Тодорка Колюва. - : 
(fl; СЕЛО ЮШЕНЛТИ, Сващенникъ Зл.ътанъ су 
μαποιν, Учит. Д. Станчевъ. Учец . т 
ι таматъСемовт Митювъ, v“g - 

СЕЛО ДЪЛИ-ООМАНЛАРЪ. Овящепиивъ Bu 
mub B. 88 синъ-тъ ΟἩ Нванча, “ “ 

“. КАЗАНЛАКТ, Економъ IL Христо Д. ha,pax;-“ 
жовъ. "ЧГопъ Георий Β. Сеизовъ, Економъ П. СтеФанъ 

T. Боювъ. П. Василь. П. Минковъ, Попъ Ив. C. Юла- 

ковъ. Учитель Константинъ Владевъ, Уч, H. M. Гупевъ. 

Читалище-то въ Каф.нлжвъ, Ив, Нед. Узуновъ, Уч. C. 

%, Почаковъ. Уч. 7. M. Стателовъ. Уч. ПЪю Пиколовъ. 

гланановъ Петко Ат. Чешмеджи. Ехтимъ Ива- 

„олейевъ. Ученикъ отъ IV классъ Хрието Ива- 

"зйтанджевъ, T'eopriit НедЪлчовъ. Cresants Пен- 

| човъ Габровецъ. Изанчо Пейчовъ Сабонджи, Нивола. 

' Kacioray. Xpucro Алекоовъ. Георий Милчовъ ]ьюр- 

ЕЧевъ. . 
TPOAHD. Учители; Иля П. ЪВшовсщй, Никола. 

Ивановъ Марковевй, Василь Пенчовъ п. Василевъ, 

Ученици: Стойко Ивановъ. Найденъ "Дочовъ Поповъ, 

Власи Марковъ, Христо Стойновъ, Христо Павловъ 
Стоювъ, Спасъ В:ъсилевъ Минко Н Мариновъ. Ради 

Банчовъ, 
| КАЛОФЕРЪ, Кирилъ Петковъ. Недю ”Годоровъ 
Cresans K. Ковачовъ. Атанасъ Гуковъ Еопрш:щенецъ. 

Годоръ Ивановъ Странектй. 
¥ ВТЕНА. 1. Г. Auness. A Г. Аниевъ, H. (͵ Ko. 
„вачовъ. 4ν С Kosauens. 
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